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CELSISSIM O 

S R I- PRINCIPI 

NANDO 

EPISCOPO PADERBORNENSI, 

COADIVTOEI MONASTERIENSI. 
COMITI PYRMONTANO. 
riB.BARONI DE FURSTENBERG. 

SAMVEL "DE FEXJdAT S. T. 

I muaus quoJ tihifCelfiJjtme Princeps, offero non refpuns, grati 
fimulanimiVobfequii quodam erg* te, ac pietatis officio erga 
Parentem fmgi 'videbor : drnn in iliins operum Mathemati- 
corum limine nomen fiatuo, quod injurias temporum (s’ in - 
'vidia morfus arcere pofft. ^is enim unquam credat impro- 
bari quod tn femel proha'veris, quem ArUoi fyderis inflar 
intuentur quicumque fcientiarum pelagus fulcare cupiunt , mox tutius &’ tran- 
^epuilhut futurum , cum fluUui omnino fedwverit lenior pacis aura qua tandem 
*fpirare coepit ? Sic autem per omnes orbis literarii partes lucem fpargis , ut te 
eundi fufpiciantgy neminem defpicias > ita multorum errorem Magnatum dam- 
nas qui teluti quodam fumma dignitatis primi legio ffbi conceffum exijlimant, ut 
non tantum impune > merum etiam fpltndidi pojjiut effe indoBi ; ü’ feeontemnen - 
dos putent nip Mufas fpemere audeant. Sed abundi tua probat authoritas 
nulli magis utiles effeliteras, quam ei qui, ut decet, Papor populorum effe me- 
lit , nulU plui gloria afferre : quia raro conmeniunt imperii comes follicitudo, 
tf aptus colenda menti feceffus. Idem profeBi centrum fere nunquam habent 
d'il ilium curarum (9" fublimium difeiplinarum circuli : ia tanto negotiorum cir- 
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fu/>« reÛà ad doBrina culmen afcendere non minus farfan dtjftctU Ÿalitka x-#- 
deafur, qu»m Geometra cur'vas redis aquarct cujus rei fpecimenexhtbet hîeedi^ 
tadijj'ertatio, Suferayit f amen omnes obices tua Cel/ttudo, tibtque fidtmt in me* 
diis tempeflstibuspcrium condere potmflt^ Çs* egregiis pîerifquefcriptoribus quos 
tuarum fama •virtutum ad Padera fontes allicityubt venant quovis latice puriorem 
nandfcuntur > ubt te praeunte citiits dtfcunt quo properandum fît y quam fî jiudiis in 
umbra educatis anxie femotos calles in'-vejiigarent. Longum fciltcet iter ejl per 
pracepta, brense per exempla , brevtjfîmum per exempla Principis njsrt , quem, 
etiam a'^ia peragrantem loca plurimi libenter fequi conantur j fed paucijfmi 
funt qui tuis mbarcrevcjiigiis cpueant dum opiat. 

Vocc cicrc viros , Phocbuinquc acccndcrc cantu , 

Vocis tua fuanjitas tuis non mediocriter ruotis obfiat. Deterret nimirum qui fîc 
hortatur \ fîlere docet ^ qui tam dode loquitur. Id ego experior quoties opera 
tua per^vol^Of qua mibi licet tgnotoO* immerenti mittere nsoluifii : ilU femper, 
adulationis expers^eujtss caufas procul habeo., mirari (imul laudare gaudeo quA 

ruix quifquam imitari pojfe confidat. Monumentis enim Vaderbornenfibus , quie 
tam munifice reftaurans tam eleganter, celebras y monumentum longe pereamus 
exegi jl i : fi ^indilii ari y cujus cladem cedro dignis carminibus memoras y 
Legiones Roma reddi nequeunt , at faltem tui fermoms illecebris o* nsenujlate 
Vari uel Augujli faculum ei reddere dideris y Virgiliumquefimulct*Lîoratium 
ac Htriufquc prafidtum tÿ* decus referre. Augurabatur olim lepidus Vates non 
defuturos JAarones yquandtufint Macenatesy fed quidquid pracUrum in Mate- 
nate ^ Marone fuit , w eodem pedore reperin pojfe nemo fpera^zierat , fi^e quod 
nimia copia Poetas inopes Çs*jleriles flerunque reddit (^unde Theocritus * Dio» 
phanto fatetur artes excitari paupertatey quam laboris magifiram nsocat) fivt 
quod alienis carminibus ei non opus ejl qui fuis fatis obledari potejly ut adopti» 
'VOS liberos quarere non folet cui naturalegitimamfobolemdedit. Verumin tCy 
CelfijfimePrimeps , colleda non fine jlupor e cernimus y qua divifa tam illufirer 
alios effecerunt tua fingularis humanitas y qua tot eximias dotes connedensy 
calefies gemmas auro mferere Videtur , fpondet à te benigne excipiendum y 
tuoque in finu fovendum hunc ingenii paterni partuMy qui Juodefenforetrbatusy 
ùt pofihumuSi tuo patrocinio indiget^ quod venerabundus expofeo. 
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ERUDITO LECTORI. 

S O N tc latet , Enidite Lcâor » opera Matjicmarica prarfatione vix indigc> 
cc: tiamm Paralogi^mi culpam fcuAri longo IcrjnoncOcometra deprecari 
vcilet,aut pro vera dcmonthaiione fallam obtruderet ica non opus çA 
aflenfum folidz rationis vitibus debitum ruppliciccielAagiurc, quem ad* 
vcrlarius videns fcicnlque^ licet Valde rcluAans » denegare non pc^it. Prztercà Hjper* 
vacancum foret laudes Mathemacum tuse celebrare, cum hanc 1'panam tot egregi; 
feriptores adtxnandam jampridem iufceperint. Q^uis enim nelcit Geometriam & ube* 
res Ulius fruâus ad coelum evehi à Platone, qui non folum eam divinitus humanz 
menti infitam ,fcd etiam ab ip(b nunüne excoli putavit ? nonne merito Mathcfis à 
Philone vocata tuit liberalium artium metropolis, quas,ubi délit ilU,luminibus,dc veluti 
manibus CH’batas cÛc hquet ! Unde k vero non aberrat qui ut manum inllrumenium ante 
iiillrumenra, (ic dc Machelln dici polTc credit artem ante alias artes, cum illius cerrâ mari* 
quc,& bello ut pacc.camevidcns utilitas fit» quod unus indar omnium docuit olim Ar* 
chimedcs,dum infirmus corpore fcd inviâus ingenio Icncx , oblidionis SyraeuGme 
pars maxima , patriz vis fumraa fuit , Briareus & Centimanus à Romanis appellatus : 
Quamobrem admiratione pcrculfum Marcellum licet hoAcm ab eo tot damnis affe* 
ftum ci tamen inimicum clTc ncAuilTe Livius tradit , fcd propinquis inquilitis lao* 
iiori przlidioquc nomen , ac memoriam tanti viri fuilTc. Mathematicas deinde 
difciplinas ands Philofophiz videri quis dUHtcatur ^ cum Philolbphus quamvis 
abunde Logiez verfutijs & argutiis indrufius , li lux mathematica non adul- 
geat in Phyllea comparari poflit ' Polyphemo iri f^luoca occzcato , de mune- 
ris, quo fcui potuit, ufum neÂricnci , vini fcilicei, cui przdarus non ita pridem Pbilo- 
fophus Geometriam Umilcmdici pofle arbitratus cA, quod recens inflat, vetus oblc* 
ûae d& vires auget. At non idorum operum Authorem inflavit unquam Matheds.dc rot 
demondrationes, dum ab iplb non funt edicz , quibullibet argumentis melius demon* 
drant eum ab odentationc laudilque cupidine alienum fuilTc. Q^d autem de illarum 
Torre follicitus non fuit , feti Icmpcr autographa nuUo fervato rclponlbrura exemplari 
mittere Iblitus, parum abfuit quin hzc, quz forte non interitura credes, omnino exiin- 
fta fuerint, antequam in publicam lucem prodirent. Hinc fle uc quia hzc rparlim dis;cfta 
colligere &cilc non fuit, fato podhumorum operum Iero, pauciora, de minus culta ty* 
pis edantur. Hinc etiam contingere poterit uc omnia qux hîc occurrent tibi non videan- 
tur nova : fcd quamvis ali; de quibufllam rebus , quas hic invenies , Icriplcrinr de lucu* 
bntiones fuaspriùsvulgavcrtnc, non ideo minus hzc inventa idorum operum Authori 
debentur, qui adeo fadus, de invidiz expers fliit , ut .aliena fliis fat aliunde notis immil« 
cuifle credi non poflit, qui flia vix libi tribuebat. Ab eo, exempli causa, libri duo Apollo- 
nii PcTgzi de locis planis proail dubio redituri fune , licet Francilcus Schooten Acade- 
mia: Lugduno Baravr Profeflbr illos k fe redituros aflerat } nam fua typis mandant 
Francifeus Schooren anno 1657. Icd libros duos , qui hk extant, Apolloni) Pergzi de lo- 
cis planis fe vidifle Luteciz manu fer iptos, nec non ad locos pLtnos de folidos llàgogcn. 



tedts omni exceptione major Herigpnius aflerit tomo 6. cursûs Mathematici editi anno 
i6h> Credere tamen» vt dixi, malim Batavum Pro&flbreni eidem de ce /cripfilTe , quim 
ab eo , vel i quovis alio aliquid perpetratum efle ilirpicari quod ingenuum animum 
dedeceat , vel invctecundiam pbgij probare poffit. Verum in iftis,ni làBor , operibus, 
de quibus tenon ex parva mole judicaturum lit feio, occurret tibi non injucunda 
varietas , ut dc in cpillolis , quae vel ab Authocc, vel ad ipfum i plcrilqucdoAiBimis 
viris Icriptae fiicrunc- Has imer font nonnuilz Pafcalij in quibus ingenij non minus terii 
quim pofpicacis radios agnoices , quos ejtirdem aliz lucubrationes, & iplz latis cxlii* 
t^uPafcalii agitationum reliquiae: illud enim opus in quo fe»dtat tfera mttrrMfté, 
multis eximium Mathclcos cicca res lacras fpccimcn videtur , mâchimé cmU. 

Quis autem ignorat qualis quantulquc Geometra & quam inlignis in Academia Pari- 
ncnli Prolèflor fuerit Robccvallius, cujus hic aliquot epiftobs legere poteris. & peclcgifle 
gaudebis 1 Eduntur hic quoque nonnulle Gallicè vel Italice Icripte à Kenelmo Digbeo , 
qui prêter generis nobilitatem 6c honores gcftos , non (blùm ingemo doârinique , fcd 
citam pietate confpicuusfiiit, ac vere Religionis cultu ,quam ut gUdio, (ic dccala* 
luo tueri conatus cfl, ut fidem facie aureus illius liber dc veritate Catholice Religionis 
Anglice Tcriptus. liUs cpilloUs additur una aut altera Frenicli» cujus miram Arithmeti- 
ca problemata folvendibcUicatem i multis predicaram , dc ejulBem ccrponfls confir- 
matam Analyile norunt. Quas vero non adjecimus circà Cartefianam Dioperi- 
cam epifiolas legere poteris in tertio volumine epiftobrum Cartefij cujus fhi- 
pende fagacitatis cittâ Geometriam admiratione Tc captum £itetur is etiam 
qui nonnunquam ab eo diflemit. Ut autem in vari/s ifUs operibus , fk dc 
in epUlolts multa ceperies qus ad Geometriam » vel Analyricen pectinent aut 
numerorum arcana , de quibus fi fdura videre cupias , habes obfccvationcs ad Dio* 
phantum » cujus opera typis maodûi curavi anno 1670. dc Doârinx Analytice in- 
ventum novum colledum è variis epifiolis D. Pari dc Fermât ab infigni Geometra 
R.P. JacobodcBUlyS. J.Sacadocc.Eft hic preterdt nonnihil circa Mechanicam dc 
Geollariam, occ non Dioptricam ac PhyOcam , circ^ quam v. g. non contemnendam 
fbre confido epilVobm dc proportione quâ gravia decidentia accclaantuc » ad Cafloi- 
dum,quxipfi Galicndo virocxquiGcz eruditionis, dt candore ac moribus qui Chri* 
fhanum Philofbphum decem, prxdito non difplicuit, ut ejus ccfponro , licet brevi , fatis 
para. Sic etiam celebris Itali Geomarz Abbatis Bcncd. CafielU epifioU probat ei non 
dirplicuifTcqux hic feripta Tunc circà motura gravium aut ocncrum gravitatis. Cxtc- 
riam in his Parentis mei operibus dc epifioUs qux multas dirpueationes circàquxfiio- 
nes arduas continent, dc quibus duas addidimus criticis obfervatiombus non rpernendis 
refertas , nullam vocem qux fit acerbior, nullum pervicacis comroverfix vel amaru- 
lentx contentionis occurrere vefiigium, poteris obfervare. Id innatam manruou- 
dinem Authoris arguit , qui nulla contradicendi libidine veritatem quxtens , illam ab 
alijs inveniri gaudebat dc gratulabatur: qui fccus agunt cam ut juvenes proci colere 
videntur , dum libi dumtaxat affulgere vellent quod diligunt } fcd qui veritatem divi- 
no , ut par cfl , amore profequantur , ipfàm omnibus innotefeae cupiunt , fuamque fe- 
licitatem augeri putant, cum ejurdem plurimi fiunt participes. Epiftolas ver6 ad Autho- 
rem feriptas, qux hic extanr, ut naûus fum, edendas ingenuè exifUmavi, nullomodo mi- 
micrc fcd augere cupiens umorum virorum bmam, quorum alia rerpontâ,nondum prz- 
lo commifti , fl mihi ruppeterem , ut harum difputationum feriem edac non pigeret. 
Ex ifiis autem operibus. Erudite Lcûor, fhiâûs, ni fallor, dc voluptatis non pariun per- 
cipere poteris dc fi quid incuria Typographorum erratum fit , illud fiippleas auc ig- 
nofeas quxfb. 



SehtmMtafuit Ucit in tt!9 $^rr$^ni in iUtnt ^grtt ^ rtftrtrtntnr , nifi dtfnijptt finlftn lifni n»tit 
Cttmeiricti ineûUndî ftriitii ; ftÀ f^nr* cnm uxin tdita ntn futruntt nd tlhri (nUtm fimt rtjtSd , 
•éuwttrtj , nd^nns referHmnr f xfffiiii ^^n$dftmtl mtnntjftfu^eint. 
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DE CELSISSIMO PRINCIPE 



FERDINANDO FURSTENBERGIO, 
Epifcopo Padcrbomenfi, &c. 



0 ® ^VT^EVM 3^V MISM^, 17^ QVO 

ulitu imago conj^icitur, mijfum. 



U R E Â Pierio qium culmine mittis imago 
noftros ingreiTa lares fulgore replevir 
launcritamque manum , Phoebi ipfa refttre vûktoc 
Ora » Iblo qui cunâa fovct , ncc florca cantuin 
Rura Tupec betus rutilât glcbalque feraces » 
Cernere (êd fterilcm non dedignatur arenam ; 

Sic hilares oculos Hmul & cum fronce ferena 
Innocuos mores infignis vultus adumbrat ; 

Sit tamen ars quamvis ipeâanda numifmatis , illam 
ElEgiem fuperavit opus quodcunque Camzois 
Sponte ruis fluxit dulci de fonte leporum : 

Scilicet Aonij meliùs te vertice montis 
Spirantem odendunt Mulz > dum natus Olympo 
Doâcinam pietate auges , cadafque (brores 
Ad fuperos tollens^ dignofeis quam fit inane 
Onuri ingenium , nimioque cakfccre motu > 

Si vacuum zthecgope^his non uritur igne. 

Luminibus quantis & quot virtutibus omnes 
Suaviter* alliciens animos , validique catenis 
Eloqui) blandus viâor trahis i bis egofenfi 
Me placidè captum jampridem» occtibi poffim 
Hoc magis adidici , qui me devincit , boiiorc. 

Ac quas nunc grâces refimun i Te principe Vatmn 
Munera digna mihi Romanaque carmina défunt i 
Carmina Mzcenas fed tu par ipfi: Maroni 
Noftra neccxpeûas, nec vilia munera quzris. 

Non eget exiguâ fiiblimis arundine laurus , 

Et raucz non vocis eget tua âma fufurro i 
Sat nitidis Lacio quibus aurea redditur zeas 
Eximias feripeis potuidi pandere dotes , 

Purior illimi ceu fplendens flumine folus. 

Ut decet , ipfefuis radljs Ic pingit Apollo.^ 




* llUiilTiiltati 
Ptincipti tef. 
ten Suftvirta 
& FokTXTU. 



I>£ £%I:^CITIS eiVST>EM TTiJECLAXp 

Monumentorum T^aderùornaipum opère. 

D U M Pidcra: fontes zterno carmine Princeps 
Aoni; edebrae fpes columcnquc chori , 

Ut fupcratqux ile ponit monucnema, rui((]uc 
Attius iplc aliud tollit ad aflra modis Î 
Hujus Cana hdes onut pia pectora , mentem 
Lux Sophis , Lati) prifeus & ora lepor. 

AmilTas * his oUm Aquihs qux flevit in arvis , 

* N jnu cfi IN Delicias illinc Roma dcculquc trahit. 

Fcmandi cloquium Tibcfis miratur , & xvi 
t>i> pane in Immcmor, Augufli Izcla redire putat, 

qna c»r* ftie- 

T>e EOT>EM T^I^JTe QVl MITi^AJ^DlS 

ingenii doBrinaque dotihut fiemmatis ac dignitatum fp/en- 
dorem augens, pacem omnibus morum 0- facundi le 
fuavitate perfuadere pofsit. 

ODE. 

N Unc corda mulcens o utinam Sacer 
Notos rccurûns per fluvios Olor 
Mox cogat inlenlbs canorâ 
Voce potens lituos fllere i 

Hic prima Pindi gloria cui favet ^ 

Fhccbus, nitentem Lilia quem tegunt » 

Qu^ ore non compefeat iras 
Pieriâ modulatus arte i 
XJt cum querelis dulcifonis nemus 
Vox blanla late lufciniz replet > 

Difeordis obliue fufurci 

Mille folent volucres tacere } 

Noo ille fruftra fit patria datus 
A quofluroces fleOi animi queunt ; 

Marris nec incalllim per arua 
Threicius cecinit Sacerdos : 

Orpheos parentem Calliopen colens 
Lenire pto^o quot didicit feras ! 

Sermone fic prxflat domare 
PcAora , quam Tuperarc ferro. 
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E LO g EVE M03\(iSIEFT^ V E FEVJ^IzAT. 

Confeiller au Earlement de Tolofe. 

Du JêttrtftJ dt$ SftVMHt , ét Luniy 9 . Ftvr'm ï66y 

O N a appris icy avec beaucoup de douleur la mort de M. de Fermât Confeiller au 
Parlement de Tololc. C'eftoit un des plus beaux cfprits de ce ficclc , & un genie 
Il univcrlcl Se d’une cllcnduc 0 vade , que H tous les l^vans n'avoient rendu témoigna- 
ge de l'on merite extraordinaire, onauroit de la peine à croire toutes les chofes qu'on 
en doit dire , pour ne rien retrancher de les louanges. 

Il avoir toujours enrretenu une corrcrpondoncc tres-particulierc avec MclTieurs Del^ 
cartes. Tocicelli , Palcal, Frcniclc, Roberva!, Hugens , &c. & avec la plulpart des grands 
Geomares d'Angleterre & d’Italie. M.its Uavoit lié une amitié (1 étroite avec M.de 
Carcavi , pendant qu'ils dloicnt confrères dans le Parlement de Tololc , que comme il a 
eüc le coniident de Tes cAudes , il cd encore aujourd'huy le dcpofitairc de tous Tes beaux 

CCTitS. 

Mais parce que ce Journal ed principalement pour faire connoitre par leurs ouvra- 
ges les pcrlbnnes qaii fc Ibnt rendues celebres dans la république des lettres » on Ce con- 
tentera de donner icy le catalogue des écrits de ce grand homme ; laidant aux autres le 
loin de luy £iice un éloge plus ample Se plus pompeux. 

li exceiloit dans routes les parties de la Mathématique i mais principalement dans la 
fçkncedcs nombres de dans la belle Géométrie. On a de luy une methode pour la 
quadrature des paraboles de tous les degrez. * 

Une autre Je maximis & miximii ,qul lett non feulement à la détermination des pro- 
blèmes plans & folidcs > mais encore à finvention des touchantes & des lignes courbes, 
des centres de gravité des Iblidcs , de aux quedions numériques. 

Une inrroduâion aux lieux, plans de iblidcs } qui ed un traite analytique concernant 
la folution des problèmes plans de folidcs i qui avoitede veu devant que M. Dcfcaries 
eut rien publié fur ce fujet. 

Un traité Je ctnUÜàm ffhoiciSy où il a demondre dans les Iblidcs ce que M. 
Via Maître des Requedes , n’avoir demondre que dans les plans. 

Un autre traité dans lequel U rétablie de demondre les deux livres d’Apollonius Pec- 
gxus , des lieux plans. 

£r une mahode generale pour la dimendon des lignes courbes , dcc. 

De plus , comme il avoir uncconnoinaiKctrcs-pariàltcde l’antiquité, de qu'il edoit 
confulré de toutes parts furlcsdidkultcz qui (c prcfcnroicnc» i) a éclaircy une inlînité 
de lieux obfciirs qui fc rencontrent dans les anciens. On a imprimé depuis peu quel- 
ques-unes de les oblêrvacions fur Athénée > de ccluy qui a traduitle ficnedetto Cadellt 
de U mcfurc des eaux courantes , en a inféré dans Ion ouvrage une trcs-bclle fur une Epî- 
dredcSynefms ,qui edoit li diflîcUe, que le Père Petau qui acommcmécét autheur, a 
advoiié qu'il ne l’avoic peu entendre. 11 a encore fait beaucoup d’obfcrvations lîir le 
Theon de SmyrncdC fur d’autres Aucheurs anciens. Mais la plufpart ne fc trouveront 
qucparfcsdans Tes Epîtrest parce qu'il n’écrivoit gucres fur ces fortes de lûjets , que 
pour làtisfaireà la curiolitéde fes amis. 

Tous CCS ouvrages de Mathématique , de toutes ces recherches curiculcs de l'antiqui- 
té , n'empéchoicnc pas que M- de Famat ne dt la charge avec beaucoup d'alTiduité , de 
avec tant de fuflSrancc, qu'il apadepourundes plus grands Jurifconfultes de Ibn temps. 
Mais ce qui ed de plus furprenant , c'ed qu'avec toute la force d'elprit qui edoit ne- 

» 4 




ceilâirepour roûtenir les raies qualltez dont nous venons de pirlec^il avoir encore une 
n grande delicacclTe d'cfprit » qu'il faU'oit des vers Latins , François de Efpagnols avec U 
même ekgance , que s'il eût vécu du temps d'Augufte , & qu'il eût pafl*é la plus grande 
partie de la vie à 1a Cour de France & à celle de Madrid. 

On parlera plus particulièrement des ouvrages de ce grand homme , lors qu'on au- 
ra recouvert ce qui en a cité publié * de qu'on aura obtenu de M. Ibn fils la liberté de 
publier ce qui ne la pas encore cAé. 

0^SE%^FJTI0D\(1 T> E M 0 3\(^S I E 

de Fermât fur Sjnefiut, rapport /e à la fin de la traduSion 
du litre de la mefure des eaux courantes, de'Benedetto Qafelli. 

L e s pages qni reftent vuides dans ce cayer m'ont donné la penfée de les remplir 
delabellcobrervation quej'ay apprifç ces jours pa0ez , de l'incomparable Mon* 
fieur de Fermât , qui me l’honneur de m’aimer , de de me Toufftir fouvent dans (à 
converfâtion. C'eil fut la quinziéme Lettre de Synedus Evêque de Cyrene, qui trai- 
te d'une matière qui o'a efté entendue par aucun des interpretes , non pas mêmes par 
te (çav^c Pere Perau , ainli qu'il l'advQuë liiy-mcmc dans les Notes qu'il a &ices fur céc 
Autheur i Et je donne d’autant plus volontiers cette obrervatioo , qu'elle a beaucoup de 
rapport avec les traitez qui font cy-devant. 

Cét Evéque écrit à la (çavante Hypatia, quîeftoit 1a merveille de (bn Hccle , de la- 
quelle enfeignoit publiquement 1a Pliüofophic , avec l'admiration de tous les fçavans , 
dans la celebre Ville d'Alexandrie. J'ay traduit cette Lettre du Grec en cette manière. 
Je me trouve fi mal , que j'ay befoln d'un hydroTcope. Je vous prie d'en faire Eure un 
de cuivre, de de nie l'acheter. Ccd un tuyau en forme de Cylindre « qui a la ligure 
de la grandeur d'une fleute l fur là longueur il porte une ligne droite , qni eft coupée 
en travers par de petites lignes » par lefquelles nous jugeons du poids des eaux. L'un 
des bouts eft couvert d'un cône « qui eft pofé également delTus , en telle force que le tu- 
yau de le cône ont une même ba(ê. L'on appelle cét tnftrument Baryllion. Si on le met 
dans l'eau par la pointe il y demeurera dc^ut, de l'on pcutalfemcnt compter les fc- 
étions qui coupent la ligne droite , de par là l’on connoit le poids de l'eau. 

Comme nous avons perdu laEguredc rufagcdecét inftrument, de même qu’une 
infinité d'autres belles chofes , que les Anciens avoient inventées , de dont ils fc fer- 
voient , les fçavans de ce temps icy fe font donnez beaucoup de peine pour compren- 
dre quel cftoit cét inftrumeni dont parle Syne/Ius. Il y en a qui ont cru que c'eftoie une 
Clqifÿdre , mais le Pere Petm a rejetré avec raifon cerre opinion. Pour luy , ü advouë, 
qu'il ne le comprend pas , ü foupçonne pourtant que c’eftoit un inftrumcnc qui fervoirà 
niveler les eaux , de qui avoit du rapport avec celuy dont Vicruve &it mention au Uvtc 8. 
ch. 6. de fbn Architeâure , qu'il appelle Chorobates , mais il eft aifé de juger pat la le- 
éturede Vitruve, de de Synedus , que ce font deux inftrumcns fort differens , deenfi- 
gure , de en ufage , de que fi tous deux ont des feâions , comme remarque le Pere Pc- 
tau , celles du Chorobates font perpendiculaires for l’horizon , de celles de l’hydrofcopc 
luy font parallèles. J c pafle fous filcncc plufieui s autres différences , que je pourrois re- 
marquer , pour rapporter le (èntiment de Monllcur de Fermât , qui eft fans doure le vé- 
ritable Tons de Synrtius. Céc inftrumcnt fervoie pour examiner le poids des differentes 
eaux pour t’ufage des malades ; car les Médecins font d'accord que les plus legeres font 
les meilleures t le terme , dont fo fort SyncHus le monfttc claicement. Ilncfigjuiîc 
pas icy Ithr.imt/uum le nivcicmaïc , comme a crû le Peic Petau , m.ùs en matière de Ma 
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chines , Ü ll^fîe le poids , que les Latins appellent mêmeatum , de de U le traite des 
equipooderans d'Archimede a pour titre Mais daucaot que la balancer njr 

aucun aune inftniment artificiel , oc pouvoic pas donner cxaAcment la diffcrencc du 
poids des eaux, à caulè qu'elle eft petite entre elles , lesMacheioaticiensinvcmereTKruc 
les principes du traird d'Atchtmede éU kit vthmntBr m â^ma , ccluy dont parie Syne- 

fius , qui mooftre par la nature des eaux mêmes , la dificrence du poids qu'cHcs ont en- 
tr'cUes r la figure en eft telle t A F eft un Cylindre de cuivre , A B cil le bouc d’en haut, 
qui efi toâjours ouvert , £ F eft k bout d’embas , qui dl couvert du cône 
£lFr quia tamême l^qoe Icboucd’embos, A£, B F» lbnedcuxli> 
gnes droites coupées par diverks petites lignes, tant ptas il y en aura, tant 
plus exaâ fera Tinfirument. Si on lemet par la poioce du cône dans l'eau» 
fie qu’on rajude en telle forte qu’il le tienne debout , il n'y enfoncera pas 
entièrement t car k vuide qu'il a au dedans l’en empêchera \ mais il y en* 
foncera julqucs à une certaine mcliire , qui Icra marquée par les petites 
ligDcss fie U y enfoncera divericment, fiûvant que l’eau lèca plus ou moins 
pelante t car plus l’eau fera kgete , plus il y enfoncera : & moins , plus 
die fora pefimte, comme il nous foroîtairéde le demondrer, s'il en edoit 
quedion icy. Voila la figure fie fuûgc de cêc indrument » fie la cailbn de 
oét ulâge. 1 ^ lettre de Synefuis s'y rapporte li cxaêlemeni dans toutes 
iês ârcondanccs , que fou Mondeur dcMonchal» Archevêque de Tolofo, 
ayant envoyé cette explication au Perc Petau» il advoüa que Monficur de 
Format edoit k foui qui avoic compris quel edmt l'indrument» fie il avoir écrit que dans 
une foconde impceifion U la roettroit dans (es notes. Mais parce que cela n'a pas edé 
£iit, j'ay au que le Ledeur (^vant fie curieux ne (cra pas marry que je luy en aye foit part. 

LETTRE DE MONSIEUR DESCARTES 
A MONSIEUR DE FERMAT, 
fég. 34.7. têm. ]. de$ Lettres de tMenfetsf DefeerUs, 

jyjONSiEUR, 

Je n'ay pas eu moins de joye de recevoir la Lettre par bqudlc vous me foires la fo~ 
veut de me promettre vodcc amitié , que fi elle me venoit de 1 a parc d'une Maidrefic, 
dont j'aurois palEoonemenc déliré les bonnes grâces. Et vos autres écrits qui ont précé- 
dé me font fouvenir de la Bradanunic de nos Poètes , laquelle ne vouloit recevoir per* 
Tonne pour fervitcuc , quinefo fut auparavant éprouvé contriclle au combat. Cen'cd 
pas toutefois que je praende me compacer à ce Roga, quiedoit foul aumondecapa* 
blcdcluy relider > mais tel que je fois , je vousadeure que j'bonnore cxrccmcment vô- 
tre merite. £c voyant 1a decnierc façon dont vous ufex pour trouver les tangentes des 
lignes courbes » je n'ay autre choie à y répondre , finon qu'elle cft tres-bonne , fie que fi 
vous l’cuflicz expliqué au commancement eu cette fo^on, je n'y culTe point du tout 
contredit, ficc. 




Digilized by Coogle 




P. Herigonius , tom. 6. Curfus Mathematici p. 68. 

De Maximis &■ minimis. 

N U nquam fallit hxc methodus , ut alTcrit cjus inventor » qui cH do^iflimus Fermai 
Confiharius in Parlamento Tolofano cxcclicns Geometra ncc ulli Iccuiidus in ar* 
te Analytica : qui opiime etiam tcûituit omnla loca plana Apolloni) Fcrgxi , qux in hac 
urbe vidimus manuicripta in manibus plurimorum » qiubus lübnexa cil ab eodem au- 
Ûorc ad locos pianos & iblidos Uagoge. 

D. ISMAEL BULLIALDUS 
Exercitatione de Porifmatibus. 

H Ane de porilinatibus (criptiunculam data mihi occafîonccompolui , cùm ante 
biennium viriUufttiQîrausacampliQîmus Dominus de Fermât in fuprema Curia 
Tololâna Senator integerrimus & in judicljs exercendis peritidimus » rerum Matlicma- 
ticacumdoâiilimus, propoHtioncs qualdam rubtilUTimas 6c poriltnata quz tam tbeo> 
rematicèquam problematicè proponi poflunt » ad amicos fuos hue mililTct. Ex Pappi 
unius monumentis 6c collcâionibua Mathematicis pocirmaium naturam 6c ufum dikc- 
re poQumus , ciim ex Veteribus qui hanc Geometrhr partem attigerunt , prxtcr ipfum 
nullus iupeent. lUius tamen fententia Icgcntidatim obuia non cAi tcxtufquc corruptio- 
ne, 6c applicationis porifmatum dcfcûu obfcurior procuidubio evadit. Interea dum 
tanto viro fua edere libuerit , nodra , qualiacumque tandem lint , publici juris ficcrc pla> 
cuit> utaUosad eorundem invedigationem impellriemus > ipfumque AmpUirimum 
Dominum de Fermar, ad fua edenda , utinam 6c ad alia fubtimis intcllcdus fui £(ifunm 
cum omnibus communicanda «excitaremus. Is enimed, quem omnes Europx Ma- 
thematici fulpiciunt i quem à fubtilidîmis zratis nodrz Geometris Bonaventura Ca- 
vallcrio Bononlz , 6c Evangelida Toriccllo FlcHrcniiz fummis budibus in caelum ferri , 
cjulque inventa mirabilia przdicari auribus meis audivi , quem etiam virum tam exi- 
miis virtutibus clarum, muUâquc eruditione ornatum, ac in rebus Mathenuticis ocu- 
latifllmum toto peûote veneror ac colo. 

'P- Marinus Merfennus Ordinis Minimorum, %jflexio- 
num Dhjficomathematicarum pag. 115. 

C Um autem vi vos potius quam mortuos quztcrcm , unus abfuit ClarilTimus Fer- 
Dsacius, Ceometraurm Coryphzusj quein tamen Burdigalam redux, duûore 
integerrimo , do£tiflimoquc Senatore, Domino d'Elpagnct . vdut avulfum Bcrgcraco, 
(ridu6 amplexus fum. 

Sâmuel Sorhfrius h prtfatione operum Gdjpndi. 

P E T R u M Ferraatium tam longo intervallo Vicum, Diophantum 6c Pythagoreos 
omnes pod fc relinquentem. 

VARIA 
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VARIA OPERA 
MATHEMATICA 
D. PETRI DE FERMAT 

SENATORIS TOLOSANI. 



AD LOCOS 

PLANOS ET SOLIDOS 
ISAGOGE. 



E locU qaàm ploctma IcHpdSc Teteres » havd dohiom. te(Ui Pap> 
pus initio libri 7. qui AppoUooiatu de Jods planis » Acifiatoro de 
foltdis icripfillb adeverat. Sed aut fillimar , aut non proclivis la- 
tis ipCs fiiit locor am invcftigatio. Illud augacamor ex eo quod lo' 
COI qu^ plurimos non ûtis generaliter exprcflerunt , ut infra 
patebit. 

Scientiam igitur hanc proprie 4c peculiati analyli frtbjtciaius» 
ut deinceps generalis ad locos via pateat 
Quaties in ultima equaUtate duc quantitates ignote rcperluntory fit locus ioco> 
& terminus alterius cz illis dcTcribit lineam reâam , auc curvam . linea reâa unica 6c 
lioipiez di , curva infiniu • drculus , parabole , hyperbole , elllplU , dec 

Quptkt quantitatis ignote ( linee reâe reponendum ) terminus localis deferibit 
lineam reûam , aut circularem « -fit locus planus : ac quando dclcribic pacaboiem , hy- 
pecbolcro» Vel elliplim» fit locus Iblidus: li alias curvas, dicitur locus linearis. De 
hoc nihil adjungemus, quia âciUimèez planorum & rolidorum inveftigationc, line- 
aris )od cognitio deriTabicor , mediantibus reduâiontbus. 

Commo^autem pofiunt infricui srquationes, fi duas quantitates ignotas ad datum 
angulum confiituamus , quem ut plurimum reâum fumemus , dc alterius cs illis po- 
Ctione date terminus unus fit datus , modo neutra quantitatum ignoraram quadra- 
tum ptetergrediatur « locus ctic planos aut folidus, ut cxdiccadis clarum fiet. 




n -= 




2 Varia Opera. 

KefU data poGtionc fit M Z M. caias panûam datum N- N Z. xquctur quan- 
titati ignoce A. àc ad anguJum datum N Z I. elc?ata teûa Z I. fit xqualis altcri 
quanüuti ignot* E. D ift A cquetur B. in E. VanOnm L ait ad lineam icûam po- 
Ûcioae datam* 

DAJBE. 



Erit cnim ut B ad D. ita A. ad E. Ergo ratio A ad £. data efi» de datur ànguJua ad Z. 
triangulum igiruc N i Z. l^cie , & angulus I N Z. Datur autem pundum K. de te- 
ûa N Z. pofitiooe. Ergo dabitnr N L pofitione ^ & eft fàcilis compofitio. 

Ad hanc squalitatem reducentur omnes > quarum homogenea parrim fune dara , 
partim ignotis A 0cB admura, vel in datas duûis , vel fimpliciter fiimpcis. 

ZP — D A I B in £. 
fiat D in IL squale ZP 
Erit ut B. ad D. ita R — AadE. 

Fiat M N. squalis R. dabitur punûum M. ideoque M Z. xquabltur R — A. da^ 
birur ergo rado M Z. ad Z I. Icd angulus ad Z. datur : ergo triangulum 1 Z M. Ipc- 
cie , dc c<mdiadetur reûim M 1. jundam dari pofitione : ideoque punûum I. erit ad 
redam pofitione datam.* idemque nullo negodo concludetur in qualibet squalitate 
cu)u$ homogenea qusdam a£Bcicntur ab A. velE. 

Et cfifimplexbsc dc prima locorum squalitas , cujus beneficio invenientur loci 
omnes ad lineam redam i verbi grada 7. prop. lib. 1. AppoUonii de locis planis , qus 
generalius jam potent enuntiari dcconftrui. 

Huic squalitad fiibcfi pulcherrima propofido leqtiens , quam illius ope deteximus. 
Si fint quotcumque lines pofidone ^ts atque ad iplàs à quodam pundo ducan- 
tur reds in datis angulis, fit autem quod fub dudis dc datis efficietur dato fpatio 
squale, pundum redam Uncam pofitione datam condngct. 

Infinitas omitdmus > qus Appolionianis merito pofient opponi. 

Secundus hu/ufinodi squalitatum gradus efi, quando» 

A in E. sq. Z. pl. AE^Z^ 

quo cafu pundum L cfi ad hyperbolcm. 



R. 

M ^ 

Fiat N R. parallela ZI. fumatur in NZ. quodvis pandum» ut M à quo ducatur 
MO. parallela Z I. dc fiat redang. N MO. squale Z pl. per pandum O. circa 
afymptoros N R. N M.dcfcribatur hyperbole , dabitur pofidone» detranfibit per pan- 
dum 1. cum ponatur redang. A. in E. five N Z I. squale N M O. ad hanc squalitatem 
reducentut omnes quarum homogenea patdm fimt data velab A. vcl £ aut A in E. 
affeda. 
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Mathematica. 



Poratnr Dr^ A in t («q. ) R in A -+ S In E. Igitor «artij pneceptiT.Dr ^ AB 
K-inA-^SinE^-A inE. rquabttur I> ^ » r A 

^flingatur reôang. ab» duob. Jatctib. inquo homogenmR in A S In E - A S E "* 
inE.rcpeoannir.UnovïiboA S.»quctutO.&R-E.*quaurr.igittirOI« Df 

qu<K^ropommr,&lutcœtconfttuaio, Dr cqoetur AEB. tcAang. igitur ACF 
tnt O ini. erunt duo latera A-S& R- E. * rcftang. fub ipûs xquabitur. 

AinA-*-SlnE— AinE — RinS. 

Si-igitur à Dr abauleria R in S. reôangulum Ctb A -S,in R- E. Muabitut 
ü P — R, in O. ^ 

pnrallelaZ L fiat aequalia R. per punAumD. duca- 
rur s , & N Z A t etgo A - S. aequabitur O Z , five V P , fimiUter cùm N D. five 
Z P. aequetur R.& Z I , E, e^o R _E , «quabitur PI. Reftangulum Igitur fub VP, 
ïiyœpTOtl”™' <*»‘0 D ' - R « S : ergo punAum I. etit ad hypeibolem , cujui 




PV, VO. B.«Ûai^ulo emmDr --R in S, zqoetnr Aimpto ({ooris pun&oX,& 
duâ4 paraît. X Y , Reftang VXY.&pcr punâumY, dica afymptotosP V, VO» 
hyperbole deferibatar» perpunâuml^ oanCbit, nec cft difficilis in quibuilibee caû> a« vtài 
bus analyiis aut confteu^o. 

Sequens cqualintum localium gradus eft chm A * vd xq. £.* vcl eft in ratione 
data ad E/ vcl cciam A.* -«■ A in E , eft ad £.* in data ratione , denique hic cafus 
omnes zquationes comprehendit intra meam qmuUatorum , quarum homogenea 
omnia vd à quadraro A • vd 4 quad. £ , vd à reâang. A in E. affiduncur. 

His omnibus caûbus pandum Igcftadiiocam redWgCUjut rd demonfteacio â> 
cilli ma. A a 



ad £* in ra* 
cioite data 
A‘ AE, 
ad E* inia* 
tione. 
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4 Varia Opera 

Sit N Zf quad. H-NZ,inZl,adZl, quad. in ratione dau^ ducator quzvis pa- 
rallela O R , quadratum N O -t- K O io O K erit ad O R quadratum , in eadem ra- 
tione , ut eft AcUUmum dcmonûrarc. Pooûum igitur 1 , erit ad rcftam pofidone. 
Somatur enim quodvis pundiun , ut O , de fiat data ntio quadrati N O M O» in 
OR, ad OR, quadrarum. }tia(kz NR. dabitur pofidone , de /atisficict propofiro l 
idemque continget in quibufiibec xquatioaibus, quarum omnia bomogenea i potefia- 
libui ignotarum , vel rcOanguio fiib ipCs afficientut , ut inutile fit Cngulos cafus 
{crupulofitu perquirere. 

Si potcftatibus ignotarum, vcircaangulis fub^Ga, admifccantur bomogenea, par- 
tim omnino data , partim fub data rcûa in alteram ignotarum , evadit con- 

ftttklio, fingulos cafus coofiruimus breviter de demooftramus. 

A* «• DE. Si A*Kq. DinE, punûuml,cft adParabokm. 




E* » DA. 



DE B‘- 
DE-* A*. 



conftiruantttr K Z , & Z 1 , ad quemcomque angulum Z. 

Fiat N P , Parallela Z I , de circa diametrum N P deferibatur parabole , cujus re- 
ôum lacus rcûa D , datx , de applicate fiot paraliellz M Z. punâum 1. erit ad para- 
bolem banepofitioue datam. Er confiroftiooc rcâangulum fub D, in NP, equa- 
bi cur quadrato PI, hocefi,fi Pl, inteliigator effi;A, & KP, intclligatur efle E, 
D . in £ , equabicur A 

Ad hanc equationem facillime reducentur omnes inquibus A,' mlfceturhomo- 
geneis fub datis io £, aut £,* homogcncis fub datis in A, idemque continget , 
licet bomogenea omnino data equationibus mifceanntr. 

Sit £,* equalc D in A. 

In precedent! figura vertice circa diametrum KZ, deferibatur parabole, cu- 
jus reduffl latus fit D , de applicate re^ M P « parallela , prefiabic propofitum , ut 
patet. 

Ponatur E * — A * equ. D in E. Ergo B * ~ D in E equabitur A *. 

O 



Z 




Applicetur B * ad D , de fit equalc D. in R. 

ErgoD in R — DinE, equabicur A’ Ideoquc DinR — E equabitur A*. 

Ideoque hecequatio reducetur ad precedcntem.Rcâa quippe R~£ ,fucccdet 
ipfi E. 

Fiat quippe N M , parallela Z 1 , de equalis R , de per puo^um M ducatur MO, 
parallela N Z , datur punâum M , de reda M O , pofitionc , in hac confirudione O I, 
equatuc R — £. ergo D. in O I, equabitur NE quacL five MO quad. vertice M. 
circa diametrum MN ,dcfcripca parabole, cujus dextrum latus D , de applicate ipfi 
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Mathematica. j 

NZ, ptnUelx, pnelhbit propofitum , at patet ex conÛroâione. 

Si B * -f A* «qn. D in E. 

D inE~B* cquabicur A* &c. Tt iupr.Gmiliccroixmetsqnatioaes aSTe£becofi> 
ftrucmur. 

Sed A * mircetur &pc E * & homogencisomoinodadi. 

fi* ~A*arquctur£\ B* 

Punûuoil eft addrcalttin politione datum ^qtundo angalos KZL eft reâos. ^ 



75^ 



if- 



|I 



i »Hr 



Fiat N M» xqoalU B , circulas centro N. intrrvaBo N M, dcTcripnis prefiabit pro- 
podeum , hoc cft quodeumque punâum iomplèris in if^us drcomhsrciiria ot I» 
quadrarum ZI,»qaabirurquadr. NM , five B* quad. NZ,fiveA* ut patet. 

Ad hanc «quatiooem reducentur omnes aSeCU abA* ficE*, dcabA,vel£,in 
datas dudis , modo angulus K Z 1 » fît leâus , Sc pnettrea cocfi5d«»tes A * a«iocn- 
tiu coelEcientibus E*. 

Sit B * - * D in A— A * , «quale E * -+ * R In E. Addatur atrimqne R*, at E , B 
H- R, fuccedatE, fictR* h- B* — *DinA— A* «qu,E* -+ R* •+ *R,inB.“ 
tpfis R ' & B* « addatur D * , ut D A fuccedat ipfî A , & fumma quadratorum 
R*, B*:ficD* zqucturP*. 



Ergo auferendo Icilicct D * , quod atrimque fuerat additum ^P*— *D*— *DiuA 
* A . 



Æquabitur R* -►B* — *DinA — A*. 

Nam ex conftruûione ?*>— D* equatur R* -r B* , fî igitur loco ipfîus A 
•* D, lumpfcris A, & loco £ R (ampleris £. 

Fiet P*-A‘; *q. E*. 

Et reducetur «quatio ad przcedcntem. 

Simili rariocinadonc fîmilcs «quationes reducentur 9t hac vU omnes propolido- 
nes lecundi libri Appollonii de locis planis conllruxlmus , 6c fex priores in quibul^ 
hber punâis habere locum dcnioDftravimus > quod lânè mirabile Sc ab AppoU 
Ionio fortalTc ignorabatur. 

Sed B * ~ A * ad £ habeat rationem datam. 

Punâum 1. erit ad Ellipllm. ^ 

Fiat M N. «qualis B , & per verticem M. diametrum N M » centrum Z. deferi- ^ 
batur Eliipfîs cujus applicatx llnt reâc Z I, parallcls , dc quadrata. 

Applicatarum ad rcÀangulum fubregmeotis diametri habeant rationem datam, 
pandum I, erit ad hujulmodi Elliplim. Etenim quadratum N M — quad N Z , «qua* 
cur rcdangulo fub diametri Tegmentis. 

Ad baoc reducentur fîmilcs in quibus A* cz una parce opponetur E* Tub con> 
tnrU alTcdionis nota , & Tub cocfficientibus diverfis. Nam 11 cc^ciences llnt c«dem, 

& angulus fît redus, locus etic ad circulum , uc jam diximus. Lic^t igitur cocffici* 
emes llnt c«dcm,mod6 angulus non Ut rcûus, locos erit ad Ellipllm. 

£c licet commilceanturzquationibns homogcneafîibdatisdc A vel £, fîctreda- 
dio co quod jam uTurpavimus ardâcio. 



_ A* 
E*. 



‘-’DA 
A* - E* 
► *RE. 



*-A'.ad 
.* rail 
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(S Varia Opera 

A* -+ B* Si A‘ -*• B\cftad E* ia data tattooc puaûum I, eftad hvperbokin. 
od £ * ratio 
hypcrboL 



Ol.fic A. 

O N 9 icu 

zi.ntE. 

Fiat N O^patalleU ZI, data ratio Ct cadem qtue B*, adqaad. MR. Dabitur ergo 
punâum K ,drcadiamcmunR O.pcr vcrticcmR,cemrumN deicribaturhypcibo* 
Is cujus applicate üot paraildg MZ^dcreûangulum fub toca diametro de RO, ad 
quadratum O l. iic lu data ndooe N R , quadrati ad B *. £rgo componendo reûarw 
gulum fub M O R , poÛta M N, cquali N R , crit ad quadratum 0 1 , uoa cura B * 
in ratione data, MR, qoidcatiad B*, &d rcâang. MO R, unâ cum MR quad 
aequatur KO quadrat, lire Zl, qa^BveE*,dc quadrat O l,una cura £*<qaa- 
car quadrato MZ^Iive A'uruenm B*. Ergo <^at£ *ad B* -+ A* itaM R, quad. 
ad B* éc cooTcrtendo B*, -f A* eRadE*,iataciooedata. Pundum igitur Z, cR 
ad hypcrbolem podetone datant 

Eodcni quo iam ufi ruœuaaniddoad haneequationem, reducentur omnes que 
^A* & £* afficiuntur uni cum dacit, dvc fimpLiciter , dve miTceantur ipfis ho- 
mogenca fub A vel E » in datas, mo^ A * habcat camdcra ex aiten parte alMionis 
notam, quifflE* Mam fi fîntdirctâe, propofitio concludetur per dreuios vd £1- 
lipiës. 

Difficillima omnium equafitacoin eft qoando ia mUceorar A * de £ * ut nihil> 
ominus homogeoca quedam ab A in £ afficiancur uoa cum datis , dcc. 

B* — ' A* cquatur * A in£ >«• £* addacoc utrimque A*, ut A E. fitia* 

B * - * A’ aUenus ex faorâogcoeis» ergo. 

«• *A E 3* — A*.acquabiiur A* -+ *A in E. 





Pro A H- £ . fumatur £ , fi placet, de ex prateedentibus drculus M I «pnftet pro 
pofitum, hoceft MN.quad.^fivè B*)~NZ,quad. (Hve A* )arquetur quadrato 
Zi, fivc quad. abs A fiât Vl,cquaIisMZ,fiveA,ctgoZ Y,cquatut£. in 
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hac aatem qoxfUone punôum V » Hve extremum rcâc E, tantum inquirimus. Vi- 
dendum ergo & dcmonftrandum ad quam Uncam Hc punâum V. Fiat M R , paral- 
Iclla Z 1 , & xqualis M N » & jungatur N R , ad quam produûa I Z j incidat ad pun* 
dum O. Cum M N. zquetur M R , ergo N Z xquabirur Z O. Sed N Z , xquatur 
V I. Ergo toti V O , toti Z 1, ell xqualis : ideoque quad. M N — quad. N Z xqua- 
tur quadrato V O. Datur autem triangulam N M R. fpecie. Ergo quadrati N M » 
ad quadratum N R , datur ratio { ideoque & quadrati N Z ad quadratam N O » da- 
bitur ratio. Ratio igitur quadrati M N — quanto N Z , ad qoadratum N R — qua- 
draro R O datur. Probavimus autem quadrarum O xquari quadrato M N quad. 
K Z. Ergo ratio quadrari N R — N O. quad. ad quad. O V , datur. Dantur autem 
punda N &R , Â: angulus N O Z. Ergo pandum V, cx Tuperioriboi demondta- 
ds ed ad EllipUm. 

Non abllmili methodo ad Hiperiores cafus reducentur reliqui, in quibus bomoge- 
nea Tub A in £ , homogeoeis parcim datis , partim fub A * aut E * immifccbuntur > 
aut etiam fub A &E ,in datasdudis» cujusrei difquiâcio htcillinu. Scmpci enim 
beneficio trianguli fpccic noti conAructur quxftio. 

Breviter igitur & dilucidè complexi fumus quidquid de locis planis dc iblidis 
inexplicatum veteres reliquere. 

ConAabitquc deinceps ad quem locum pertinebunt cafus omnes propof. ultimx 
lib. I. Appoil. dc locis planis , dc omnia omnino ad hanc materiam pedantia nuUo 
negotio detegentur. 

Sed libet coronidis loco pulcherrimam hanc propoiitlonem adjungere > cujus Ai- 
cilitas Aatim innotcfcct. 

Si pofirione datis quotcumque lineis , ab uno dc eodem pundo ad lingulas du- 
cantur redx in datis angulis , & fint fpecies ab omnibus dudis dato fpatio xquales , 
pundum contingit poûtione datum folidum locum. Unico exemplo ht via ad pra- 
xim. 

Datis duobus pundis N.M, inveniendus locus à quo fi jungas redas IN» IM» 
quadrata redarum i N, I M , ad criangulum 1 N M , datam habeant rationem , reda 
N M, xquetur B , dc teda Z I ad angulos redos, dicatur £> terminus N Z, dicatur 
A , ergo cx arris prxeeptis* A * -+• B*— *B,inA-+ * £ * » ad redangulum B in E 
habebit rationem datam. 

Et rciblvctido hypoAafes ex jam eraditis prxeepeis» ita procedet conAcudio. 
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KM, bi&iiim iècetucin Z, IpunftoZ, cxdtciur pecpcnd. ZV,Sc fiat dane ratio 
eadem qux ZV. quadniplcad ZM , de&tipto Icmiciroilo V O Z , faper VZ, ap- 
plicemr ZO, cqualif ipiSZM, & jooââ V O , centro V, intervallo VO, dclcd- 
batui dreoliu OIR, ioqtao fitmamt qnodlibee punâtun , ot B., & jnngaimic le- 
Ac RM, RM:aioqaaiitattRM,RM,adttun s al on iRNM,effi!in<liuantione. 

Haec mventio Giibcoa dnos delodsplaois dodnm leltitutoi ptaxellillet, 

eleganrioici (ani cvalUlent ioeaUlun ifacotanamm con&cuAioaea: nec tamen pcae- 
cocis licit & immaturi panfis nos adhuc pernitet, & infiatmes ingenii fistos polle- 
tis non invidcK fcieocis ipfios quadamtenus inteieft, cujus opcia ptimh nidia dc fim- 
plicia novis inventis & tobotaniut dc augcTcnnc Im6 de finidiolotiim interefi laten- 
tes ingenii piogtcfia , dc atteitt && ip£un promoventem penitus luActe pett 
peâam. 




APPENDIX 
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APPENDIX 



adisagogem topicam 

Continens folutionem problematum 
folidomm per locos. 

B ATUIT methodus qua linee locales deteguntur, inquirendum re* 
tlat qua ratione problânatum fblidocum folucio po0tt ex lupradi^lis 
elegamidlmè derivari. Hocuc fiat^coardanda illa quantitatum igno- 
tarum extra limites Tuos evagandi licentia. Infinita enim fimt punda qui* 
bus quzfiioni propolite (atisfitin locis. 

Commodiifimè igitur per duas «qualitates locales qocfiio determinator : iccanc 
quippe Te invicem dus Unes locales pofitione datae , 6c pundum /cdionis poficione 
datum , quxfiioncm ex infinito ad terminos preferiptos adigit. 

Exemplis breviter & dilucidè res expUcatuc proponatur A’ h- B in A* aequari 
zr inB. 

Commodè utraque «qualitatis pars potefi «quari foUdoB in A in E , ut per 
divifionem iûms IbUdi , illinc pex A , lünc per B, res deducatur ad locos. Cum 
igitur 

A’ >+ B in A' «quetur B in A in£. 

Ergo A * H- B in A , «quabitor B in £. 

Et erit , ur patet ex nofira methodo « extremitas ipfius E > ad parabolcm pofitio- 
ne datam. 

Deinde cum in B, «quetur B in A, in E, ergo Zr cquabitur Aia E. 

Et erit ex nofira methodo extremitas ipfiusE>ad hyperbolcm pofitione datam.' 
fed jam probavimus efle ad parabolcm pofitione datam , Ergo datur pofitione , dc 
cfifaciUs abanalyfi ad fynthefim regreiTus. 

Nec dillimiUscfi methodus in omnibus «quationibus cubicis. Confiiratis enim 
ex una parte folidis omnibus ab A aficdis, ex altcrâ foUdo omnino dato j vel etiam 
cum Iblidis ab A vel A* aficdis, poterit fingi aequalitas fiiperioii fimilis. 
Proponatur exempl. in «quationibus quad. quad. 

A * -+ B * in A -fc Zf in A* «quetur Dsr Ergo A^ «quabitor — B* in 
A — Z * in A * , «quentur h«c duo homogenea Z * . in E 
Cum igitur A*. «quetur Z* in E*. Ergo per fitbdivifionem quadraticaro. 

A * «quabiiur Z in E , & erit extremitas E , ad parabolcm pofitione datam. 
Deinde oim D tr B* in A — Z * in A * «quetur Z * in £ * omnibus per Z * divifis 
Dtt— B‘ in A— A*, «quabitur E *. 

Z* 

£t erit ex noAra methodo extremitas E, ad circulum pofitioae datum. Sed eft 
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& id paraboleoi poHiionc datam. Ergo datur. Non diOliniU methodo (blvcntui 
queftiones omne* quadrato quadratiae : expurgabuntur enim methodo Viet* cap. i. 
decmend. ab aflfeaionc fub cubo , & quadrato quadrato ignoto ab una parte , reli- 
qui* homogeneis ab altera confiituct* per parat^km» circulum , vel hyperbolcm 
foivetur quzilio. 

Proponatur ad exemplum invenuo duanim mcdiartim in continua proportione. 

Sint du« rcâae, B major , D minor , Inter quas dur medix proport. funt inve- 
nicndr j het A* rquahs B * in D. 

Si major mediarum ponatur A. Æquentur Tingula homogenrt B in A in £. Illinc 
fiet A* xquale B in D E, iftinc A in E xquale Bin D.Idcoquc quxftioper hyper- 
boles dc paraboles fedionem perficietur. 



R 







Exponatur enim reâa qurvis pofitionc data> OVN,inqua detur punAumO, 
r>ntrcûxdarx B&D> inter quas dux medix proportionales inveniendx. Ponatur re- 
da O V xquari A > & reda V M ipli O V ad redos angulos xquari £ , ex priori 
xqualitate qud A* rq. B in£, confiat perpundum O» tamquam verticem deleri - 
bendam parabolem , cujus redum larus fit B » diameter ipfi V M » parallela & A O , 
applicaex ipfi O V , tranfibit igitur hxc parabole per pundum M ex a. xqualitate » 
qua B in D zquatur A in E , fumatur pundum ubilibet in redd O V » ut N , à quo 
excitetur perpcndicnlahs N Z » de fiat redang. O V Z , xquale redangulo B in D , 
excitetur etiam perpendicularis OR, drea afymptotos RO, OV delcribendahy. 
perbole per pundum Z , ex nofira methodo locali dabitur pofitionc , & tranfibit per 
pundum M , fcd parabole etiam quam fupra deicripfimus dabitur pofitionc & per 
idem pundum M , tranfit » datur igitur pundum M » pofitionc > à quo fi demittatur 
perpendicularis M V , dabitur pundum V « de reda O V» major duarum continue pro- 
portion. quas quxrimus. 

Inventx igitur fune dux medix per interfedionem paraboles de hyperboles. 

Si ad quadrar. quad. lubcat quxfiionem extendere omnia ducantur in A« K* 
xquab. B *.in D in A. sequentur fingula homogenca juxta fiipeiiotcm methodum 
B * in E *. 

Eicm dux xqualitate*, nempe A*dcB* inE,deDiflA dcE*. 

Qt» fingulx dabunt parabolem pofitionc datam, fiet igitur conftrudio mcfola- 
bii per intertedionem duarum parabolarum hoc cafu. 

Prior confirudiode pofierior fune apud Eutodum in Archimedem , de huic me- 
thodo facillime redduntur obnoxiz. 

Abeant igitur illz paraplcrods Vietxx, quibus xquationes quadrato quadraticas 
reducit ad quadraticas per medium cubicarum abs radice planî, pari enim elegantia, 
ftcUirate, de brevitate folvuntur >uc jam patuit, periode quadrato quadratiexae cu- 
biez quzfiiones , nec poiTunt , opinor elegantius. 

Ut pateat elegantia hujus methodi. Eu conficudionem omnium problematum 
cubicorum, de quadrato quadraticoriim per parabolem de circulum. 

Ponatur A* Z' In AxquariDrr. 



Digitized by Googit’ 




Mathematica. ii 

£rgo A * zquabiturZ* inA >+ D fingatur quadcatnmabs A* — B * aa( alio 
quovis quadrato, fiet quadrarum A^*t *£‘ inA*. Addatur ad Tuppk* 

mentum lingulis sequaliiatis partibus B * — • * B * in A * fiet A* -*■ B^—*B*inA* 
zqualc B * — B * in A * zqualc B* — B*inA*— Z*inA-+Drrfit*B* — 
zqiutc N *. 

£t Ungulis homogcncis five partibus squalitatis cquetur N* in£*. Fiet ilUnc 
per fiibdivilioncm quadraticam A^-^B*. zqualc Nin £, idcoque punAum cacre>> 
mum£, erit ad parabolem,ex noftra methodo,i(HncfietB * — A^ — Z' inA-i-D^ 
aequale E*. N* M N* 

idcoque ex nofira methodo ponâum extremum B, erit ad circulum. Deferiptio’ 
ne igitur paraboles A circuli folviturqucltio* 

Hxc methodus t'acillimè ad omnes caAis tam cubicos quim quadraro quad. ex* 
tenditur. Curandum enim cantum ut ex una parte fit A* exaltera quzlibet homo* 
genca « modo non afficiantur ab A’, at per expurgationem Vietaeam omnes xqua* 
tiones quad. quadratz ab afFeâioflc fiib cubo liberantur , ergo eadem in omnibus 
methodus, cum autem xquariones cubicx liberentur ab aJfièÛione fiib quadrato pec 
methodum Vietzam, homogcncis omnibus in A, duAis , fiet «quatio quadrato qua- 
drata cujus nullum cx homogcncis afficietur fiib cubo > idedque fialverur per fupe- 
riorem methodum. 

Id folum infecunda «qualitate curtndumefij ut A * ex una parte, ex altera E*, 
fub contraria afficAionis noti rcpcriannir, quod cfi firmper fiiciltimum. 

Sit enim in alio cafu, ut omnia percurramus, A ^ «quale Z in A * Z * in D. 

Fingatur quodvis quadratum abs A* — quovis quadrato daro,utB‘,fiet Â * -f B ^ 
— * A * in B ' .adjiciatur utrique «qualitatis parti ad fiipplemcntum B ^ ~ * B *in B’ 
fiet A’ -fB*- * A* in B’ «quale B* - *B*inA*-+ZsinA*-Z'inD. 

Ut igitur commoda fiat divifio , in a. A «qualitate fiimcnda dififerentia inter * B A 
Zf qu« Iit V G. N *, A utraque «qualitatis pars «quaoda N * in E*. 

Ut illinc fiat A * — B * «quale N in E, UHne B*— A*— Z inD «quale E*. 

N‘“ "îT" 

Adverrendum deinde ‘ B* debere prxfiaie Z f alioquin A* non afficeretur figno dete- 
Aus, A pro circulo inveniremus hypetbolem, coi promptum remedium. B' enim 
ad libitum fumimus , idcoque ipfius duplum majus Zr nullius efi negotii fiimere. 
Conilat autem ex methodo locali circulum creari femper ex «qualitate ,in cujus 
parce altera quadratum unum iguorumaffidrur figno in alceri, aliud quadratum 
ignotum figno — . 

Si fumas ad hoc exemplum inventionem duarum inediarum , erit A ’ cqu. B* in D. 
Et A * «q B * in D iu A. 

Adjiciatur utrimque B * — * B * in A*.A^ -+ — *B*in A* acquabiturB * 

B* inDinA— ‘A*inB*fit*B*, «quale N 

Et finguU «qualitatis partes «quentuf K* in E*. 

Fiet UlincA*'-B* «quale NinE. Idcoque extremum E , erit adparabokm. 

Fiet iftincB* ^-+D^ in A — A* «quale E*. 

Idcoque cxtremumE cricaddrculum. Qmhzc adverterit, fiuftra qtutftionem me* 
iblabii, triferi oois angularis, Afimilcs temabit deducere ex planis, hoc efi per 
redas Adrculos expedire. 

B 2 
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APOLLONII PERGÆI 



LIBRI DUO 

DE LOGIS PLANIS 

RESTITUTI- 



O C I phni quid Hnt nocum clt iatis Aiperquc : Jiac de re fcri- 
pCtflè iibros duos AppoUonium tc^latur Pappus, corumque pro- 
pofitioncs fînguUs imrio Übri (êptimi tradir, rcrbis tatncn auc 
obrcuris , aut iânè imerprcd nûiùf pcrfpedis. ( Grxcum cnim co> 
dicem videre non licuît ) hanc fdentiam totius, uc videtui, Geo- 
meuix pulcherrimam ab oblivione vindicamus $ & AppoUonium 
de iocis planis diflcremem , Appollonits Callis , Batavis , 6c llJyti> 
cis audader opponimus j certam gerentes fiduciam , non anbi przclariùs , quàm 
hoc in opère Geomemx miracula elucere.* quod urftatim fateairis, hJC exordior. 

fitH Mil I T 1 »-«-« UU Mil f l'il f»1 fil MI T H MSI r>l fiM fl f AI M 1 '■* * fMM fA1 

Propofitiones libri primi hæ func. 

PROPOSITIO I. 

S ] dux Unex agantur ,vcl abuno dsto pundo . vel 4 duobus, & vélin tedamlU 
neam , vel parallclx , vel datum conrinenres angulum , vcl inter Te datam propor- 
tionem habentes, vel datum comprehendentes Tpatium: contingat autem terminus 
unius locum planum pofitione dacumidc alterius terminus locum planum politione 
datum continget, interdum quidem ejufdem generis, interdum vero diverrora, 6c 
interdum fimilitcr poficum ad redam lineam , interdum contrario modo 

Hxc propofttio in propofitiones odo dividi commode poteft, dc quxvis cx iis in 
multiplices cafus; obrcuriiaicm interpreti prxbuiflc videtur interpundionum defeduss 
imo 6c Pappus ipfe hccloco propter nimiam brevitatem videtur non vacaviiTc obfcu- 
ritacc. Singula dum fecamus in odantes , ita revelamus. 
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PROPOSITIO I. 

S I à dato pundo m rcâam lineam dux linex agantur datam habentes propor- 
tionem} de terminus unios contingat locum pofitionc datum , hoc cft , aut rc- 
ttam^aur ciicumfcrcntUm circuli pofitionc datam î alterius terminus comingeriv- 
Aam, am circuli circumferentiam pofitionc datam. 

Efto datum punûum . A. per quod agantui in dlrcihim rc^lx. A B , A P. in pro- 
portione data, defit verbi graria punilum B , in rcfta linea H C B D . pofiiione 



dati; aio punâum F , cflè quoque ad redam pofitione datam, i pUndo A , demilsi 
in redam H D , perpendiculari A C » dabitur pundum C , producatur C A , ad E , de 
fiat rado C A , ad A E. x<)ualis datx > dabitur igitur reda A E , de pundum £■ per 
pundum E , parallela redx HD , ducatur G £ F, dabitur pofitionc , de in ea erit 
pundum F, quia omnes redx per datum pundom parallelas Iccantcs in eamdem ra- 
liooeixi dividuntur; patet ergo quamcunque redam per pundum A , tranfeuntem, 
dedatis pofitionc parallelis terminatam in datam fccari proportionem. 

Efto deinde datum pundumB, decitculus pofitionc IC N , cujus centrum A, 
jungatur B A, io pundo 1, circumferentiam fccans» de producatur 





I B. ad B E, ut fit ratio 1 B, ad B £ , xqualis datx , continuetur in F , de fiat A I , ad 
E F , ut I B , ad B E , de centro F intervallo F E , dderibatur circumferentia circuU 
E D Z , quam patet er conftrudionc pofitiooe dari , aio redas omnes per pundum 
datum B tranfeuntes , de utrimque circumferentiis datorum pofitionc circulorum ter- 
minatas in datam fecari rationem. . « t- • 

DudaenUn verbi gratia CB D iunganturC A, DF, cft ut lB,adB E,ita AI , ad 
E F. erg6 ut tota B A. ad B F. ita A l , five A C . »d E F , five F D , & funt jrquales an- 
guli A B C, F B D , ad verticem > patet itaque triangula efle fimilia atque ideo, ut C B, 
ad B D, ita B A, ad B F , hoc cft in tatione data, cum igitur k dato punfto B ducantur 
in ditcAum du* teai B C , B D, vcibi gratia in data tatione quarum B C , tangit cir- 
cumferentiam pofitionc datam tanget quoque B D, aliam citcumfcrentiam politio- 
ne datam. , . 

Si producantui reft* donec ad concavas citculotum circumferentias pertingant, 
idem eveniet. 

Monemus porto nos minima quique in demonftrationibus non docete .ciirn Ha- 
tim pateant , im6 Se cafus diverfos non perfequi cum ex adduftis minirao pofiint 
negotio derivari. 
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II. PROPOSITl.O. 

S I à dato pondo ducantnr inditedum duaercdz, datum continentes fpatiuai 
contingat autem tetminas unius locum planum poûcionc, tanget pariter & ter* 
minus alterius. 

£fto datum pundum A\ data primum reda BC, pofîtione in quam demittatur 
perpendicularis, A C , dabitur ergo punÛum C , producatur & liat Tpatio dato 
aequale rcdangnlum CAE, Aiper diametro AE, deicripto circulo ADE , aio 
re^Us omnes per pundumA dudas, d illinc redâ, hinc circumfèrcnciâ circuli 
( quem patet dari politione ) terminatas ita ad pundum A , fccari ut redong. 




Aib partibus zquetur fpatio dato , nam Hc vetbi gratia reda O A B , junda D E , 
cum iit angulus ADE , in (emidrculo tedus , dc Anguli BAC , DA£> ad 
verticem aequales, erunt triangula DAE, ACB, fimilia, atque ideo redangulum 
B A D , redangulo CAE, dato zquaiei cum iptur per pundum A , ducantur duz le- 
dz A B , A D , in diredum dc terminas unias nempe A B , tangat redam B C , poli- 
tione datam, tanget dc terminus aiteiius locum planum, hoc cft circulum AD£« 
polidone datum. 

Sed decor pundum V , de circulus B 1 G H , poficione cujus centrum £ /uogatnr 
£ V , dc producatur in B , dabitur V B , producatur in F , ut fic redangulum B V F> 



B 
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zqualc cUto coi etiam xqacmr rcâangulum G V X , fuper diametro X , F, circulai 
deiciibatur X KF, quem quidem dari politione patet, Aiorcâas per punAum V, 
tranfcuntcs & duobus circulis , terminatas ita lecati in V , ut rcAangulum fuli 
fegmentis dato iquaic cdkiant. Ducatur enim verbi gratia A V , K 1 , Aio re- 
flanguUim A VK, xquari dato, fumatur centrum circuli muioris O ,rcAa autem 
AVKl, fccct eundem circulum inR, jungantur reAa RO, AE, pofuimus tc- 
ûangulum G VX, xquari B VF, erit ergo GV,ad VB,ut FV. ad VX,& com- 
ponendo , dc Tumendo antecedentium dimidia , 4: per converfionem rationis , ut E B, 
Cve E A, adE V, itaO X,five OR, adO V , & habent duo triangula O VR, V 
E A , commvnem angulum E V A , erunt etgô fimilia & ut A V, ad R V. ita A E, ad 
RO.fiveEB, ad OX,VE, ad V O .cum ergo ut EB,ad O X, ia VE, ad V O , 
ago ut E B, ad O X , ita reliqua V B, adreUquam VX, atque ideo ut AV.adR V 
iiaB V,ad X V ,fimiliier probabimus ut G V, ad VF, ia IV, ad KV, erit igitur 
viciflim ut G V,ad V 1, iaFV , ad VK, utautem FV, ad VK , iaVI , ad V X , 
{quiarrAangula K VR,FVX,in circulo funtxqualia) & ut VR, ad VX,iu pro- 
bavimus efle V A, adV B.erit igimrutFV,adVK,exunapattc,itaV A, adVB, 
tcâangulum igitur K V A , rcAangulo F V B , dato xquale , ex alia vero parte erit 
utG V, ad IV, ita VR,adVX, atque ideo rcAangulumlVR, redanguloG VX, 
dato xqualci cum igitur per punAum V, ducantur dux Unex in dircAum A V , 4c V K, 
comprehendentes fpatium datum , 4c terminus unins nempe V A , contingat circu- 
kiin pofitione datum , anget & terminus alterius locum planum hoc cIl circulum 
XKF, poGtionc darum. 

III. PROPOSITIO 

S I i dato ducantur duas linee datum continentes angtdamy & datam ^oporcio- 
nem babemes, contingat autem terminus imius locum planum poQikonc, con- 
tinget dc tennlnus alterius. 

Efto prim6 datum punâum H , dc reâa Unca A F. poUtione» in quam demifia per- 
pendicularis H B , dabitur. Fiat angulo dato atquaiis angulus BHEgdcfîtBH.ad 




H £ g in ratione data dabitur reûa H E » poUtiooc 8c pandum E. à pan^ E • 
sd redbun HE , excitata perpendicularis infinita D E G, dabitur pofitione « (ti* 
Bamr quodlibet punâum in reûa A F » ut C , dc junAa H C » fiat angulo 
dito xqualis C H I, aio rcÛatn HC, ad HI, effc in ratione data , nam cum 
fiat squales anguli B H E , C H 1 , dempto communi C H E , erunt xqua les B H C , 
£ H 1 , dc fiint anguU ad B , dc £ , rcâi , funt igitur fimilia triangula H B C * 
HEI,dcutHB,adHCpiraHEpadHl,dcviciinm utHB, ad H £,ica H C, ad HI, 
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habet rationem daram. Ciun igitur à dato punâo H « duâc fuerim diiz lincx H C. 
U 1, in dato angulo C H 1 , & in data ratione , fie altera nempe H C , ad pund^um C , 
contingat tcâaai pofitiooc continget & terminus alcenus locum planum , nempe re- 
dam D G , quam dari poCtione probarum eft. 

Sed tangatur circulus, ello pundum A, datus ôrculus pofîtione 1 E, cujus centrum 
E, jungatur F A , Iccans circulum ini, & fiat angulus «qualis dato, & ratio 1 A, 




A D , data , dabitur A D , politione & pundum D , producatur , & fiat ut .1 A , ad 
A D ; ita I F : ad D C, centro C, deferipto circulo D B , quem paret dari politione fu- 
matur quodvis pundum io priore circulo ut , £, dc iun£U E A, fiat angulo dato «qua- 
lis E A B , fic fit pundum B in iecundo circulo, aio efiie A £ ad B A in ratione ctatâ 
jungantur FE,B C , probalnmas ut fupra «quales angulos F A E , C A B , & fimilim- 
dlnem triangulorum E A £,C AB «iiJldem rationibus quibus jam in priore propolt- 
tionc , ejulquc a. figura ufi fiimus » arguemus , etirque AF,ad£A,utAC,adA6, 
dc vtfi flinri ut A E, ad AC, hocell ut AI, ad AD,ita AE,ad AB, dabitur ergo ra- 
tio A£ ad AB^dc patet tum (cnfos , tam conlbqucotia propoficionis. 

IV. PROPOSITIO- 

S I à dato pondo ducantur do« lincz datum continentes angulum dc datum com. 

prehendentes fpatium contingat autem cecmlnus unios locum planum pofitionc 
datum , condicet, dc terminus alterius. 

Sit datum pundum G , reda politione data A C, inquam ducatur perpendicula, 
ris G B, cltoangulos datus B G£,dc lp.iiinm datum fub BG, in G E,fuper GE , 




defisibator 
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dcfirïbatur fitmidrculiu G E F, & fumpto io rcâa pofltione (Uta quovii punAo 
ttiD, junâaqucD.G.fi» angulodaio xqualii D G F, aio rcâangulum fubDG, 
in G F , zquaii dalt> , jungatur F E , probabimui ut in propoCtione przccdcnre cqua- 
iicatem anguiorum B GD , £ G F^lbdrcûiadB, de F, funrzqualeSinon latebit igitur 
iiiangulotum B G D, E G F, Tunilitudo neque teAanguIoruni B G , in G D, &G D, 
in G F , zquaUtas , neque veritas politionis , C igitiu , &c. 

Sed fit datum punCtum A , & citculus pofitione H G E , ducatur pei ipfius cen- 
trmn A £ H. * 




Secans circumferentiam iu punSis E H, fil angulus dams H A B , & fpatium da- 
tnni reftangulum fiibHA.in AI.veiEA, fiibAB, fuper reôa IB deferipto fe- 
micirculo ( quem quidem patet dari pofitione ) lâiisfiet quzlboni, nam duâa GFA 
veibi gratia & faâo angulo G A D C, dato zquali > aio reftangirium G A D, vel FAC, 
aquari dato, nam cum reftangulaHAI.EAB, «quentur.erit ut HA, ad AE, in 
AB , ad A I , Ex piopofiiioiiis vetb fupetioris eaiiodnio patet zqualitas angulo- 
ram Fl A G ,B AC , & ex prima propofitione fadlè deducetur efle ut H A , ad G A, 
iiaBA.adAC.fedut HA, adGA , ita FA, ad A E, ergb utFA.ad AE, ita 
B A , ad A C , teûangulumque FAC, teâangulo B A E , dato eft zqualc. Deinde eft 
uib'a, adAC.in AD,ad A l,reaangulumque G AD, , teûangulo HAÏ, dato 
aquile, confiat itaque ex omni patte ptopofitum , fi igitur , 4cc. 

Hoc in cafu fumpfîmus punftum A extra circulum pofitione datnm, iu a. vetb ca- 
fu 1 . propoCtionis intta circulum petfeveramus. 

Quatuor piopofitionct pnreedentes punâum uoum daram aflumnnt.fequcntcs duo. 

PROPOSITIO V. 

S I à duobus punâis datis dui line* patalld* agantur rationem habentes datam , 
contingat autem tetminus unius locum planum pofitione datum , continget Jc 

tetminus dterius. . 

Sunto duopunaaA «c H tefta pofitione CBDK, m quam demittatur per- 
pendicularis AB, cuipataUeladucatutHE.&Cttatio AB.adHE , data, dabitur 




C. 
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punâum £, per quod duâi EFG, perpendiculari ad H E, de rc£he pontionc datz pa- 
raUela ) aio omnes parallelas à punâis A H, duAas , de reAis C D, F G, pofirione da- 
tis terminatas , eOc in proportione dau A B , ad H E t etunt cnim angoli B AD, EHG . 
xquales, de tcAi ad B, de £,fimiles ergo trianguli B AD ,£H G, de reliqua Euilia. 
Cum igitur à datis duobus punOis A,dcH,diiâx fiiciinr parallelx A D, H G , in ra- 
tione data, quarumA D «eftadriatamrcAampoûtimiccritdeHG , ad rcAampoli* 
donc datam , idcoque ad locum planum. 

In hac figura fint data punâa A , de Z , de circulus poGtione B C , cu j us ccntnrm E , 
iongatui A £ , occuncuec circulo in B , de huic parallela ducatui Z N , fiatque ratio 




AB, adZH.sequahs datae producatur ZN, ini, defiat ntioBE ,adNI, aequalis 
edam date, centro I, intervallo IN, delctiplus citeulua riaUtur pofidone, deipw. 
fliotd (adsEsciet, nam duAis parallelis A C, ZD, circulis ad punAaC,D,occutRn* 
dbus erit cado A C, ad ZD, squalis date, efiê enim angulos B AC, NZD, aequales, 
jam primbs hujus propofidonis caTus evicit, cthquumptzfiabic iccundumpeopoii- 
donis epitapna- 

PROPOSITIO VI. 

S I i duobus pandis datis duae parallelae agantur daturo comprehendentes fpadum 
contingat autem terminus unitu locum planum pofidone datum continget de ter- 
minus alterius. 

Sint data duo punda A , dc H , reda pofidone C E, in quam perpendicularis A B 
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CUI pacillcU ducatur H G, & reûangulo dato fit «quale rcâangulum fub A B>HG da- 
bitiu icâa H G , fupcr qua dclcriptus fcmicircuius H F G,quarftioncni pciiicict , duiUs 
ciüm ubicumque parallelis A D, H F« & junda G F, parebit dcmooftrationcs rupehotes 
ictradanti trianguloruraBAD,GHF,runilitudo, tdcoquc xcdaugulum llibAD in 
K F , arquaJe dato lUb B A » in H G, concludetur i cum igitur i duobus pundis, dcc. 

In 2 . cafufintdatapunda A &B,& circulus politione IFGH, per cu;us centrum 

ttaufeat A J H , cui parallela ducatur B C , & fit rcOangulum fub A I , B C , «quale 




dato , cidemque «quale redanguium fiib A H , in fi O, fiiper reda O C , defiarip- 
ttjs IcmicitciUus prxfiat propoficum, namdudis parallelis AF G >B£D, eruntan- 
guU H AG » C B D , «quales & rcdangulum fiib A G . in B «quale dato eidem- 
que rcdangulum fub A F , in B D, nec , abfimilis cll ci , qua; in a. epitagmate propo- 
Titionis quart« prodita efi demonfiratio. 



VII. PTLOPOSITIO. 

S I duz linex agantur à datis duobus punctis datum continentes Angulum d da- 
tam habentes proportionem contingat autem terminus unius locum planum 
pofitionc datum continget, & terminus alterius. 

Sunto duo punda A , & B , reda pofitione l G H » Tuper B A , deferibatut portio 
circuli A L B , capiens angulum «qualem dato à puado A , ducatur in redam 1 H , 
perpcndicuUris A G , qui produdà donec cirrumferende occurrat in L , producatur 
LB A fiat AG «adBE, in ratione data perpendicularis ad B£, agatur F E ,DC, 
A fumatur quodUbet pundum in portionis circumferentia ut K ,à quo ducantur per 
punda A&B, rcdxK AH,KBO, occuncntcs redts IH, FC,inpuadisHAD, 
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aio A H , ad B D , e(fe in ratione data A G , ad B £ » cum enim hoc ita fc habcat crunt 
triangula A G H , B £ D , fimilia, tdeoque anguU G A H , £ B D , cifque ad vcrticcm 
K A L 4 K B L, zquales, quod quidcm ita iè habct cum cidem circuli portioni infiAantj 
& proclivis cB ab analyH ad TynthcHm regreiTus. Cum igitur à datis duobus pun Ais A , 
& B» duâz hicrint duc rcAc A B D « datum continentes angulum H K D ^ & ter- 

minus ipfîus A H> contingat rcAam 1 H , podtione datam , continget & terminus B D, 
rcAam F C , quam dari pofrtioae evidt conBniAio. 

Sed fmt datapunAa AB^ drculus poCûonc HF, iupet rcAa AB , defalbatur 
portio. 




circuli A K B, capiens angulum dato squalem» centrum circuli H F , eÛo G» jungatur 
A H G» producatur donec ponioni occurrat in K» & ducatur K, fi, £, & lit ratio A H, 
ad fi E,data procucacur B E , in D , donec H G adDE , lit pariter in ratione data , 
centro D , deicripeus circulus dabitur politione dabit folutionem quxitionis : du- 
Ais quippclAF, IB emetunt anguli ad A ,&B «squales, & reliquum propolin non 
clUaboriofum ; ftatimque patetA F, ad BC, elfe in ratione dad, imd dead drcunifc- 
remias concavas produAas idem pisftare : cum igitur«&c. 

VIII- PROPOSITIO- 

S I à duobus pimAis datis ducantur dus lines , datum continentes angulum, 
datum comprehendentes Ipatium, contingat autem terminus unius locum planum 
politione datum, confinget & terminus alterius. 

Sintdau duo punAa A, ScB , rcAa politione GI, EiperAB, delcribatur portio 
drcnli capiens angulum datum , duAs perpendicularis A H, in G I, continuetur in F, 
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& juiiOa P B t producatur In C , Hcquc rpacium datum A H , ia B C, Tupcr reâa B C > 
dctcriptus circuiustâciec quod pioponicor, ccit quippe fumpto quovis puafto in por- 
tione , £ , & junOis £ Â 1 , £ B D , rcAangulum fub A 1 , fi D, atquale dato nec di£ett 

ab cxpofitis aliis cafibus dcmonftraùs. 

Sed fint dau duo punûa A & B » datus porjtionc circulus I K L, & iliper A B , àtf- 
ciipta portio circuli capiens angulum dato squalem : ducatur per centrum reâa ANI, 
& producatur in G,junûaquc G B , producatur &fiatic£UDgulumrubAI,inBC, 
zqualc dato cidemque «quale teâangulum TubAN^infiD ifupccC D, dcfaiptus 
fcxniciiculus £ttts£iciet ptopofito» 




Hoc cft Tumpto quolibet punûo in H , reliquis ut Tupra çonftruâis , ut iii ii* 
giira , erit reâangulum Tub Â K» in B F « «quale dato« eidemque reâangulum fub A L, 
mB£> ncc c(l diverla demonûratio à precedentibus confiat itaque propofitum. 

Eaque ratione prior Appollonii Tcu Pappi propofitio redditur maniftfta. 

Obien andum autem cafus quos in lemicirculis tantùm cxpretEmos in circulis in- 
tegris locum habere i fcd cafus multiplices cz varii datorum pofitione oriri , quos 
otioliorcs ex przccdentibus facili operi & proclivi ratiocinio deducent. 

Subjicit Pappus locum planum quem a* . exic£tis contingit interdum efic ejuldem 
generis; interdum vero diverfum. Hoc patet quia in i. propo/idonc verbi gratii eft 
ejuidem generis, nam fi prior fit ad rcâam efi quoque ad rc^m pofterior, fi ad circu- 
lum fimiUter ad circulum^ in fecunda: vero priore parte , & aliis quibuidam cafibus efi 
divcrfi generis. 

Addic deinde aliquando flmiliter poni ad rcâam lineam, interdum contrario mo- 
do : quo loco verba (adrcâam Uncam ) qu« nullum fenfum admittunt , cenfco de- 
lenda, & ita locum interpretor, ut aliquando fecundus locos priori contrario modo 
ponatur , verbi gr-itu , fl prior fit ad convexum circuli , fecundus ad concavum , 
cujus rei exempla priotes propofitiones fuppeditabunt. 

PROPOSITIO II. 

S I reA« lioe« poflcionc dau unus terminus datus fit, & alter circumierentiam 
concavam pofitionc datam continget. 

Haec verba Hira legantur fàlfâ efipropofitio , reponendum igitur loco, verbi gra- 
tia ( pofitionc dau ; magnirudine dacz ; eritque fenfus .* ut daci circuli diametro 5c 
centro , extremitas diametri Iit ad circulum pofitionc datum cujus tei veritis cum 
pcc Cc pateat cur diutius liic immoremur. 

C j 
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PROPOSITIO. III. 

S I à duobus punûis datis indcûantur rcüx Uncc datum angulum continentes , 
commune ipforum pontum continget circumferentiam concavam pofitione da- 
tam. 

Hzc propofitlo per (c patet, dari enim fuper reûâ linei duo pun£U jungente por- 
tionem circuli capientem angulum datum docuit Euclides in clemciuis. 

PROPOSITIO IV. 

S I trianguli fpatii magnitudine dati , pofitione & magnitudine bafis data fit , ver- 
tex ipliusrcâam Uncam pofitione datam continget , parallelam nempe bail da- 
tz, cujus inventione ex i.clem. fiicilè deduces omnia. 

PROPOSITIO V. 

S I re^ Uncas magnitudine date, & cuipiam pofitioni datz zquUlifiantis unus 
terminus contingat rcâam lineam pofitione datam , deaUus terminus rrfWn li- 
neam pofitione datam continget. 

Datz xc(tx linez DE , magoicodine , & re^z AC, pofitione datz zquidi/lantis 




unus terminus ot D, contingat reâam A V, pofitione damn fi per punûumX , duxe- 
ris BE G , ipfi A F, parallelam conflabit propofirum. f runt quippe rcûo* omnc.s in- 
ter has duas parallelas interceptz dc redz A C, pofitione daix zqoidjfbntes , inter fc 
zquales: quod ipfii cooftrudio manifcfiai. Si igicur alter terminus cujufUbct fit ad 
redam A F ,erit aliusadB G ,utvult propofitio, quamcclam Ucet porrigere levi ne- 
gotio .id circulos. 

Sic enim data A B, pofitione cui zquidiUer reda NO, magnitudine data, cujus 
pundum N , fit ad circumfcrciitiam circuli C N M , pofitione dati i Aio punduni 0> 
elle ad circulum pofitione darum.Efio E, centrum circuli C N M , deduda diame- 
ter ipfi NO, parallela continuetur in F , donec reda C F, xquetur N O , datz, dabi- 
tur reda C F . pofitione , dc magnitudine , producatur , dc liat F H , zqualis C D , iU- 
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per F H • delcrîptas cîrcalas pracftabic propoGtum , crlt <]uippe punâum O , ad ipHus 
circumicrcntUm cum cnim punâam O , Ht ad circumferentiam circuli F O P , cruot 

A _B 




refeae C N , F O , squales & parallels, cum squales & parallelas C F , N O , conjun- 
gant i crunt igitur anguli K C D , O F H , squales } quod quidem ica fe habet cum 
refex C D , F H , fmt squales , & à rcÛis N M , O P , xqualîtcr diftent. poterit igitur 
propoHrio Pappi univerfaliiis ita concipi. 

Si reâs Unes magnitudine dats» & cuipiam poHiionedatx squidillantis, unus 
terminus cooringat locum planum polîdonc datum > de alius terminus locum planum 
politione datum continget. 

PROPOSITIO VI. 

S I à Punâo ad politione datas duas reûas lineas parallelas vel inter fe convemen* 
tes ducantur refez lines in dato angulo vel datam habentes proportionem vel 
quarum una fimul cuni ea ad quam altera proportionem habet datam > data hicrit 
continget punAum reâam lineam poGtionc datam. 

Huius propofitionis dus funt partes , quarum prior hsc eft Sint dus re£ts poGtio* 
ne datz A £ » A F , in punâo A, concurrentes , dc à punâo C, demittantur re^s C B 




CD » in datis angulis C B A> CD A, dc fint reâsB Cj CD, in data proportione 
Aio punclum C , efle ad rcâam lineam politione datam. Jungantur A C , B D , in 
quadrangulo A B C D, dantur tres anguli ABC, ADC»B AD , datur igitur angu- 
los B C D, datur etiam ratio B C, ad C D , cz hypotheB ergo datur Tpecic triangulum 
BDC^dc anguli CBD,CDB,rcliquiigitur ABD, ADB, dantur , ideoque ipe 
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cie triangulum A6D, datur, igitur ratio AB, ad BD, fed ex denionflratis datur 
ratio B D , ad B C, ( cum probatum fic triangulum B D C , Ipecie dari ) ergo datur ra- 
tio A C , ad B C , datur autem B A , poiitionc Sc punAum A , datur igitur politione 
xcCtz AQ&inca (umpto quovis punâo & abeo dimiins in datis angulis rcûis in rc- 
Aasdaus^ probabitur (cmpcrdcmtdàsdre in data proportione. 

Alter caluselUi rcAz dant lint parailclx. 

Sint rcâz C A, C B , in daris angulis C A D , C 6 F , in proportione dati , angulus 
C K B , datur > cB enim xqualis propter parallelas dato CAD, datur igitur Ipccic 




triangulam C N B , & ratio C N , ad C B , datur autem ex hypothefi ratio C B , ad 
CA , ergo ratio C N, ad C A, data e(l) ideoque probatur facile punâum C, efle in redla 
dati politione. ConBruâio , per punAum quodvis ut B , trajiciatur perpendicularis 
lUhi, dabitur I B , fiat ut A N, ad N C, ita 1 B , ad B M , per punâum M , duda dua* 
bus datis parallela , ûrisfiaciec quzBioni , nec cB operofii demonftratio i (1 igitur à 
punâo quodam ad politione datas duas reflas lineas parallelas rcl inter le convenien- 
tes ducantur rcâx linex , datis angulis habentes datam proportionem continget puu- 
ûum reflam lineam pofitione datam. 

Secunda pars ita fe habet. 

Dcnnirrefk* AC, A G , in punflo A concurrentes , ponatur A N, fuper reflant 
A C, in dato angulo C A N, fiat A N , zqualis datae & ipfi A C, parallela ducitur N G, 




angulus alius datus fit R O G , per primam partem hujus ducatur refU G E , In qua 
fiimpto quovis punBo ut E, tcftx E D , EF, iplis RO, A N * paraJlelx , fint in ra- 
lionedarâ, dnbiciir GE, pofitione ex Ibperius dcmonflratis. Producatur FE, in B, 
dabitur FB «magnitudine cft enim xquaJis datz A N, propter parallelas- Qupdcum- 
xjue igitur punflum fumplcris in refla G E, ut £ , à quo in reflas A C , A G , demife- 
ris reflas £D,EB, in angulis datis refla B £, uni cum £ F , ad quam £ D , habet ra- 
tionem 
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tionem datam data erit» quod vult propolitio. Si igitur à punÔo quodam ad pofi- 
donc duiis rc^as Uncas inter Ic convenientes ducantur ic^ lincz in datis angulis 
quarum una liimil cum ea ad quam altera habet proportionem dataut » data iuccic con* 
unget punctum rc^tun Uncam politione datam. 

PROPOSITIO VII. 

S I llnt quotcumque rc^z Unex politione datx atque ad ipûs à quodam punâo du> 
cantur rc£he lineae in datis angulis , Iit autem quod data linea & dudLt contine- 
tur, una cum contento dati lincâ , & alteri dufti zqualc ei , quod dati , Se alii dudî 
fle reliqui contincrur punâum rcAam linc.tm politione datam , continget. 

HxC propolitioeft ampliatio przcedcntis, Se quod de duabus lineis elt fuperiùsdc- 
monltratum in priiiu parte propolitionis fexta:, hic in quotcumque locum habere 
proponitur. 

Exponantur 1 res rccEz pofitionc datz Se triangulum conftituentes AB, BC , C A, 
cll invemenda recU E K, verbi gratia in qua lUmcndo quodiibet pun^um vtM,Sc ab eo 




ducendo reâas .M R.,MO , M 1, in angulis datis. M R. A»M O B,MI A>rumma dua- 
mm O M, Se MI , Iit ad MR, in ratione data, per primam partem propofitionis prz- 
cedentis inveniatur rcûa in qua llimendo quodiibet punâum Se ab eo ducendo rcâas 
od rcâas A B , B C , duâx lint in ratione dati , dabitur poûtionc rcAa quzHta , pun- 
Hum igitur in quo concurret cum AC, dabitur j ello E, i quo ducantur £V, ED, 
iplis M O , M R , parallclz, ergo ex eouftrudUonc V E , ad E D, habebit rationem da- 
uoi , eidem methodo lUmptis A C, A B ,rc£tis inveniatur punâum K , à quo duâz 
K L , K Z . in datis angulis ipfis nempe M R , MI, paralklz , Gnt in ratione data 
Erit igitur (Imilitct K Z , ad K L , in ratione dard , iungatuc £ K , quodeumque pim- 
Ham in eafumpreris prxHabit propolltum. Sumatur M, verbi graria ex jam conlEruâis 
liât M F, parallela B A, Se MH , parallela BC> probandum cft rimmiam duorum O M, 
MI , elle ad M Rue V £ , ad £ D , in ratione nempe data , fiat adhuc K G , parallela 
BA, ponatur verum cBc quod intendimus probare, ergo vicifllm erit uiMR,ad 
EDjira lunima duarum MI, MO, ad £V,Se dividendo critut differentia MR,St 
DE, ad D E, ita diftetentia qua dux OM , M I , fupcrancE V,ad £ V ,cum autem 
MF , fit par.aUclo B A , EF , erit differentia tcâarum M R , Se DE , Se cum M H, 
fit parallela B C , E H , erit differentia rcâarum , M O , VE, ideoque differentia 
re^um 1 M , Se E H , xquabicur cxceflui quo dux MO, MI, Fuperanc rcâam V E. 
Er dcmonllratis igitur erit E F , ad D E , ur differentia rcâarum 1 M , E H , ad E V , 
St viciffim E F , erit ad differentiam rcâarum IM, EH,uc£D,adEV, erit igitur 
convertendo differentia rcâarum I M , E H ,ad E F , in ratione data £ V, ad E D , 
ex conffcuâionc autem ( expofitis tribus E H , E F , M I , cft V E . ad E H , ut K E, ad 
EM. cft etiam K Z , ad M l , in eadem ratione KE , ad E M , cft etiam ( cum K G , 
ût parallela B A , ) G E , ad E F in eadem ratione K E , ad EM, Igitur tres reâz 
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VE, KZ.EG, funt in tatione trium HE, MJ.EE, eft igitùr ut diiTercntia dtu- 
rumEV, KZ,ad EG, ità difiercntia duaiHmMI,EH,adEE,fcdprobavimu» 



B 




difTcrentum diuramM I, £H« ad £F, iiabererationcmdataioEVjadED» igitur 
diffcrcaria duatum EV^KZ^adEG habebit raiioocin datam E V > ad £ D , & vi- 
ciffim dificrenria duarum £V>KZ, ad EV crit ut £ G* ad£ D« & componendo 
KZ, eritad EV, uC GD^adED, icd propter pcrailelas KG,BA,KL,ae<)uatuc 
DG, igitur viciffijn crit ut K Z, ad KL,ita£Y,ad£D, quod quidemita üc habe- 
re ;am ex ip(a conftrufUone innotuerat. 

Condat itaquè veritas pulchcrrinue propofîtioms , nec eft difhcUis aut abfimilis 
ad ulteriores caAis , ôc quotlibet Uneas porrigendas conftruâio , & demonftratio, Cem- 
per cnim benedeio conftruâionis in duabus lineis expedietur problema in tribus li- 
neis.* benedeio conftruûionis Jn tribus lineis expcdicror problcnuin quatuor lineis: 
benedeio conftruûionis in quatuor expedietur piobkma in quinque , & dmili om- 
nino ac uniformi in ioftnitum methodo. 

PROPOSITIO VIII. & Ultima. 

S I ab aliquo pundte ad politione datas paralicUs ducantur teûx linee in datis an- 
gulis quz ad punâa in ipfts data ablcindant reâas lineas vel proportionem ha- 
bentes vel Tpatium concmeutes datum, vcl ira ut fpecicsab ipds duftis, vel cxccf- 
Tus rpederum dc zqualis Ij^tio dato pundum continget poQtione datas rcâas li- 
neas. 

Hujus propoli donis ( Ii vera clTct ) quatuor eftent partes , lcd eam in ratione datâ , 
veram duncaxac deprehendimus ) valeant igitur reliqua de fpado contento fub dua- 
bus , dede fumma , aut dilTerentiâ quadratorum ab ipds , dc tanquam commentitia , 
aut huc aliunde tranflata rejiciantur. 

Proponatur itaque lie emendatum Theorema. 

Si ab aliquo punûo ad politione datas parallelas ducantur re^xlincx in datis an- 
gulis , qux ad pun^a in iplis data ablcindant rcâas Uncas proportionem habentes 
dataro, punâum continget politione datam rcûam lineam. 

Conftrudlio fic procéder. 

Sint darz parallclr A B , G C , punfta in iplis data A , dc F , angulus unus ex datis 
B A H , alter G F H , cum punfta A , dc F , dentur , dc anguli ad ipla dabuntur , redis 
AH, F H .poTitionc ; idcoque punâum concurfus H . dabitureham pundium G , ia 
qno A H , lcc.it par.iUclani G C . rcdla G F , in pundio D , ita fecetur ut G D , ad D 
Iit in ratione dari , dabitur pundlum D , jungatur D H, dabitur igitur pofinonc DH. 
Aio reclam D H , prxftarc propofitum i Hoc cft lumpto in câ quolibet pundio ut 1 , 
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£unEF»4ddacuin ptinÛumF, e{Te inratioDcdita G D^ad DF,fccet B1, paralldam 
G F, in C, erit ex cooftruâioac 1 B, panUleU H A, càm fuerit demUIà iiunguk) dato i 
hoc eftipfi H AB, squali i cric etiam lE , pacalielaHF, GC , igitor propcei pa« 
lallelas zquatur A£, probandum rupcreft , utG C , ad£F,icaG D,adDF, &vi' 
ciflim utCC,adGD,ita£F,adDF,hocaatem pcrrpicoum eft , ut enimHI^ad 
U D, it.i G C , ad G D, & ut eadem H I, ad HD ,ica £F,adFD , efiè Igitur GCj 
ad F. F , in taciune dati fit perfpicuum. 

:>unc plûtes caiiiscam iftiiuquàm prsccdentium propofitionom, qaos invenire 
&itducrc cùui fit âdle, corin his diutiùs immoremur f 
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APOLLONII PERGÆI 

PROPOSITIONES 

DE LOCIS PLANIS RESTITUTÆ. 

LIBER II. 

PROPOSITIO I, 

I à datis punâis rcâclinex mficâantar, & Gut que ab ipHs fiunt da- 
to fpatio differentia punâum politione datas reâas lineas continget. 

Sint data duo pun^ B i dc Ot datum quodUbet fpacium quadra- 
to A B , minus : dividatur A B « in C > ita ut quadratum A C > quadratum 
CByfupcrcr dato (patio j te educacut perpendicularis infinica CE, in qua fuma- 
tor quodlibct punâum D , 6c /ungantur D A , B D , Aio quadratum A D , fupe- 





rare quadratum D B , dato. Qopd quidem patet, cùm quadratum A D , eodem fuperet 
quadratum D B , quo quadratum A C, (uperat quadratum C 6. 

Si fpatium datum fit majus quadrato AB,punâum C^extra lineam AB, cadet. 
Ad hanepropofitionem pertinere poflfunt dux Icqucntes. 

Sint data quatuor punâa A B C D , in re£li linei , & fit A B , aqualis C D, fu- 
matur aliud quodeumque punôum ut N , & /ungantur quatuor rcûx N A, N B, N C, 
ND , Aio duo quadrata AN, ND, fupcrarc duo quadrataB N, NC, re^iangulo 
fub AB , inBD , bis. 
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Nim ducitur perpcndicnlaiis HI, & primum pan£hun 1, citra reaim lineam 
ad , cadat : pitct igitur cxcefitunquadtatotum AH , HD, iiipcr duo quadrata B M, 
NC, propter omnibus commune quadratumHI. cilcid, quo duo quadrua All 
ID, fupetant duo quadrata Bl.CI.ied quadrata duuA;,DI,pctquariamiixun- 
ili aquamur quadrato DI, bis, quadrato AD, & rcOanguIo ADI, bisi quadrata 
rttbBI, Cl,peteamdcmpropcdScioiicm aquantur quadrato DI, bis quadratis BD, 




CD,&reâangulisfubBD,inDI, bis, ACD, io DI, bis, Gve loco horam duorum 
KaangulorumunircâangnloAD,iuDI, bis.pcopterei quodAB,eft aquatisCD, 
crccITus igitur quadratorun^I, ID, fnpecBI,CI,eftidem quiAD, qu^cat. Ciper 
quadrata BD, C D, fîve A B. Sed per quartam propoiitionema*. quadratum AD, duo 
qudrata A B , B D, fupctit reâangulo Tub A B, in B D , bis i conftat ergo ptopolitum. 

Reliquos cafus non adjungo neque in hac propoCtione neque in Icquentibtts, nam 
bcttBt àicile , ciTct tædiofum. 

Si I tribus punOis in teai linei coniUtucit infleâantur rcAx , & fint duo quadra- 
ta tertio majora, Tpatio dato , punâum politione datum circumferentiam continget. 

Sint data tria gunâa A B C , in rcâl linei , Bc datum quodlibcC fpatium teâangu- 




lo A B C , bis majus ; Bat A I , zqualis B C , Bc Tpatium datum iit zqnale reOanguto 
A B C , bis , Bc quadrato I V , centro I , intervallo IV, circulus V N 0,deiciibatnr 
itt cujus circumferentia punâum quodlibct ruroacuc ut H , juuganrarque H A , HB, 
NC , ad data punAa , aio duo quadrata A H. H C, quadratum H B , dato ipatjofu- 
perare I nam jungatur IN, ergo ex rupcriotcptopolicionc patet duo quadtataAH, 
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*N C >.«qaari duobus quadratis reâanguk) ABC>bis , ergo duo qua< 

dran A N,KC,ruperant quadratum NB, quadrato lN,5cxeâangalo ABC» bis > 
âc couBaepropoficum. 



PROPOSITIO II. 

S làduobus punâisinfleâantuircâxjdcfînt ia proportione dati, pundom con< 
tinget vel re^am lineam , vel drcum&rentiaai« 

Sint dau duo puaâa A » dc C , 0c Bt primùm datt tatiozqualiutU .* dividatur A € 




bifariam in B , & excitetur perpendicularis B D , patet quodcomqae puoûum in ipfk 
fumatur ut X> , fote rcûos AD , DC , arquales. 

Sed Bt data utio iiwtqualitatii. 




Ecfint duo data pun^aA>B , ratio utR , ad S, fiat ut R, quadratum ad S, Scita 
A N , ad N fi , intee A N , N B » fumatur media N O , cujus intervallo defaibatur ctr> 
culus N O Z , dc in ipfius circumferentia fumatur quodeumque puoâum ut V » jun> 
ganturque VA, V B , Aio efle in datà ratioae R , ad $ , nam iunda V N, ipfi V A , 
parallela fit B I , ut A N . ad N O , Gve N V , ad N B , dc Aint circi cumdem angulum 
AN V ,,fnnilIaigittlrduo triangula AN V ,B VN, dcangulus VA B, angulo liV 
arqualis , Sed dc A V B , V B I , propter parallelas xquales fum , crg6 timilia criangU' 
U AVB, VBI, dccftAV,adVB,ut VB,adBl,&ut VB, adBI,id cft aN, ad 
N B. id eft R , quadratum ad S . quadrarum , ita A N, quad. ad V B , QiucL cÛ crg6 
AV,ad VB, utR,adS,dc patet proponmm. 
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PROPOSITIO III. 

S I fit pofiiioiK dan refla Unca, & in ipû datum punflum i quo ducatur quxdam 
linea tetmiiuta , i termino autem iplius ducatur , & ad pofitionem , & fn quod 
fit idufli iquale ei t^ubd àdatâ, & ablciOÎ, vel ad datam pimflum, vel ad alte- 
tum datum in Irnea data pofitionc , terminus ipGus poGtione datam circum&rcntiam 
continget. 

Sit data refla AB, politione & jn ipfa datum punflum A, cqmrtet invenire dr- 
ciJi circumtcrenriam in qui fiumendo quodJibet punflum ut £, dc demittendo per- 
pmdicuiacem £ 1 , quadratum A £ , Ct xqualc teflangulo fub dati qualibet teflâ & 





AI. ^ per quam debemus intclligere in hic propofitione abfeiflim ad datum pun- 
flnm ) Ut refla data A B , fuper A B , defaibatur femicirculus ! patet ex conftruflio- 
D€ A B , in A I , zquAn quadrato A E. 

&ddiu8 cafus eft difficilior quando ïidclicèt refla abfeinditut ad aUud punflum 
qaJm A , ut in hoc exemplo. 

Smt dan duo punfla A B , & prtterea punflum E. in eidem tefla linei i refla 




veri) ili» fit A B , oportet invenite circuli circumferentiam ut P I O , in qui fiimen- 
do quodhbet punflum ut I , dc demittendo perpendicularem I K. , quadratum A 1 
aq uetur teflangulo fiub refla A B , dati dc tefli, E B. , rcflangulum B A E i ad reflam 
® ^ quadrata Sc faciat latitudinem rcûam A P , cui fiat 

iqualu B O , fuper 1 O . defcripms femicirculus pneftabit ptopofitum , nam quadra- 
mm A I , xqMW quadrato A R, dc quadrato RI , quadratum veto R I , trauatur 
° ’ n n ? «flnngulum PRO, teftangulis A R B , O A P ,Ze ^ 
^ ^ , quadtatum ergo A I . xquatur qua- 
drato A R, teflangulo A R B . dc teflangulo BAE.five quadratumAl.iquaturrc- 
AR^n «luixiMtumAR, dc reflaneuJum 

lum lub B A , in E R , quod proinde quadrato A I , cfl xqualci probandum lupcreft 




32 Varia Opera 

reainguliim PRO, duobus tcftangulis ARB. & P B O, xqualc elTc, nam ducendo in- 
tet fc partes rcftangulum PRO, eft xqualc fmgulis tcûangulis PA, in K3,PA. in B O, 
hoc cft B O , quadrato AR, in R B , AR,inB 0,id ell P A, in AR, fcdduo P A, 
in AR,ScPA,inRB, xquantur P A , in A B , (ivè AB, in AO, una cum BO . 
quadrato xquatur A OB , hoc cft P B O , ergo tcftanguliun A R B , una cura rc- 
ftangulo P B O , facit rcflangulum PRO, quod erat dcmopftrandum. 

Divctfos cafus non profequor,fcd ex iam diftis facilliroura erit •• videtur tamen alius 
hujus propofitionis cafus non omittendus quando videlicet punaum E , ultra A, ut 
fuDcrius non invenitur. 

Sint data duo putifla A , dc E , & refla data A B , «e Iit invenienda citeuh arcum- 
fcrentiautNOR.itautfunicudo quodlibct in ipta punflumm O, & demittendo 




Ol, pcrpendicuUrcm . quadratum A O. fit xqualc teflangulofub BA,m EI. re- 
reflangulum BAE. adrcflamBA, appUeetur deficieus in figura quadrata m R.Sc 
ipliAR, fiatxquahs B N fuper RN.dcfcriptus femicirculusptxftabitpropofinttn. 
Dcmonfttatio verb non cft abfimilis ei quam in priotc cafu attulimus. 

PROPOSITIO IV. 

S l à duobus punflis datis teflx Une* inflcflannir . & fit quod ab una efficitur 
eo quod ab altera dato majus quiro in proportione, punflum pofitionc datum at- 
cumferentiam continget. « » 

Sint duo punfla A , & B . ratio data A 1 . ad I B , fpatium datum B A N , intet N I, 
& 1 B, mctiia Iit 1 Z , cujus intervallo defaibatur circulus Z V R , in quo himatur 



K 




quodlibet punflum m V , & jungantur V A . V B , Aio quadratum A V , quadrato 
V B , Majus elle quam in proportione data IA, ad B 1 , fpatio ^to B A N nam 
liat ipli aquale tcflangulum V A O . Se junganiut O B, N V . V 1 . & ipfi A V . pa- 
rallela B F . probandum cft rcflangulum A V O , ad quadratum V B , efle ut A 1 , ad 
1 B cft ut N 1 . ad 1 Z . id cft V I. ut V 1 , ad ! B , & funt circa eumdem angulum, ergo 

duo triangula N I V , V B 1 , funt Cmilia , & angulus N V B , angulo B V P , xqualis 

icd 
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fed angulus V N B, angulo V O B , cft xqualis in cadem Ic^onc , cum quatuor pu»- 
âa N, B, V, 0« Hnt in circulo propter «qualia reÛanguU B A K> V A O, ergo angulus 
V 0 B » angulo B V F , eB «quatis , Tcd & angulus O V B , angulo V B F , propter 
parallelas > ergd duo triangula O B B V F, (inc (imiliadc ut O V, ad VB, ica V B> 
adB F, avatar ucrinque communis ratio A V » ad V B , ergo ratio compoficaex 
AV, ad VB, fle ex VB , ad B F , hoc cil rado AV,adBF,iddlAl,adIB, cric 
cadem racioni AV,adVB,&OV>adVBj hoc cft rcâanguU A V O , ad quadra- 
tam VB , quod demonllrare oportebat. 

Videtur Pappusomifillê hoc locopropolitionetiihoicrimilemqaxita lé habet 

Si à duobus pun^s dads rcd« linc« inflcâamur Sc lit quod una eBicitor eo 
qtiodab altéra» date minus quam in proportione, punâum politione datum âr* 
cumltrentiam continuée. 

Sint data duo punâa A,BcB, ratio AN , adNB, Ipadum BAT, inter T N, 
N B , ello media N L , ùiius inteivallo delaibatnr circuli drcumfecentia L Y Z, in 
qua fumpto quolibet pundo Y, jungantur Y A, Y B, aio quadratum Y A,unàcum 




reâangulo BAT, dato» ad quadratum Y B , elTcut AN, ad NB , nam fiat Y A R » 
xquale B A T, de jungantur T Y. RB, YN , dcipfi A Y , parallela B V, propter BAT, 
YAK, aequalia rcâangub probabitur angulus Y T B, angulo Y R B , «quaüs & rcli- 
qtu ut in iuperioce demonftrationc. 

PROPOSITIO V. 

S f à quotcunque daüs punûis ad punftam unom infleâanmr reâ« line«, de lint fpc- 
cies, qtiæ ù> omnibus liuot , dato fpacio «qoales , pon^ilum continget polidone da- 
Qm circumferentiam. 

Sint dau duo primtUn punôaÂB, qu« per rcâamA B,€Onjungaonir, bifariam 
lidfiduur in E, centro £ , ii^eniallo quocumque ut £ 1 , circulus dcTccibatur ut 1 0 N« 
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dicoquodcumque punâum inipHus circumfercnria Aunpferis ut Ojercoire ut qua- 
drata A O , O B , Hmul quadratorum 1 £ » A £ , fint dupla. Nam junââ rcÛâ E O, ia 
ipûmB V,AZ, perpendiculares demittantur « in triangulo AE O «quadratum A O, 
cquaturquadratisA£>EO« dc rcdJanguJo OEZ» bis, in triangulo OEB, qua- 
drata OEt £B, «quanrur quadrato O B« 5c reâangulo O E V > bis, five O E Z, 
bis com EV, Htarqualis EZ, propter xquales A£, £B,erg6 jungendo zqualia 
«qualibus , quadrata A O , O B , dc reâangulum O E Z , bis , aequantur quadratis A 
£ ,EB, Hve quadratoEA, bis dequadratoEO, bis, ideftquadratolE.bis, una CUBI 
re âangulo O E Z , bis , auferatur urrinque O £ Z , bis, rupereric verum quod aflere- 
bamus , dc conllat prt^Htum in primo cafn. 

Sint data tria punâa B, D, E , in rcâa Unca dc (It reâa B D, reâa D E, major, diffe- 
rentur inter BD, dc DE, (jt tertia para C D, centro £, inteivtUo quocumque vtE A» 
deferibatur femicirculos A M F , aio quodetimque putidam in i^os dccumferentia 



M 




rumpfcris ut M , eandem femper fore fumimm trium quadratorum M B , M D , M E . 
nam jungantur MB,MC ,MD, M£,ipûvcroCD,fiat«quaU$ EN ,dc jungatur 
M N, cumBD>rupctetD£, cripU C D , (ive tripU £ N , ergo D N , unicum dupU 
C D , «qudiitar B D , dc C N , uni cum CD, aequabimr B D , auferatur utrinque 
CD,crgoCN,«quabiturBC,camCD,(îtzquaUsEN, per fecundam hujus li- 
belli proponrionem , idem erit femper ezceffus quadratorum C M , M N , fuper duo 
quadrata D M , M E , (êd C M , quadratum eft femper Idem : ergb duo quadrata D M, 
M E, femper vcl quadrato M N , «qualia erunt vel in idem excedent , vel in idem 
delicient. Addatur utrinque quadratum M B,erg6 tria quadrata M B , M D , ME, 
duobus quadratis B M , M N , vcl femper asquaUa erum , vel in idem excedent , ve! 
in idem delicient , fed B M , M N , quadrata idem femper conflant fpatium ex fupe- 
riori propoGcione propter «qualitatem rearum BC , CN, ergo quadrata B M , 
D M , £ M , idem femper fpatium conlidunc , quod erat demonffrandum. 

DEMONSTRATIO GENERALIS 

EJUSDEM PROPOSITIONIS. 

E xponantur primo duo punâa A, dcE, jungatur A£, 3c bifariam dividatur in 
C , planum datum lii Z , quod neoeflarib debet efle non minus qoadrads duobus 
AC, A E , ut patet , H (Ir «qiule illis duobus quadratis , punâum C , tantum pro- 
poHto fetisfactet i ncc erit aliud ponâum à quo junâarum ad punâa A E , quadrata (î- 
mul fumpta «quentur Z, piano. 
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Si fit majus duobus quadratis AC ,.C E , «cdTus dimidium xquetur quadrato 




C B , ccmro C , intervallo C B , deferiptus circulus falisfacict propofito , quod lan- 
quam i Pappo dcmonftratum & ab aliis > 6 c proclive nimis oniitccmus ne in facili- 
bus diutius inunoremur. 

Lemma ad generalem methodum. 

E xponantur ini. z. dc figura quorlibcc punAa data ABCE»dc pro numero 
punâonun fumaiut redarum pundo A» dc reliquis datis terminatarum pars con- 
dlrionaria A D . quadrans nempe in hoc exemplo: fit igitur AO, pars quarta reda- 
rum AB, AC, AE, pundi D, diverfa cft pofitio prout variant cifus. Aio redas 
pundis datis dc pundo D, X parte pundi A terminatas xquari redis, pandis datis, 
dcpundoD,à parte pundi E , terminatis , inr.iiempc figura rcdam£D,«tquarirc- 
disAD,BD,CD.iQa. figura redas£D,CI>, xquari redis BD, AD, dcio fi- 
gura cefUs £D, CD, BD^ xquari AD, in i.dc in 3 . figura ex hypochcfi quater AD, 






4 5-J^ 



JE 1. fi^m. 

j 2- ■?■«<«■ 









xquatur redis A B , A C , A E , demarar ucrinque AD , ter , remanebit iUi AD, 
feraci, fcdaufcrrcAD, ter. ab ipfis AB , AC, AE.idcmcftatqucaufcttc AD.fc- 
radab unaquaque iplarum A B , A C , A£ , quopera^ remanebant iftinc B D, C D, 
E D , xquales A D , quod erat demonftrandum. 

Si daremur quinque punda AD, quinquies cflet conferenda cum quatuor tedis 
pundis datis &: pundo A, terminatis ; denique unifomii procederetur in infinitum 
methodo. 

. i *1*?” reûi* ab , A C , A E , auferatur utiinque A D , 

ter , de addatur B D , remanebunt A D , B D , xquales E D , C D. 

r n ^ «au A B . A c , A E , addatur nttinqne BD, 

^ m’ CD, xquales reOx D E. 

Ncc dillunibs cft in quoclibet in infinitum punaismethodus, idemque concludetur 
quacunque ratiunc varient cafus. 
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Lemma Alterum. 

E xponatur in i. figura conftrudio prxccdcns & fumamt incadcmrcilapuncliim 
N , utcumque- Aio quadrata rcâatum punôis datis fle punâo N , tcrmiiuurum 
fiipcrarc quadrata reâamm pungis datis , fle punfto D , terminatarum quadrato D N, 
toties fumpto quot funt punâa data, quater nempe in hoc exemplo. 

Secunda fle tctiia figura vatios cafus reptsTcntam. 



I. 



a. Figuré, 



3 . Fi^MTd. 



s 
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In I. figura quadrata A N , B K , E N > Tupetant quadrata AD>BD>CD,n unum> 
quodque unicuique conferas, quadrato D H>ter fle rcâangulis AD , in DN, bis, B D , 
in D N bis e D , in D N , bis , quadrata igirar A N » B N , C K , xquantur quadratis, 
A H,B D, CD, quAdratoDN, ter, flcreâangulis AD,in D N, bis, D B,inD N.bis, fle 
e D , in D N , bis : lUud autem patet ex genefi quadrati i binomia radice affirmati ef- 
feci. Ex .dia autem partequadratumE N , zquatur quadratis E D , ND, miniis ED, 
in DN. bis, illudquc patet ex gcncH quadrati i binomia radice negata cifcdi. Ergo qua* 
drau quatuor AN,BN»CN,EN, squantur quadratis quatuor A D , B D , C D , 
£ D , quadrato D N > quater , reûangulis A D , in O N , bis, B D, in D H , bis, C D , ia 
D N , bis > minus E D , in D N , bis> fi igitur probaverimus rcûangula negata atquiva* 
1ère affirmatis manebit veritas propofitioals (Ûdlita, nempe quadrau AN, B N, C N, 
£ N , fiiperare quadrata AD,BD,CD,£D, quadrato D N , quater. 

Probandum igitur reâangulum £ D , in D N, bis, aequari reâangulis A D rit’ ^ 
bis,BD , in D N,bis ,CD ,inDN, totfle omnibus adD N, applicatis reflUm £D, 
xquari reûis AD,BD,CD, quod quidem ita fc habere fuperius lemma demon* 
ftravit. 

Varios cafus non moramur , fi fint quinque punfka quadrata pimûis datis , fle pun* 
flo N , terminata, fuperabunt qiutdrata punflis datis fle pimâo D, terminata, quintu- 
ple quadrati D N , nec differt à tradito cafii ulterior demonfiratio . 

Inde paret fummam quadratorum punâo D , terminatorum elle minimam. 

Dum cibi loquimur, ferupuloûm nimis cafiium oblexvacionem non adjungimus. 
Concluljo fircundi Lemmatis (empei eo deducetur ut probentur rcflangula omnia ex 
una par te affirmata xquari negatis ex alcecâ,ideoquc res ad primum Lemma deduce tur. 

PROPOSITIO I. Gcneralifl. 

E xponatur fiipcrior figura fle fint data quatuor punfU in reûa AE, A,B,C. E,cfio 
AD, quarta pars ( condicionaria nempe } redarum AB, AC, A£, fle fit datum 
Z, planum. Proponitur invenire drculum in quo fumendo quodlibet punâum, fl: 
abeojuo^iido reflas ad p un fla data quadrata junflarum limul fumpta xquentur Ipa- 
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tioilaco, Z, planum debet efle majus quatuor quadratis AD, E D,C D, £ D, udo- . 
cum habeat propofitio ex fupecius demonftiatis. 

Arguetur igitur quatuor iUis quadratis, & p r a r cr ea quadruplo quadrati D N, centro 
p.intcr^^UoDNjdeTaiptus circulas præftabit propofitum. 

Nam rumatur primo punâum N, ex uciaTis parte» demonArarum eA fecundo Lem- 
mate quadrata AN > BN , CN»£ N» «quari quadratis, A D ,B D, C D»£ D, & prz- 
tcrea quadrato D N , quater » at q^drata AD»BD,CD,£D, tmâ cum quadrato 
D N , quater xquantut Z , plano, ergo quadrata quatuor A N, B N, C N» £ N, zquan- 



M 




iitr Z , plano, hoc cA fpatio dato quod erat demonArandum. 

Excitetur deinde pcrpendicularisD M » 6c jungantur AM,BM,CM,£M. Aio 
quatuor illa quadrata zquari fpatio datoZ, plano, nam qu.\dratum A M, aquatur 
quadrato AD,& quadrato DM. 

Quadrarum B M, zquatur quadrato B D , & quadrato D M. 

Quadratum C M , aquatur quadrato C D , & quadrato O M. 

Q^dratum E M , xquatur quadrato E D , & quadraro , D M. 

Ergo quatuor quadrata AM, B M,CM,£M, xquanrur quadratis quatuor A D, 
BD, C D , £D, urü cum qua^ato DM , fivè DN, quater , ut quadrata AD, B D , 
C D , E D , unà cum quadrato D N , quater zquantur Z. plano feu ipatio dato , ergo 
quadrata quatuor AM,BM,CM, £M, xquanrur fpatio dato, quod erat demon- 
Arandum. 

Sed fumatur ubicumque piinâum M, i quo demittatur perpendicularis MO, Si- 
militer probabitur quadrata AM,BM,CM, £M« zquari quadratis A O , B O, 

Z 

A BN DOC N E 



C O , £ O , quz ex fecundo lemmate zquantur quadratis AD>BD,CD, £D, & 
pnrtcrea quadrato OD, quater, ergo quadrata quatuor A M, B M, C M, £ M, zquan- 
tur quadratis AD, BD, CD, £D,unà cum quadrato OD, quater, & prartcrca 
quadraro O M , quater , ied quadratum O D , quater, uni cum quadrato O M , qua- 
ter zquatur quadrato D M, quater Ave quadratoDN, quater, Aint enim D M , D N» 
ex centro zquales inter fe, igitur quadrata AM,BM,CM,EM, zqiianrur quadratis 
AD, RD,CD,ED, unà cum quadrato D N , quater , idcoque (patio dato Z, plajK> 
iunt arqualia, quod erat demonArandum. 

Si compleantur circuli, eadem demonAratio in aliis Icmicirculis locum habebit , Se 

Ej 
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ad quorlibec punâa cadcin 6icUicaie & argumentatione extendetur , fempet enim toties 
fumenturquadrataDMyDNfDO, quot erunt punâa nec (hlict ratiociiutio. 
lode (equitur coroilarium cujus u(u$ in (equenti propoHiionc. 

Exponantur quotlibcc punâa viau, vci1)i gratia, tria A £ ,5c inveniendus cir- 
culus D NM^ in quo Tumendo quodiibet punâmn ut jungendo reâas A M « 



J D fm A E 3. -+ E, 



ANi D N ^ 



A D^, fm A 3 ^ £, 



ADJ^fmAB H AB. 




B M, EM, qua^^i A Mj duplum ( verbi gratia ) una atm quadratis B M, £ M, 
aequentur Tpatio dato, eo caAi (timenda dV ad conftruûionem re£ta A D, pars quarta re- 
âarumAB, A£,quiahoc ca(îipunâum A, gerit vicem duorum punctorum de idem 
cB ac fi diceretur daris punûis quatuor A, A ,6, £> 'invenire circulum N M , in quo (ii- 
mendo quodiiber punâum ut M , quadrata quatuor AM,AM,BM, EM, xqurmur 
(patio dato, idem eftinrciligendum in aUoquovi$punûo,& alia qualibet ratione mul- 
tiplici, nam proponatur quadratum A M, una cum quadrato E M, bis, & quadraio E M, 
«quari (patio dato, fumenda ell A D, quarta pars reâarum A 6, bis & A £, quod adver- 
tilTo & monuifle fuit nccefie, nec indiget res majori explicatione. 



PROPOSITIO ALTERA. 

E xponantur. quotUbet pun£la dau in rc£la A B, quatuor (verbi gratia ) 
A,B,C,£,dcpunctum Z. extra reAam A £, quxritur circulus iit MI, in quo fu- 
mendo quodlibet punÔuni ut I. quadrata Ai,Bl.Cl,£I,ZI, «qucniur Tpatio 
data 

Demittatur in rcâam A E, perpendicularis Z R , Scrcclatum A R, A B, A C, AE, 
lumatur pars condiiionaria (quintans nempe m hacfpccic inquadanturquinquepun- 
ûa) AD, dt excitata perpendiculari D O, demittatur in iplam perpendicularis ZO, 
reû* Z R , fumatur pars conditionaria ( quintans nempe ^ R F , five D N , & fit fpa- 
tiuiu datum «quale quinque quadratis AD,RD,BD,CD,ED, & prxtcrea Z, 
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plano Z , planum aequetur D N , quater ( pro numero nempe punûonim in rcâa 
A £, (iatorum ) quadratoN O , & praeterea quadrato N M» quinquies pro nume- 




ro omnium punâotum datorum ) aio circulum centro K , intervallo N M , deicrip- 
tum prxftate propodeum .* fumatur in eo quodldaet punûum ut 1 , & junâis A 1 , B 1 , 
CI,£I,QJ,, ducatur VIX, parallela AE. de lY, parallclaOD, patet quadra- 
tam 01, quater unà cum quadrato O 1 , aequari Z , plano ex corollario praecedentis 
pcopodtionts , punAum enim O , gerit vicem quatuor punûorum , cum igirui D N , 
fit quintans O D , pacet quadratum D 1 • quater unà cum quadrato O 1, aequari qua- 
drato D N , quater , quadrato O H , & quincuplo quadrati N M, fed per condruAio- 
nem quadratum D N , quater una cum quadrato O N , de quincuplo quadrati N M , 
cquacui Z , plano. Ergo quadratum D 1 , quater unà cum quadrato 0 1 , cquatur 
plano. 

Sed quadratum D I , quaterarquatur quadrato D X, quater» de quadrato XI» qua- 
ter, de quadratum 0 1 , aequatur quadrato O X , de quadiaco X I , ergo Z , planum 
zquarur quadrato D X dve 1 Y, quater quadrato X O, (ive V Q^fcmel de quadraroXl, 
quinquies, addantur utrinque quadrata quinque AD, RD,BD,CD,ED,fict inde 
(patium datum, hzc enim quinque qoac^ra, cum Z, plano, ex hypothcB zquantur (pa- 
tiodato, inde vero quinque, quadratis A I, B I, CI ,EI,QJ, que proinde zquabuntur 
l^tio dato > hoc ut conftet ex a» kmmate quadrata AD,RD,BD,CD,ED, unà 
cum quadrato D Y, quinquies, zqoabuntur quadratis A Y,RY, BY,CY, E Y, igi- 
tur quadrata A D, R D, B D , C D, £ D, addita quadraro 1 Y» quater, V Icmel, dr 
D I , quinquies zquabuntur quadratis AY,RY,BY,CY,EY, unà cumi Y , qua- 
ter» de V Ô^emel finguUs quadratis A Y,BY, C Y, £ Y. addatur quadratum I Y, fient 
quadrata ta A 1 , B I» C 1» £ I, arqualia quadratis A Y, B Y » C Y, £Y , dt prrterca qua- 
drato I Y, quater, igitur quadrata A D,RD»BD» CD, E D> addita quadrato lY, qua- 
ter V femd & D Y, quinquies zquabuntur quadratis Al,Bl,CI,l£,dc prs- 
tcrca quadrato R Y . de quadrato V Q^femd. Sed quadratum R Y, five QI , unà cum 
quadrato QV , zquatur quadrato QJ, igitur quadrata AR,RD,BD,CD, addita 
quadrato 1 Y , quater , VQ. lond , de D Y , quinquies aequabamur quadratis A 1, B I, 
C I , E I , de at proban^m eft quadrata illa o moia aequari Ipatio dato. Erg6 qua- 
drata quinque A I , B 1, C I, £ I, de Qî,. «quantor Ipacio dato , quod erat demonAran- 
dum. 

Inde fiicUlimà deducitur fpatiutn datum cquari quadratis A N, B N, C K, £ N, QNf . 
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& quinruplo quadmi N M , quod tanquam &cUe pntccnnictimus. 

Im6ficad quoclibct puoÛA pioduceotr anificium eadem ratione, fî enim dentur 
duo pun^ itneam , periè^â confttuâione , ut vides , fumaur A D » 




lextans rcftarum AR,Â5>AB, AC^AE, redarum QR , & L S, fexuns D N , 
(umerur » fparium datum fiet xquale quadratii AD,RD>SD,BD,CD,£D, de 
prxterea quadraro D N > quater, N O , Icincl, N P , (cmel dc N M , fexlies , dc reliqua 
perficientur eadem ratione . Icmpcrque pundum B , vicem geret offlniam pando- 
rum inredâ A E , datorum , dc panda P O , vicem gerent datorum pundomm 
L , dr cetera in infinimm unifi>rmi methodo coo&rvemur , dt dcmonftrabontur. 

Sed quoniam multiplices cafus oriuntur ex divcrû tcQz tCTumpti duo vel plura 
punda contingentis pofitione, dum punda reliqua diverûsex patte qualibet reda 
aûtanau fortiuniuf pofitiones, (licèt unicuique cafui fua competant compendia ) pla- 
cet in arris fpecimen generalius edendere dc conftruere. 

Dentur quoHibet punda A . B , C , D , E , F , Hvc in eadem reda five in diver- 
fis. fumatur in eodem plano reda quivis S R , iu ut omnia punda dau fint ex una 




parte rediSR, dcmiffis perpendicularibus A G, B H , CI,DK, EM, FN, fuma- 
tur redarum GH , C 1 ,GK , GM, dc GN , pars conditiooata (crtam ^mpe m 
hoc calii , cxriictui perpendicularis L O , à qua tclccctur L O , pars condituM^ia. 
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Inuni nempe «aatum A G , B H , CI, K D , E M , Ï N , & fit (jntium «fatum 
Miule quadratis A 0,B0 . CO, DO, EO,FO . & fcxtuplo quadrati O P , cir- 
culus ccntto.O, intetvaUoOP, dcfaiptus&tisficictptopolitioni . nec difiWlis cll 
iovcocio d qui fiipctioccs noverit. 

PROPOSITIO VI. 

S I i dutabus punais datis inflcaantur reû* line* , i punfto autem ad pofitionc dii- 
ftam lineam ablcifli à rcaa linea politione data ad datum punftum, &fintfpeeics 
i) inflexis zquales ei quod i «fata 8c abrciflfl continemr , punâum ad inflexionem po- 
firione datam circumferentiam continget. 

Delciipli ptopofitionem quemadmodum repetitur apud Pappum ex verfione Fc- 
detici Commandini , fed vel intextu gt*co vel in imerptetatione mendum efle non 
dubito. Scafum propofitionis exponam. 

Sint duo punOaA, 8c B .oportet invenire circumferentiam utN ,0,B, in qua 
fumendo qnodUbet punSum ut O, 4c pungendo reflas OA. OB, S demittendo 




A N I B 



perpendicularem O I , rcflangulum fiib refla dau in A I , xquetur duobus quadratis 
AOp O B , fit primum A , B > rc^dara >qui calus ûtis cit £iciUs » fumarur iplius 
A B, dimidium BN^dipcrquc BN| fcmicirculus dc/cribarur, aio làtisûcere propofi* 
to, hoc c(l n (unurur, verbi gracia^ punâum O » rcâangulum BAI» duobus quadraris 
AO» OB» «quale cHeuum A O . quadratum «quacur AI» quadrato & IO » qua* 
dnto fi à rcâangulo BAI, aufbiatur quadrarum A 1 , & quadrarum I O » fîvè rc^n- 
gulum B I . iii i N » lupcrcll rcâangulum fub B I, in A N » live in N B, quod proban- 
dum cB cfte «quale quadratoBO, & patet cx conilruâionc ita lé habere. 

Secundus calus cll quando rcâa data major cBtcdtâ AB» cujus confltaâioncm da- 
bimus modo reâa data fic minor dupli AB. 

Sint data duo punâa A> & B » dc reâa A I , dapii A B . minor cx hypocdl i oportet 




ficerc quod proponitur. Rc£h A B , bifariam fcccrui in N » & fiat N E » îpfius B l , di- 
midia quod cx conftruâionc licet, reâangulum I B N » ad reâam B E » applicetur, ex- 
cedens figuri quadrati » & Ixiat latitudinem rcâam E V, cui fiat «qualis tcûa BZ , 
& liipcr V Z , dcfcribatui fcmicirculus V L Z , aio falisfitcctc pcopofito ,^nam junâts 
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L A j L 6 , & dcmtlli pcrpendiculaii L O , cujus primus cafus Ht inter , £ , & B , pa- 
tet cx demonfiratis ad propontionem tertiain AppoUonij triangulum £ O B , uni aim 
reâangulo V £ Z » five N B 1 , stquari quadrato, O L, addatur uttiix]uc quadratum O B , 
redangulum E B O , uni cum N BI , cquabicur quadrato L O , dc quadrato O B , dupli- 
cetur rc^ianguluin £ B O, bis > uni cum teûangulo N B I, bis, Ilvc foto ABI, zqua- 
buntur quadratis L O, O B, bis, five A B, in 6 O, icmcl uni cum A B, in B 1, aequabun- 
tur quadratis L O, O B,bis, unacum reâangulo fub N£ , in O B ,bis, fîvel B O , 
lemel, cxconihiiâioncutrinqucau&retur quadratum O B, fupererit A OB,uni cum 
ABI, «quale quadrato L O, bis, quadrato O B , Icmcl , dc rcclangalo IBO, ucrinque 
1 B , in B O, auferatur nempe illinccx reâangulo A B 1, Tupererit A O , in O B , uni 
cum A O , in B 1 , iine folum reâangulum I O A , «quale quadrato L O , bis dc qua- 
drato O B , femel , Addatur utrtnqt quadratum A O , erit reâangulum 1 0 A , quadia- 
to A O , O B , uni cum L O , quadrato bis , «quale , Id cll duobus tantum quadratis , 
A L , dc L B , quod erat faciendum. Ccafus alios prztermitto- 

PROPOSITIO VII. 

S I in circulo politione dato fit datum piinâum , perqucipCum agatur qitzdam reâa 
linea ,dc in ipCi punâum exrra fumatur, (it aurem quod fit i linea duâaufque ad 
punâum intra datum arquaicciquodi tora dc extra fùniptâ, vel fbli vel uni cum co , 
quod duabus qu« iritni circulum portionibus contiiKtur, punâum extra fumptum pod* 
tionc datam rcâam lineam continget. 

H«c propofitioduashabct partes, quarum prior cft apud ipfum Pappum ptopof. 157 . 
libri feptimi, fecunda per additionem «qualium cx priore derivari Êicilé poteft. Pappi 
igitur demonftrationcm tantum adducemus. 

Sit circulus circa diametrum AB, dc AB, producatur Htquead quamlibet rcâam 
lineam DE, perpendicularis i reâangulo autem A F B , «quale ponatur quadratum ex 




F G, dico 1Î quodcunqtic fumatur punâum ut £ , atqnc ab co ad punâum G , reâa li- 
nea duâa producatur ad H , reâangulum etiam H E K , quadrato ex E G , «qualc cfTc , 
jungantur A£, B L ,crit angulus ad L , reclus,!^ de rcâus qui ad F, reâangulum igi- 
tur A £ L , cfl «qualc , & reâangulo A F B , de quadrato cx F E , quoniam cnim .ingu- 
lusAL fi, rcâuscft , «qualis reâo A FE, funt quatuor punâa L , B .F, E.incirtulo 
ac propccrca reâangulum F A B , «qualc reâangulo E A L , quadratum autem cx A E , 
cft «quaie duobus quadratis A F . F E > fed quadrato cx A £ , «qualia funr mraque re- 
âangnla A£L,£AL,dc ilmiliter quadrato cx A F , «qualia utraqucrcâangiila AFB, 
F A B, ergo rcâangula A E L , £ A L , «qualia funt rcâangulis A F B , F A B , dc qua- 
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inito oc B E , quorum tcftangulum F A B , cft xquale ccâangulo E A L , tcliqimm igi- 
tur tedangtiluni A E L , reâangulo A F B , & quadrato ci F E , zquale crit , tcaaiiju - 
luiri autcm A £ I. , squale cit teOanguIo H E K. , de tcOaiigulum AFB, quadrato ex 
FG , ergo rcâangulum H £ K , quadratis ex EF, £G ,hoc eil quadcaioexE C ,ell 
zquale. 



PROPOSITIO VIII. & Ultima. 



E t fi hoc quidem punAum contingat pofidone datam rcâam lineam circnius au- 
tem non ponatur, qus funtad uttalquc panes dati punâi contingent politione 
eandem datam circumicrcntiam. 

Hsc propoliiio rA,tonvi;rlà przeedentis Stac ealàcilc elici potcll hujus demonfira- 
tio fi contraria via tftamur. 

Dctermiiutlouet de caliis non adjungimus quja ex conficuAionc & dcmondiatione 
fitis patent. 




Fa 



by f-- vjgle 




DE ÆQUATIONUM 

LOCALIUM TRANS- 

mutatione, ôc emendatione , ad muitimo- 
dam curvilineorum inter fe , vcl cum re£tili< 
ncis comparationem. 

CVI ANNECTITVR 

T%^90%jriop<^is gEOMEr%icÆ 

in quadrandü inf initu parabolû hj^trholù ufiu. 



N unica parabeJes quadeatun proponionetn geometricam Q(urpa« 
vit Archimedes. Zo reliqois quancicatum hcterogcncarum «xtipara- 
tionibus , arttfamettes dumtaxat proportioni feiè adftrinxir. An 
ideo quia proportionem geometricam nrûoùs a- 

pertus^An ver6quiapecaliaw^ilb propwcione pecimm artifi* 
ctum ad quadrandam primariam parabtdam, ad uUeriorcs derivari 
vix poceil? Nos cote hujufmodi proportionem quadrationum 
raciiTimam âc agnoiclmos , & experti Ihmus , de inventionem noftram quccadcm om* 
nino methodo de parabolas de hfperbotas quadræ , recentioribos geometris haud UU* 
benter impetrimur. 

Unico quod noridimum cft proportionis geomctricK attributo • tocabee methodos 
innititur. 

Theorema hoc cft :Dat4 quavis proportione geometrici cujus termini dcoe&ant io 
infinitum , eft ut diffi;rentia terminorum progreifioaem conftioienrium , ad minorem 
terminum , ita maximus progrefiionis terminus ad reliquos omnes in infinitum 
fumpeos. 

Hoc pofito , proponantur primo hyperbobe quadrandae. Hyperix^ autem defini* 
mus infinitas divafie Tpedei curvas , ut D $ £ F , quarum hzc cft proprietas , ut pofitis 
inquolibetangolodatoR. AC ,ipûram alÿmpeorisreâisAR., AC, in infinitum , fi 
placet, non iecùs ac ipia curva extendendis, dcduâis uni afymptot«n parallelis reâis 
quibaflibctG£,HI,ON.MP,R$,dc& fit ac potcftasquaedamreâae AH, ad po- 
tcftatem fimilem reâae A G , ita poceftas reds G E , vel fimilis vcl diveria à praeceden- 
te , ad poteiUcem ipfihomogencam ttOt» H 1 « pocefiaces autem intelligimus , non ùy- 
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iùm qiudraea, cubos tqiudntoqa«dtata)écc quarum exponentes lunt. 1 .). & 4 .&C 
kd etiam Üuen fimpUda , quorum exponens eft unitas. Aio itaque omnes in infini* 
tum hujurmodi hyperbolas , umcâdcmpcâ , quae ApoUoniaoa efl * five primaria > bcoc- 
fido prc^)ortionis geomaricae uniformi & perpetua methodo quadrari polTe. 

Exponatur » H placer , hyperbola i cujos ea fit proprietas , ut fit femper ut quadratum 
rcûs K A,ad quadratum rede AG» ita reda G£> ad redam H i, & ut qtiadratum 



C Î 




0 A, ad quadrammAH , ita reda H 1, ad redam O N » &c. Aio fpatium infinitum» 
cujus b^is G £, dc curva £ S , ex uno latere , ex alio vero afymptotos infinita G O R» 
zquari fpatio redilineo dato. Fingantur termini progreflioiiis geometricae in infinitum 
extendendi , quorum primus fit A G , fecundus A H , tertius A O , Ac. in infinitum » 
& ad Te fi: per appioximationem tantum accedant quantum fatis fit ut juxta Methodum 
Archimedzam» paralldogrammum redilineum fub GE,in G H , quadrilinCo mixto 
G H F » adaequetur , ut loquitur Diophancus , aut feri zquetur. 

G£»inGH. 



Item ut priora cx intervallis redis proportionalium G H » H O , O M » & fimilia 
fintfèreincer fê xqualia» ut commodi per » per circumicriptiones A 

inferipeiones AccUmedara demonflran^ ratio infiimi pofiit» qirad femel monui iTe futll* 
ciac» ne artificium quibuflibec geometris jam fatis notum inculcate faepius A iterare 
cogamur. 

His pof^ f cum fitutAO»adAH,itaAHjAO»AitaAOadAM, erit pariter 
ut A G , ad A H : iu intervallum G H» adHO»A itaintervallumHO ,ad O M» Ac. 
Paralldogrammum autem rub£G>inGH» erit ad paratlclogrammum fub HI , in 
H O ÿ ut paralldogrammum fub H 1 » tn H O » ad paralldogrammum fiib N O , in 
OM, cumenimratio paralldt^ralemi fiib G £» in G H»adparaIlogranimum fubHlj 
in H O « componatur ex ratione redx G £ , ad redam H I » A ex ratione redae G H » ad 
redam H O : fit autem ut G H » ad H O. » ita A G , ad A H , ut przmontiimus. £rgo ra* 
tio parallclogrammi fub EG, A OH,ad paralldogrammum fub HI , in H O » compo* 
nitucexrationcG E»adH 1, A cx ratione AG,ad A H » Ted ut G£ , ad H I » ita ex 
cemfirudione H A , quadratum , ad quadratum G A » five propter proportionales .* ita 
reda A O » ad redafn G A. Ergo rado parallelogrammi fub £ G » in G H , ad parallelo* 
grammum fubHI, in H O, componitur cx ratione A 0»adAG»A AG.adAH, 
fcd ratioA O ad A H , componiturex illis duabus. £rgo p.tralldogrammum fub G £ » 
in G H » dl ad paralldogrammum fub H I , in H O» ut O A » ad H A ; five ut H A » ad 
AG. 

Similiter probabitur par.illdognunmum fub H I • in H O , efie ad paralldogrammum 
fub O N » in O M , ut A O , ad H A , fcd ucs redae quae confiiruunt rationes paralie* 
lugrammocum , redae nempe A O » H A . G A , font proportionales ex confirudionc. 

F i 
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Ergo paralldogranrma in infinitum fiimpca lub G £ , in G H , Aib H I , in H O » fUl> 
OK.in OM,&c. ctumicmpcc continué proponionalia in ratione ceûz HA ,ad G A. 
£fi igitur ex dicorcmatc hujus methodi confittucivo ut G H « differentia terminorum 
rationis ad minorem terminum G A , ita primus parallclogEammorum progreffionis 
terminus , hoc eff paraUelo^ammum fub £ G , in G H > ad reliquos in infinitum paral> 
Iclogrammosyhoceff cx adequatione Archimcdxa ad figuram fiib HI, alympcoto 
curvi inIND, in infinitum extendendâ contentam. Sed utHG^ad G A, ita 
fiimptd communi latitudine reâa G £» parallelogrammum fub G £, in 0 H , ad paralle> 
logrammum fub G £ in G A. £ff igitur ut parallelogrammum fub G E , in G H , ad fi> 
guram illam infinitam , cujus bafis H I , ita idem parallelogrammum fiff> G £ , in G H , 
ad parallelogrammum fiib G £ , in C A , ergo parallelogrammum liib G E , in G A « 
quod eff fpatium reâilioeiun ebeum , adizquatur figurz peardUbe. Cui fi addas parallelo- 
grammumfiibG£,inGH, quod propter minutilTLmos evanefeit & abit 

in nihilum , fiipercff verifiimum , de Archlmcdarâ licet prolixiore demonffrationc £>> 
cUlimè firmandum , parallelogrammum A E ,in hac hypcrbolx Ipccie , xquari figurae 
fub bafcG £ » arymptoco G R ,dc curvi £ D » in infinitum producendi contentar. Kcc 
operofum ad omnes omnino hujurmodi byperboUs , uni , ut diximus , dempti , inven- 
tionem extendere. 

Sit enim ea alterius, (i placet» hyperbohe proprietas » ut fit GE»adHI»ur cubus 
rcâxH A»ad cubum rcâxG A »& fie de reliquis. Expoliti ex more infiniti propor- 
tionalium » ut fupra lerie fient proportionalia pacalldogramma £ H » 1 0 , M N , ut fu- 
pri in infinitum. In hoc ver6 caTu parallclogranrunum primum erit ad Iccundum » fc' 
eundum ad terrium . dee. ut reâa A O , ad G A » quod ftatim compofitio proponio- 
num manifeffabir. Erit igitur ut parallelogrammum E H » ad figuram , ita reâa O G » 
ad G A , Â fumpti communi latitudine G £ , ita parallelogrammum fub O G » in 
G £ , ad parallelogrammum fub G £ , in G A » eû igitur ut parallelogrammum fub 
O G » in G E » ad parallclogcammuro fub' G E » in G H , ita paralldogrammum fub 
G E» in G E, ad paralldc^ammum lub GE» inGH» ita paralldograinmum fub 
G E » in G H » ad figuram de vicUllm ut parallelogrammum fub O G » in G E , ad pa- 
rallclogrammum fub G £ , in G H » ita paralldogrammum fub G £ , in G A , ad figu> 
ram. Ut autem parallelogrammum fub O G , in G £ , ad parallelogrammum fub H G » 
in G E t ita O G , ad G H » five 2 . ad i. ea adxquationc, intervalla enim bafi proxima 
fiiâa funt cx confiruâionc firrè zqualix Inter fc ergo in hac hypcrbola parallclogram- 
mum E G A » quod ell xqualc fpatio reâilinco dato , eff duplum figune fub bafe G E » 
afymptoto G R » curva BSD » in infinitum producenda contenez. 

Similis in quibuflibet aliis cafibus lubebit locum demonftratio » nili quod in prima- 
ria , five ApoUoniana de funplici hypcrbola deficit ei foli ratione methodus $ quia in 
hac parnllclogramma E H » 1 0 , N M , fiint lemper inter fc xqualia } aeque ideo cum 
termini progrelTionis conftirutivi,fint inter fexquales» nulU inter cos cfi differentia , 
quz totum in hoc negotio conficit myffcrium. 

Demonftrationcm qui probatur fpatia in hypcrbola communi paralldogrammis con- 
tenta , elTc femper inter le xqualia , non adjungimus » cum Ibtim per fc ipla Ic piodat ; 
de cx hac unica proprietate qux aflerie in ea fpecic efie ut G £ , ad H 1 , ita H A , ad 
G A , ûcÜlimc derivetur. 

Eadem ratione patabuix omnes omnino quadrantur , nec eff ulla qux ab artificio 
noff rx methodi . ut fir in hyperbolis , pofilt elTc immunis. 

Unicum in parabola , fi lubet » primarii de ApoUoniani adjiciemus exemplum , cu- 
jus exemplo tcliqux omnes in quibulliber in infinirum parabolis dcmonftr.uioncs ex- 
pedientur. 
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Sit fcmiparabolc primaria A G R E , cujus diameter C B , rcmibafis A B , Aimpris 
autem applicatis 1 £ , O N , G M > dee ih iemper uc quadrarum A B , ad quadratum 




^ CE ,&ut quadratum I £ , ad quadratum O X > ita rcÛaEC, ad 
e N, & fie in infinitum ex proprietate fpccifioe paraboles Apollonianx. Intclligantur 
amorcmcthodircascBC.EC,NC,MC, HC,dcc. in infinitum continué pro- 
^nionalcs. Erunt etiam , uc fuj^us probatum cft , proportionalia parallclogramma , 
AE,IN,OM,GH, dee in infinitum. Ut cognofcarur ratio parallclogrammi A £ , 
ad parallclogrammum IN, recurrendum ex methodo ad compofitionem proportio- 
num , componitur autem ratio parallclogranimi A E , ad parallclogrammum IN ,ex 
r^ionc A B , ad I E , de ex ratione B E , ad EN. Cum autem fit ut A B , quadratum , 
, quadratum, itaB C * ad CE , fi inter B C, de C E fumatur media proportiona- 
V, item intcrE C, de N C ,media proportionalis Y C , erunt continué propor- 
tionales reûxB C , V C , EC , YC ,NC,& utBC,ad EC , ita erit BC , quadra- 
tiim ad V C . quadratum , fcd ut B C , ad E C î ita quadratum A B , ad quadratum E I . 
Ergo ut A B , quadratum ad E I , quadrarum , iu erit B C , quadratum ad V C , quadra- 
tum : de ut AB, adi E, ira erit B C, ad VC, ratio igitur parallclogramm! A £ , ad 
paralldopammum I N , componetur ex ratione B C , ad V C , five V C , ad C E , five 
EC ad \ C} de ex ratione B E, ad EV , fivccxfiipcrius dcmonfirnrisBC,ad CE, Ra- 
tio autem qu» componitur ex his duabus rationibus, BC, nempe adCE, de C E, ad 
C Y , cft eadem qux ratio B C , ad C Y , igitur parallclogrammum A E , cft ad parallc- 
logrammum IN, utB C , ad Y C, ideoqueex theoremate methodi conftitutivo , pa- 
rallelogrammum A E , erit ad figuram I R C H E , ut reda B Y , ad redam B C , ideo- 
que ut idem parallclogrammum A E , ad totam figuram A IGRCB, ita reda 
B V , ad rotam diametrum B C , ut autem reda B Y , ad rotam diametrum B C , 
ita (umprâ communi latitudine AB, parallclogrammum iiib A B in B Y, ad pa- 
ralielogrammum fub AB, in B-C, five parallelogrammum BD , dudi AD, dia- 
metro paralleli occurrente tangenti C D , in D , ergo uc parallelogrammum A E , 
ad totam figuram Icmiparabolicam A RGB » ita parallclogrammum fub A B , in B Y , 
ad parallclogrammum B D t de viciftim ut paraildogrammum A £ , ad parallclc^am- 
mum fub A B , in B Yi ita figura ad parallclogrammum B D , ut autem parailelogram- 
mum A E , ad parallclogrammum fub A B , in B Y , ita propter communem latitudi- 
nem reda B E , ad B Y ,ergo ucB £ , od B Y , ita figura ad parallclogrammum » de con- 
verrendo uc B Y , ad B £ , ita parallelogrammum B D , ad figuram A R O B ; cft autem 
B Y , ad B £ , propter adxqualitatctn de lediones minutiflnnas , que redas B V , V E , 
E Y , intervalla proportionalium rcpnclentatcs , ferè inter fc fupponic squales , ut }. ad 
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2 . Ergoparallclognmmum B D^ad 6guram cft ut ). ad 2 . qtue ratio congruit 
paraboles Archimedaro , licet ab eo geometrica proportio alii ratione fuerit ufur> 
patat Methodum autem variare, di vetiam abArchimede viam feâari neceflum 
habuimus, quia (lerilcm proportionis geometricae ad quadrandas exteras in infinitum 
parabolas applicationem deprehenfam iri , inilltendo veftigiis ranti viri non dubitamus. 
Dcmonftratio autem & regulae generales ex noHxa methodo ièrè in omnibus txnnino 
parabolis ftatim patebunt. 

Sic enim , ut nullus ampUùs liiperGc dubitandi locus parabole ea de qiu mendooem 
fecit dilTerucio noftra de linearum curvanun cum lineis icj^is comparatione, curva 




catz 1£ ikaquadratamccéheBC, ad quadratum rc^ £C , & reliqua ponantur ut 
Gipra i feries nempe propoctionalium reâarum BC,£C.NC>MC, dee. irem feries 
proportionalium pacallclogrammorum A E , l N , 6 M , &c. in iufinicum. Inrcr B C , 
&EC»fIimanturdux mediae propoctionalesVC.RC, item inter £C,dc CN, fu* 
mantor etiam dux medix proportionales S C , T C , conflat ex conftrudionc , cum ra< 
cio B e , ad £ e , fit eadem rationi E C , ad H C , fore quoque continué proportionales 
tc^ BC,VC,B.C,ECSC.TC,NC. Eli autem ut AB , cubus ^ cubum I E , 
ira B e , quadratum ad E C , quadrarum , fîve rcâa B C , ad rcâam N C. Cum autem 
fine, ut fUpra probavimus , fepeem continue proportionales , BC, VC, RC,£C , 
SC, TC, NC, ergo prima, cectia, quinta defeptima eruntetiam continué propor- 
tionales , idcoque crit B C , ad R C , uc R C ad S C , de ut S C , ad N C. Ut igitur pri- 
nu B C , ad quanam N C , ica cubus primx . B C, ad cubum fccuiidx R C , l'cd utB C, 
ad N C , ita probavimus cfTc cubum A B . ad cubum 1 £. Ergo ut cubus A B , ad cu- 
bum 1£ , ira cubus B C , ad cubum RC î idcoque ut AB, ad lE , iu B C , ad R C. 
Cum igitur ratio parallclogrammi A E , ad paraliclogrammum 1 N , componatur ex 
rarionc A B , ad 1 E , de ex raciouc B £ , ad £ N , fivc B C, ad E C , ergo cadem parallelo- 
grammorum ratio componetur ex rarionc BC,adRC,dcBC,ad£C. Ut aucem 
B C , prima proportionalium ad £ C , quartam , ita R C , renia ad T C , fèxtam. Ergo 
parallclogrammi A E .ad paraliclogrammum IN, ratio componitur ex rationcBC, 
ad R C, de RC ,adXC: hocefl paraliclogrammum A£ ,cil ad paraliclogrammum 
lN,urBC,adTC, paraliclogrammum igitur A E , ex prxdcmonllratis , cil ad figu- 
ram 1 G CE ,ut cc£la BT , adT C 1 idcoque ut paraliclogrammum A £ ,ad totam fi- 
guram Al CB , iiareéla BT, adre^m BC, livcfimipta communi latitudine AB , 
ita paraliclogrammum fub A B , in B T . ad paraliclogrammum fub AB, in B C. Et 
vicilTim de convertendo, ut paraliclogrammum B D, cflad figuram A lCB,urparallc- 
logrammum liib AD,inB T , ad paraliclogrammum (ub AB, inBE , fivc propter 
communem latitudinem A B , ut refta B T , ad rc£lam B E , rccla autem B T , continet 
quinque imervaUa TS,SE,ER»RV,VB, qux inter le propter noftram merho- 
dum loganthmicam ccnlcmur xqualia. Re^ aucem B £, continet tria ex iis intervallis , 
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nempe »K.V, V B. Ergo paralellogrammum BD, cdadcocamfigunminhoccafU 
ut $. ad }. 

Canon vero unîvcrülis inde nullo negotio elicietur. Patet nempe fore femper parai* 
Ictogrammum B D. ad ügurain AlCB » ut aggregatum exponenuum potcftacum ap- 
plicata: & Diamcrrl ad exponentem potcftaris .ipplicat*, ut in hoc exemplo videre cft , 
inquo potcAa^ applicarz AB , cft cubus , cujus exponens B. poteftaa autem diametri 
eft quadratum , cujus exponens j. Ergo debet cfTc » ut jam dcmonftravimus , & per- 
petuo conftabii > ut funima j. & x. hoc cft $. ad 3. exponentem applicate. 

Iu liypcrbolis aurem canon non miooriâcilitatc invenietur univcrialis. Erit enim 
femper in quacunque hyperboia , H recurras ad primam figuram » paralldogtammum 
BG,ad figuram m infinitum ptotcoCàm, RGED, uc difterentia exponentium potclhtum 
applicatz & diametri ad exponentem poccftacis appUeatx. Sit enim , exempli gratia » uc 
abus HA ad cubum G A , ita quadratum. G E , ad quadratum H !, difterentia expo- 
nentium cubi S( quadrati hxc cft. 3. de x. erit i. Exponens autem quantitatis applicat* , 
hoc cft quadrati , cft 2. Ergo in hoc «fu paralldogtammum erit ad figuram, uc 1. ad 3. 

Q^od attinet ad centra gravitatis , de tangentes , tam byperbolaxum, quàm parabola- 
rum. inventio dudùm ex noftra methodo de maximis de minimis derivata , Geomaris 
recenti oribus innotuit , hoc cft ante viginti , plus minus annos. Q^od celebriores totius 
GallUc Mtchcmatid non gravabuntur fortaftc exteris indicare, nchacdereinpofte* 
rum dubitent. 

Ex l'upradiâis mirum, quantam opus tetragonifmicuni conf^iiaturaccefTioncm. In- 
finita: enim exinde figune curvis contente de quibus nihil adhuc, nec vctccibits. nec no- 
vis Geometris in mentem venit, CicilUmamfortiuntur quadraturam. Quod in qiiafdam 
regulas breviter contrahemus. 

Sir curva, cujus proprietas det aquationem fcquentem B, quad. »A, qiiad, squale £ , 
quad. (apparet autem ftatim hanc curvam efle circuIum.)Certum dl potcft.ucm ignoram 
É, quad.pcfle reduci per applicationem leu parabolifmum ad latus. PolTumus enim fup- 
ponere E, quad. zquari B, in V,cùm fit liberum quantitatem ignotam V,tn noram B,dii- 
ftam .Tquarc quadrato E, etiam ignotx.Hoc pofito B,quad. A,— quad. xquabitur B.in V. 
Homogcncum autem B in V, ex toc quantitatibus homogcncis compom poteft , quot 
funt in parce a.-quationiscorrclativâ, jlidcmquefignisluijulinodi homogcnca debent no- 
tari. Supponatur igtrur B in V.xquari Bin I B, in Y.Ex more enim Vietxo, vocales fem- 
pcc pro quautiraribus ignoris fumimus. Ergo B. quad. — A. quad. xquatur B in I, — B in 
Y, xqiicnturfingula membra partis unius fingulis membris partis alterius Sit uem^x'B. 
quad. sequalc B. in I.Ergo dabitur I,a:qualisB, a*quctur deinde — AG.— B,in Y , hoc cft 
A quad. B in Y, erit extremum punflum rcAa: Yad parabolen primariam. Omnia tginir 
in hoc calU ad quadratum reduci poliunt ; idcoque ft omnia E , quad. ad reclam lineam 
datam applices, fiet Iblidum rc^ilincum datum Se cognitum. 

Proponatur deinde curva, cujus, lia»; fitxquariu A cub. B, in A, quad. xqualcE.cub. 
£,cub. applicetur ad planum datum, & fit, verbi gratia, zqiulc B. quad. in V. Q^ia aurem 
rc^a V, ex pluribus quantitatibus ignoris componi poteft. Sit A, cub. -+ B in A, quad. 
zqualc B, quad. in I rf B quad. in Y. xquentiir fingiüa inter femembra. hr»c cft A cub. 
zquetur fi. quad. in I, orietur inde parabole fub cubo & latere. «quctui deiudcB iu A, 
quad. fecundo membro, B, quad. in Y, orietur inde par.iUfte liib (piad. & bcere . hoc eft 
primaria, qu.idranrur autem fingulxextiis parabolis. Ergo aggregatum E, cuborum ad 
rc£t.iin datam applicatorum producit plano-planum quancic;iTtbus enifdcm gr.idusre- 
âiltneis commodè aquandum. 

$i fint plura in xquationibus membra, imo & fub plerifque utrinfque quantitati^ 
ignocx gradibus involuta , adeamdem ut plurimum methodum reduftionuni legitima- 
rum ope poterunt aptari. 

Ex his patet, fi in priori arquationc inqua B, quad.— Aqnad. xquavimusB, quad 
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locoipGusE.quad.ponamusBinV, pofle nos aggregatum omnium V ,^reO^ da- 
tam applicatarum confidcrare tanquam planum, & quadrare. Omnes enim y,niliil aliud 
funt quim omni a E quad. divi£i per B rcôam datam. Item in fecunda zquatioueoinncs 
V.nihil aliud funt quim omnes Ecubi divifi per B, quadratum datum. Igitur tam in pa- 
maquim in fecunda figura omnes V, facium figuram xqualcm fpatio rcaUineo dato. 

Hoc autem opus fit per fyntereCm, «t expeditur, ut patet, per parabolas. 

Sed non minus quadrationum fcrax eft opus per dixtefim quod per h> pcrbolas,aut Ca- 
las , aut parabolis mixtas , commodi pariter expeditur. 

Proponatur , fi placet , curva ab xquatione fcquenti oriunda. 

B,cub. cub. -H- B QS in A, -<■ A cub. cub. ^ 

A quad. quadr. 

Ex jam fuppofitis E quad. poteft fingi'xquale B in V, five ut tria hinc & inde mem- 
bra fint In utraque partexquationis.Bin Yipoteft xquatiBinO, -+ Bini, -+ Bin Y 
Q^to pctaâo. • 

B cub. cub. -t- B QV cub, in A h- A cub. cub. xquabirur. 

A quad. quadr. 

B in O. Î B in I B in Y. Et «quando fingula 
membra ûnguUs B cub. cub. «quabltur B in O. 

A 

Et omnibus in A . qu. qu. doftis B , cub. cub. xquabimr A qu. qu. in B in O. Et 
omnibus abs B divifis B. quad. cub. xquabitut A qu. qua. in O. qu* eftxqnatio ad 
unam ex hypetbolis , ut patet. Æquationcs enim hypetbolaium conftitutiv* comment 
ex una parte quantitatem datam j ex alii verb id quod fit Cib potcftatibus duarum 
quantitatum ignotarum. 

Secundum membrum «quationis dat B in A, Sive B, qu. cub.«quale B in I. 

A qu. qu. A cub. 

Et omnibus in A cub. duâis dc abs B divifis , fit B qu. qu. zquaie A cub, in I , qux 
cft zquatio alterius hypertx}l« à priore divetfe. Denique tertium membrum cft 
A cub. cub. 



A qua. qua. 

Hoc cft A, qu. zquaie B, in Y, quz cft zquatio ad parabolen. 

Patet itaque in przcedente zquationc omnes V, ad rcûam datam applicatas zqua- 
ri i^cio rcûilinco dato. Summa enim duarum hypcibobntm quadrationi obnoxiarum, 
dc unius parabolz dant rpatium zquaie reûilinco vel quadratodaco. 

Nihil autem vetat quominus fingula membra numeratoris /eparatiro dcnomiiutori 
applicemus,, ut ;am âdum cft. Eodem enim res recidit , qu6 fi integrum numeratorem 
ex tribus membris compofitum eidem denominatorilcmd appbccmus. Ita enim fin- 
^la zquationis membra fingulis homogenei corrclatit pofiunt commodè comprari. 

Proponatur etiam B , qu. cub. in A, — B , cub. cub. Æquari £ cub. 



A cub. 

Pingatur E cub. zquari B , qu. in V, five popter duo membra homogenci corre- 
lati B,qua. ini, -i- B, qu.in Y. Fiet B qu. cub. in A, fivcBqu. cu. zqualc B qu.ini. 



A cub. A 
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& omnibus in A qu. du^is,6c absB,qu.divifis»ftetB>cub.xquaJcA, qii.in I. qu«efi 
zquatio ad unam dc hypcrbolis quadrandis. 

Ponatur deinde iccundam horoogcnci membrum B»cub zquariBqu. in Y. 

Acub. 

Igitur omnibus in A«cub. duûisdcabs, B,qu. divifîs fiet B, qu. qu.zquale A,cub.in Y, 
quz efi atquatio unius ex hypcrbolis quadrationi obnoxiis confiitutiva. Datur i^tur rc* 
currendo ad primam aquationem tn rcâilincis fumma omnium £, cuborum in hac 
fpcciead certam rcÛam datam applicatorum. 

Sed Sc ulccriCis progredi , dc opus cecragonifixiicum promovere nihil vetat. 




Sit in qiiartâ figurâ curva quilibet, A B D N, cujus bafis H N , diameter H A, appli- 
cati ad diametrum, CB, FD, dcapplicanad bafim,BG, DE, & dccrercam (êm- 
per applicata: i bafc ad venicem , ut hic , H N , cft major F D, & F D , major cfi C B , 
& Gc femper. Figura compofita ex quadratis H N, FD . C B , ad rcaam A H , applicatis, 
boceftroIidumfubC B, quadrato LnCA, &rubFD,qiudratoinFC, & fub NH, 
quadraro in H F , iqualis cft femper figun fub reûangulis BG,inGH,DE,iqEH. 
bis fumptU , & ad bafira H N , applicatis 5 hoc cft (olido fub B G, in G H, bis in G H, 
& (iib D E , in E H , bis in E G , &c. utrimque in infinitum. In reliquis autem in infi- 
nitum praedantibus, eadem (acilitatc fit rcduâio homogencorum ad diametrum , ad 
homogenea ad bafim. Qui obfervatio curvanun infinitarum haâenus ignoratum ^ 
detegit quadrationem. 

Omnes enim cubi H N , F D , C B , ad rcûam A H , fimilttcr applicati , iquales 
fum aggregato produftorum ex B G , in G H , quadratum . & cx D £ , in E H , qua- 
drarum ad reâam H N , fimiliccr at (upra applicatorum , fictec fumptorum i hoc cft 
planoplanum fub CB, cubo tn CA.dcfub DP, cuboinFG , fiefub HN, cubo In 
H F. iquatur fummi planoplanocum cx B G , in G H, quadratum in H G , & cx DE, 
in E H , quadratum in £ G , ter fumpti. 

Aggregatum vero quadrato quadratorum H N , F D , C B , ad rcûam A H , appli- 
catorum iquatur quadruplo fummi plano planorum fub B G , in G H , cubum , & 
fub D E , in £ H , cubum ad reâam H N , fimiliccr ut fupta applicatonun. 

Inde emananr infiniti , ut ftatum patebit , quadraturi. 

Efto enim , fi placet , curva illa A B D N , ejus naturi , ut data bafe H N , & diamc- 
iro H A , diameter data A H , vocetur interminis analycicis B. Iplàverè HN, bafis 
data vocetur D. Q^libet applicato FD, vocetur E, & quilibet H F , vocetur A ♦ dc 
fit , verbi gratiâ , xquatio curvi conftitutiva B, quad. - A qu. «quale E , quad. f quod 
irt circulo ita l*c habet :^Cùm ergo cx pndiâo theoremate univcrfeli omnia E, qua- 
drata , ad rcâam B , applicata ad bafim H N , five ad D , applicatis , fint «qualia om- 
nibus produâis ex H G , in G B , fint autem omnia E , quadrata xqualia ad B , applica- 
ta fpatio rc£lilinco curvo, ut fiipcrius probatum cft. Ergo om nia produûa cx H G , in 
G B , bis fumpta , & ad bafim D , applicata , continent fpatium reftilineum datum. Er- 
go fumendo dimidium , omnia produûa cx H G, in G B , ad bafim D , ap plicata , 
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erunt xcjualia Ipatio rc^ilincodato. Ut autem fteiUima, & nullis arymmetriu involuta 
tîar trannatio prioris euevx ad novam ) ita conftanti artîücio , quar cA nollra metho- 
dus y operari debemus. 

Sit quodiibet ex producis adi)!!!!!! applicandis » H £» inE D , cum igitur FD , ft- 
ve H E , ipfi parailcJa vocetur in analyfi E , & F H» livè D £ , ipfl parallela vocetur A. 
Ergo prodoûiun fub H E,in £D , vocabitur E in A. Ponatur iJIud produAumE iu A« 
quod fub duabus ignotis & indefinitis re^is comprehenditur xquari B in V , fivè pro« 
duc>o ex B , data in V ^ ignotam, & intcliigatur £ P, in diredum ipii D E , polita zqua- 
ri V , Ergo B in V , zquabitur A. Cum ergo B , qu. - A , quad. iquctur ex propric- 
i “ 

tate fpccifica prioris curva; ipfi E , qu. Ergo fiibrogando in locum A , ipfius novum 
valorem B, in V » fice B, quad. in£, qu« —£ , quad. in V , quad. squale £, quad. 
i 

quad. five per anrithefim B , quad. in £ , qu. ^ E , qu. qu. zqualc B , qu. In V , quad. 
qux cA xquatio nova; H O P N , curv;« ex priori oriundx conAirutiva, in qua cum 
omnia produ^a ex B , in V , dentur , ut ;am probatum cA , fi omnia ad B , ^pileen- 
tur dabitur iumma omniuil V , ad bafim applicatarum . hoc cA dabitur j^anum H O 
PN, reûilincis i Ideoque ipfius quadratura. 

Sit , fecundi exempli gratiâ , zquatlo prioris curvz conAitutiva B , in A , quad. — 
A cub. zqualc E , cub. fumma omnnium £ , cuborum ad diametrum B » applicato- 
rum dabitur : ideoque Iumma omnium produÛocom ex quadratis H £ , in £ D , ad ba- 
fim applicatorum. Produûum autem ex H £ , quadrato in E D , fit in terminis analy- 
ticis E y quad, in A , quod fingatur zquari B , quad. io V> & rcâa. £ P , ut fupra, squa- 
lis Vi Ergo B,quad. inV, zquabitur A. 

5i igitur in locum A, fubrogemus jam agnitum illius valorem B , quad. in V. 

E qtwi. 

£l omnia juxta analyfeos przccpta fequamur, fiet B , quad, cub. in V. quad. in E. quad. 
—E, cub. cub. cub zqualc B, cu^ cub. in V, cub. quz cA zquatio novz H O P N, cur- 
vz ex priore oriunde conAitutiva , in quâ cùm omnia produ^ 6 , qu. in V| ad bafim 
D, applicata dentur, omnibus per B, quadratum datum divlfis, dabitur fumma om- 
nium V, ad bafim D , applicatarum ideoque quadratura figurz H O P N, & cA generalis 
ad omnes omnino cafus extendenda in infinitum mahodus. 

Notandum porro , d( accuratè adveccendum in tranllationibus curvarum , quarum 
applicatzad diamctnim verfus bafim decrefeunt, aliam omnino viam analyAis ineun- 
dam, à przccdcnti diverfam. 
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Sit enim in quinta 5gura prior curva IV CBTV A, cu)us diameter A I, appJi- 
cif* MV, NC* OB,PT, QJT, A qm curva: ca fit natura » ut applicat* ^erfua 
baftm MV , tcnipcr dccrclcant , donec ad bafim perveniant, ita ut MV, fit minor 
quam N C. Rurfiis autem ita curva verfus A . per tramitem C B Y A , inficiatur, ut 
e N , fit major quam B O, B O , major quàm P T , P T , major quàm QY , &c. ita ut 
omnium applicatorum maxima fit C N , (1 in hoc cafu qu*ramus iranAarionem qua- 
dratorum M V , N C , ad bafim , ea non comparabimus produdlis liib 1 R, in R V , ut 
lupra : quia jam ex theoremate generali fuppofitum cR omnia quadrata M V , N C , 
aquari produftis ftib V G , in G N , cum C N , maxima applicatarum peflit Se debeat 
confideruri ut bafis rcfpcflu curv* , cujus vertex I Q^drata igitur M H , N C , in cur- 
va quarum applicat* decrefeunt verfus bafim, comparabuntur in hoc cafu prodiittU 
G V , in GN } hoccA ,utad terminos anal/ticosxquatio in hac figura perveniar , fi 
M I , vel R V , vocetur A , A iplà M V , live R l , vocetur E , iplaquc C D , five G R , 
quxduft* per terminum maxim* applicatarum , ipft diametro paraiIelx,cAxqualis; 
idcoque &cilc exnofiris methodis invenienda ircû* dat* Z,*qualis fiipponatur, fiet 
pfoduAum ex C> V , in G N , *qualc produdio ex Z , in £ , — A in E : ideoquc omnia 
quadrata M V , N C , uique ad oiaximam applicatam comparabuntur productis Z , in 
£ — A in E . ad bafim I D, applicandis. Rdiqua vero quadrata C N , B O , P T , com- 
parabuntur produd^i&ex Y P , in F N , qu*in terminb analyticis *qui\ olebunt A m E, 
- Z in £. Qdbus ita Aabilitis tâciUiroè ex priore cutva nova verius bafim derivabitur} 
Idcmque in aliis omnino applicatarum potcftatibus erit obiervandum. 

Ut autem pateat novas ex noAra hac methodo emergere quadraturas , de quibus 
noodum reccntionim quifquameA aliquid fubodoratus. 

Proponatur prxcedens curva , cujus *quatio B , quad. cub. in A — B . cub. cub 

A cub. 

zquale E , cubo. 

Dantur omnes £, cubi in rcftilincis , ut jam probatum cfl. Qinbus ad bafim tranfla- 
tis, fiet cxfupcriori methodo B,qu. in V,arqualcA, de omnibus fecundum artem 
E qu. 

novo ipfius A , valorc accommodatis , cv.adet tandem nova xquatio qu* dabit cun am 
ex parte bafis , cujus xquatio dabit £, cub. -i- V, cub.xquale B in E, inV.quxcA 
curva Schotenii , cujus confiruâioncm tradit in fcAione ay. mifcellancarum , pag. 
4 Pj.Figur .1 itaque curva AKO G DC H , quzapud illum authorem delineatur ex fii* 
penoribus prxeepris quadrationem fuam commodè nancifeetiu. 

Notandum autem de curvis in quibus aggregatum potcAatum applicatarum datur, 
Ibrmari non folum curvas ad bafim quadrationi obnoxias , led etiam alta> curvas ad 
diametrum facHè quadrandas. Si enim in 4 . figura fiipponatur orquatio curv* conAi- 
tutiva , ut fupcriùs diximus B, quad. -A , qu. zquale E, quad, non folumc.vea deri- 
vabitur nova curva ad bafim , cujus zquaiio cA B , qu. in E , qu. — E qo. quad. zquale 
fi, qu. in V , quad. Sed etiam novacurv.t ad diametrum zquando poteAatemapplicacz 
()uz e(t £ , qu. produâo B , in V. Dabuntur enim omnia producta B , in V , ad diame- 
tnim applicata. Et omnibus perB, divifis, dabuntur omnes V, diametro appUeatz} ideo- 
que quadratur* curvz novz ex priori versus diametrum oriundz, cujus xquatio erit B , 
qu.— A qu.zqualeB in V. Unde Aatim apparet novam iUam cun*am versus diame 
truin cAc p.irabolen. Hujufmodi autem tranfmutationum beneficio non Ibluni ex 
prioribus curvis oriuntur nouz ; fed itur nullo negotio a parabolis .ad h/perbolas, 5c ab 
hyperboUs ad parabolas, ut experientia conA.ibit. 

5icut .lutcm à curvis in quibus d.intur potcAates applicatarum , fit przccdcntis ope 
analylcos tranllatio ad curvas , in quibus latera applicalarum in rcâilincis dantur} Ita 
de curvis in quibus dantur latera applicatarum ,dex'enitur facilè ad curva.s,in quibus 
potcAates applicatarum dantur. Cujus rei exemplum cAo curva , cujus zquatio B, qui 
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in E, qu> — E , qu. qu. arqualc B , qu. in qu. in hac enim zquatioiK, ui jam proba> 
tum cft, dantur omnes V > Ponatur V , zqualLs c(Tc A , in E , & fubrogando in locum 

_g 

ipfius V> novum ipÛ allignatum valorem , A in E , liet B j qu- in E , qu. , quad 

5 

quad. zqualc A qu. in E, qu. & omnibus ab £ , qu. divifis, remanebit qu. » £, qu. 
zquaie A, qu. live B , qu. — A , qu. xqualc £, qu. Dabuntur igitur in hac novâ cur> 
vâ > quam apparet cfTè circulum , omnia E, quadrata. 

Quc>dllcxprimâcurvâinquâ dantur latera applicatarum, quxratur nova in qua 
dentur cubi applicatarum, ea^m methodo utcndum,mod6potclbues ignotarum con> 
ditionariasururpemus. Proponatur enim curvaquamruperiiucxaliadeduximus, dtftt 
illius equario B , qu. cub. in V , quad. in £ » qu. — £ , cub. cub. cub. zquale B , cub. 
cub. inV, cub. 

Probatumcftinilla dari aggregatum omniumV, hoc eft latera applicatarum. 

Ut itaque ex e£ nova curva derivetur in qua omnes cubi applicatarum dentur, pona^ 
tur V, xquari £ , qu. in A , Se in locum V« fubilituatur novus ifte quem ipû 

B 9«. 

alTignavimus valoc . fice tandem operando fecundum precepta anis , zquatio in B, in 
A . qu. — A cub. Se E, cub. que dabit curvam in qua omnes E, cub. cubos applica- 
tarum reprefemantes dabuntur. 

Ex hac autem methodo non Iblùm dantur de inveniuntur quadrationes infinite, 
nondum Geometris cognite , fcd multe etiam pariter infinite deteguntur curve, 
quarum quadrature fupponendo fimpliciorcs quadraturas , ut circuli , ut hyperbole, 
uc aliarum expediuntur. Exempli gratia , in equatione circuli , in qua B, qu. — A , 
qu. zquatur E , qu. dantur quidem in reâilineis omnes applicatarum porcliatcs , qua- 
rum cxpoiKntcs lignantur numero pari, ut omnia quadrata, omnia quadrato qua- 
drata, omnes cubo cubi , dee. Sed poccftatcs ipplicatarum , quarum exponentes Bg- 
nantur numero impari , ut omnes £ . cubi , omnes £ , quad. cubi , dantur cantum 
in reâilineis fupponendo ipfam circuli quadraturam , quod non cft operofum demon- 
Ararc , de in praximccdigcce, tam quam corollarium methodi ptcccdemcs. 

Plerumque autem ufuvcnit ut iterande , vel bis , vel etiam ûcpius fine operationes 
ad jnquirend.imcure propofite dimenfioncm. 

Proponatur, exempli gratii, curva, ejus equatio lequens fpcciem determinet B, cub' 
equalis A , quad. in £ , -t- B , qua in £. 

Si dantur omnes E , ergo d.intur omnia fub reââ dati , ( B , videlicet ^ in E , tc- 
ûanguURcâangulumB , in£, invertendo fuperioreni , de qua egimus in principio 
düTcrtatioDis methodum , equetur quadrato O, qu. Ergo O, quad. equabitur £. Et 

" B 

fubfHtucndo in locum E, novum huncipH afTign.atum valorem , BetB, qu.qu. equa* 
Ic A , Qu. in O , qu. -4> B , qu. in O , qu. £t hec (it prima operatio , qux c(l inverfa 
ejus quam initio hujus differtationis premiflmus , de qux novam curvam exprinm.in 
quâ inquirendum cellat au dentur omnia O , quad. Recurrendum igitur ad fecundam 
methodum, cujus benefacio ex quadratis applicatarum latera nove curve inquirimus. 

Ponatur R. in V , ex fupcciorcquam fecundo loco exhibuimus mahodo zquaci A, 

’ t> 

de fubllicuendo in locum A , ipB jam aifignatum ex noPra methodo valorem Bet B. q , 
qu-B, qu.inO , qu.equalcB, qu.inV,quad. Et omnibus per B, quad. divifis eva- 
det tandem B,qu. — 0,qu. equale A, quad. que equatio dat circulum. Ft meJ om- 
nes V , dantur , fupponendo quadratucam circuli. Recurrendo igitur ad priorem cur - 
vam , in qua B , cub. ponitur zqiuri A, qu. in E, B , qu. in £ , patet Ipatiuin ab ca 
curva oriundum per qu.idraturam circuli pofTe quadrari, id que per duas curvas à 
priore divertas analylisnoüra breviter de facile expedivit. 
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Hxc vero Ofimli , & adinvemioném rectarum curvis zquaUum , ad pleraque 
alia non ûtishaâcnusioda^capr(M)leinata inTerviieftatimopeticodo analyfta 

deprchcadcc. 




Sir in Texti figura parabole primaria Â, B , C >cn|us axis C applicata C D . rqua 

lis axi e B , & rcûo lateri B V , fiamque B P , P L , L G , fmgulx xquales axi C B, & 
ipfi fie diredum fumatur in curva quodvis pundum , ac P , & datis infinitis B X, P.S» 
L O, ipfi C D, parallelis, ducatur F X S O K , parallela axi occurrens redis P LO , 
in pundis S , de O > & fiat ut fumma redarum F X , X S , fivè ut tota F S , ad S O , 
ita SO.ad OK. Etfumpeis fimiliter pundis D£>fiat ut DR, ad RN, ita RN, 
ad N 1 , & ut E ad Q M , ita , ad M H. Et intclligarur curva infinita 
perpunda G HI K , &c. incedens , cujos afymptotos erit reda infinita L O. Curva 
hxc C H 1 K cfi ea cujus fpecies à fuperiori xquatione determinatur , in qua B , cub. 
xquarur A , qu. in £ , B , quad. in E , Aio iuque ex jam tradita operationum analy- 
tica iteratione , fpatium KlHGLMNO,in infinitum vcrsùs punda K O , exten- 
dendum , cqualeclTe circulo, cujus diameter cR axis £ C , Hanc ver6 quxRionem ab 
erudito Geometra nobis pcopofitam,ita ftatim expedivimus. 

Eidem methodo fpatium iDioclxa comprehenfum quadravimus, vel ad circuli 
quadraturam reduximus. 

Sed elegans inprimis operationum iteratio evadit , cum ab altioribus applicata- 
rum potcRatibus , ad deprcRlores , vd contra à depreflioribus ad altiores analyfis ip- 
& tcanfinirrir i cui methodo prxfcrtim debeatur inquifitio fummx applicatarum in 
quacumque curva propofica , & mulca alia problemata tetragonifmica. Proponatur, 
verbi gracii, curva, cujus xquatioB, qu.'-A, qu. xquale £, qu. quam Ratim appa- 
ret cRe circulum. Qnxritur iumma cuborum applicatarum , hoc eR fiimma £ , cuUa- 
rum. SidanturomnesE.cubi. Ergo per prxcedentcs, fircundum poccRatis conditio- 
nem, methode», ex ea curva poccRalia ad bafim derivari , in qui dabitur fumma appli- 
catarum. Ponatur igitur ex methodo B , qu. in O , xquari A. Ergo fubRituendo in lo- 

E , ^u. 

cum A , jam aRignatum ipfi valorem , fiet ex methodo B , qu. in £ , qu. qu. — E, citb, 
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cub. squale Bj qu.qu.ln O , qu. quzdl zquatiocurvs» in qua omnes O , dantur ex 
fuppolitionc quam fecimus in primà curvâ , dati omnes £ , cubos. Cum igitur in hac 
iK>va curva omnes O , dentur , ex ea derivetur tertia , in qua quzrancur quadrata appli- 
catarum , non ver6 cubi , ut in priore curva lam iUppontum eil. Fingatur igitur ex no- 
iera quz in quadratis, ut ;am fupra diximus , ufurpatur methodo £, in V, arqua- 

"b 

ri O. Ergo B, qu. in £ , qu. qu. — £ , cub. cub. squabitur B , qu. in £ , qu. in V , 
quad. £t omnibus abs £ » qu. divifis fiet B , qu. in £ , q. — £ » qu. qu. xqualc B » qu. in 
V . quad. Et in hac curva omnes E > quadrati dantur. $i igitur ex hac curva qusramus 
aliam in qua omnes appUeatx dentur , ponatur , li placet , £ , quad. squale B , in Y. 
Ergo in ultima hac squationc B , in Y Y quad. xqu.tbitur V , qu. Et cum in Tuperio- 
re dentur omnes E , qu. dabuntur in iihi omnia rcâanguJa B , in Y , ideoque omnes Y. 
Cum ergo omnes Y , dentur in hac ultima curva , qus efi circulus ut patet. Igitur câ 
tantùm conditione da^rui , fi fupponas dari circuli quadraturam. Regrediendo igitur 
ab hac ultimâ > in qua definit nofira analyfis , curva , ad prlcscm , patet omnes applica- 
urum ad circulum cubos dari, fupponendo circuli quadraturam. Idem de quadratocn- 
bis , de quadratoquadrarocubis , & csteris in infinitum gradus imparis poteflatibnsde- 
monfttare eft in promptu. Sed multiplicatur numerus curvarum , prout altior cfi , de 
quâ inquirimus , pordbs. NcccftdifficiUsabanalynad(imthenm,dcad verum qua- 
drandsfigurs calculum rcgrdTus. 

Sspius autem contingit , de mLraoili infiar cft per plurimas numero curvas ince- 
dendum de expatiandum efic analyfts , ut ad fimpUeem squationis localis propofitz 
dimenfionem perveniatur. 

Proponatur «Exempli causÂ In A — B' squariE, qu. 

Cùm fiipponaturdart quadratura figurz ex hac squationeoriundz; dabuntur om- 
nes A. Ergo omnes B , in A , qos fi sques quadrato ignoto O , qu. dabuntur omnes 
Oq B“in Oqu. — B'\ _ 

o , qu. 5c A , xqujbirut “F & E , q. ex 

hac Dovâ curvi, alii methodo, de qui toties egimus, deducetur tertia, in qui quia 
Bin V, 

dantur omnes O , quadrati , ponatur q sqnari E , ergo fiet zquatio inter 



B in O q — B 



O 



£cV,quadr. unde deducetur quarta curva,in qua dabuntur omnes 



Oj ideoque omnes V. Si dantur omnes V.Ergocx prima mcrlK>do dantur omnia fub 
B,in V, reâanguU, fit B , in V, squale Y, quadrato: ideoque Y quad. æqu.ihitur V, 



fiet squatio inter B '* in O qu. —B **dc Y* unde orietur quinta curva inqui da- 

-• Q-.. 

bunrut omnes Y , quadr. Ex UIo foUta methodo deducatur alia curva , Se fiat 
B i n I, squalis O. 

Y' 

Omnibus fccutxlùm praecepta analyfeos pcraûis fiet B ' in Y ^ ini , quad. — B * in 
Y * cquale 1 ' " unde orietur fexta curva , in quâ d.ibnntnr omnes I , ideoque omnes 1. 
Ex di connariâ quam jam ispius inculcavimus methodo qusratur alia curva in 

1 in A, 

qua dentur quadrata applicatarum , & fit squalis Y , ( nihil enim vetat deft- 

ÛU vocalium, ad priores fupra ufurpatas recurrere,) fiet B , qu.inA ^ — A* squa- 
le 
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le D, ({u. tn I unde orietur curva Tcpclma, in qua omnia I, qiiadnta dabuntur. Re* 
duatuur ndUicra> notd & Hepius iterati fupcdiis methodo , tiar 1 , quadrscnm 
squale B , in E. Ergo omnia 6 » in E • dabuntur Et inde deducetur uAava curva , in 
f qua B qu. in A * — A * cquabituc B * in £ qu. tn cique dabuntur omnes £ ; ideo- 
que omnes A. Ex ea deducatur alia curva, in qua dentur quadrata applicatarum , 
a methodo ponatur A in O, squari E. ErgoB.qu. in A*t- A^ arquabitur B,qu. in , 
B 

A qu.in O qu. Et omnibus absA qu. divilis, tiet aequatio inter B qu. -ut Aq. . 
Â** Et B q. in O q. in qua omnia A , qu. dabuntur, £t cHt nooa curva ab ea «quattone 
determinata. Cum igitur in eaumma A quadratadcmur,dcducarufcxeâalîa tandem ' 
curva , in qua demur lacera , & iit A qu. cqu^ B in V , 6ci ^ iivV — V quad^ 
squalcO ,qu. quarultunazquaKcas dabit decimam curvam, toqu»omn#s V d^iof., 
tur. At hxc ultima curva, eR circulus, utpacci,&in ea omnes V, non alamur, niH 
fuppont&tircuii qiiadracurd. Ergorcoirrcndo ad primam curux propodtx conlVitiirio* 
nem, dabitur illius quadratura , fupponendo iplam ultimx iliius curvx, Hve circuli 
quadraturam. BencEcio Igitur <kccm curvarum inter ic divcrlarum ad notitiam prio- 
ris pervenimus. 
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NOVVS SECVNDARVM 



ET VLTERIORIS ORDINIS RADICVM 

IN ANALYTICIS USUS. 



E D U C T I Q r«cundirum , & ulterioris ordinis radicum , ad primas , 
qui maiimi eli in Algcbrids momenti, unicam pro fiindamento agnofeit 
duplicati iqiialitatis analogiam , eamque, quoties opus fiicrit , itetandam 
progteffus ipfc quiftionis oftendit. 

Proponatur A , cutus -+ E , cubo iquari Z , folido. Item B,^iA.-h 
E q. -+ D , in E , iquari N , quad. ut fecunda radix devolvatur ad primam. Hic fun- 




to pnecepta. . . 

Quicumque à fecunda radice adficientur homogenea in unam iquatioms J^em 
tranlcumo , ut in fuperiori exemplo , cum Ac. -+ E c. xqiictut Z ,fol. Ergo Z , S. 

—A c xquabitur Et. - vr -d • i 

Similiter cum B in A, -f E q. -+ D . in E , «quetur N q. Ergo N q. ~ B , m A , 



aquabitur £ q. D « in E. 

In utraque igitur xquationc homogenea 



abE , five ab (ccunda racUcc adfefta , unam 



aquationis partem condituum. 

Si igitur duplicata c)ulhtodi squalitas ad analogiam revocetur » erit ut 
ZpS,- Ac.ad Ec. 

lea K q. —B, in A, adEq. D, iiiE. 

Cum itaque feaum fub cxtrcitiis comparabitur faflo fub mediis , tanquam ipn «qua- 
le , omnia homogenea divifionem admittent per E , five per fecundam radicent , ut pa- 
tet : quia fccundus & quartus terminus abE, adficiuntur. • T-,. r 

Erit nempe -* Z S .in Eq, - A c ,ioE q, Z S , in D in E, - Ac , inD in E, 

squale N q, in E c» — Bin A , in E c. 

Omnia dividantur toties per E, donec aliquod ex homogencisadfeaionc lubt. 



omnino Uberetur. 

Erit ZS, in E, — Ac, in E,-+ ZS,inD A c , in D. 
squale Nq, in E q, —B in A ,inE q. 

Q^o peiiAo , nova hsesquatio, uno ad minus gradu depremor ent ( quoad iccun- 
dam radicem ) quam elatior ex duabus primCim ptopofitis. 

Patet nempe elatiorem ex duabus primum propofitis aflici fub cubo E , Illius vero 
nullam abs E, adfcftionem excedere E q. 

Nec nmen ftc quiefe^ndum , fcd iteranda duplicats squalit.uiv analogia , donec 
adfirâio fecunda radicis fiat tantùm fub latere , ut afymmetria omnis cvanefcac. 

Prxparctur itaque ultima hsc aquatio juxta modum prslcriptura , & homogenea 
fiibfi, quomodocumque affe^a unam aquationis partem faciant. 
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Erit itaque Z S , in D — Ac in D , zqualc Nq,inEq, — B,in A,inEq, — ZS, 
ioE -f A c, in£. ' 

$ed ex duabus ptunùm propoHris » que depreCHoreft , exhibet zquationem requen> 
BfB nt dixitnus» 

Hq, — B,in A. 

squale £ q » h- D » in E. 

Revocetur ruHiun ad analogiam duplicata inaequalitas. 

Erit itaque 

ZS»inD, — Ac,in D,ad 

Nq,inEq, — B,inA,inEq, — ZS, LnE-fAc,inE. 
utNq , — B,inA,ad 
E q , -+ D , in E. 

Cum itaque faûum fub extremis equabicur fado Hib mediis , tamquam ipli squale, 
omnia homogeneapoterunt dividi perE , ut fupra demondratum e(l. Erit nempe 
ZS,inD,in Eq,-*- ZS,inDq,in£,-> Ac, inD, in £ q,-> Ac, in Dq ,in £. 
squale 

Nqq,in£q,‘>Nq,->inB,inA,in£q, — Nq,inZS,in£*^Kq,inAc,in£, 
— 6,inA,inNq,inEq,-t>Bq,inAq,in£q,-^B,inZS,iiiA,utE,~B»in 
Aqq, in£. 

Et omnibus abs £,divi(is, fiet tandem Z S,inD ,in£, -+ ZS^inD q, — Ac, in D, 
in£~AcinDq. 
squale ^ 

Nqq , in E — Kq , in B , in A — in E — Kq, in Z S, h- Kq,in Ac. — B ,in A , in 
Nq,in£,H-Bq,inAq,inE,~fB,inZ$,inA — BinA qq. 

Quo peraâo . nova hzc xquatlo unius adhuc gradus depreflionem ( quoad fccun> 
dam radicem ) lucrata ed , ut hic pacet. Cum enim homogenea iub £ , adfcâa In unam 
squationis partem tranfierim. 

FiecZ S,inDq, — AcinDq-i>Nq,inZS — K q,inAc— B in Z $, in A ~i> B 
in Aqq. 

squale N qq , in E — K q , in B , tn A , in E — B , in A , in N q , in E, H> B q, in A q, in 
E — ZS, in D, in E, Ac, in D ,in £. 

Neque ulterius progrediendum , cum jam fecunda radix fub latere tamùm appa' 
reat i ideoque Iblo applicationis benedeio iplius E , relatio ad primam radicem mani- 
fedabitur. Vthic, 

Z S, in D q,— Ac in D q, +- N q, in Z S, — N q, in Ac — B , in Z S, in A -f B, in A qq. 



K qq — Nq ,inB,in A — N q,inB, inA - 4 - B q, in Aq', — Z S,in D Ac, in D. 
squabitur £ , quo tendendum erat. 

Ut igitur dus primùm propofits radices in unam tranfcanc , redimatur ex duabus 
prioribus xquationibus quam volueris : depreffîor tamen idonea magis , ne altiiis ad- 
cendat squatio. 

Cum itaque in una ex squationibus primum propofitis B , in A -f E q -4- D, in E, 
squetur N q , loco ipOus E , fubrogetur jam agnitus ejus valor per relationem , vel ad 
termrnos cognitos vel ad priorem radicem , qus in exemplo propodto cd A. Et rutdim 
dib hac nova fpecie ordinetur squatio { manidrdum ed evanuUTc omnino (ecundam 
radicem , dc in zquationem ab omni aiymmetria liberam itumede, methodumque 
ede generalem. Si enim plures duobus terminis proponantur incogniti , methodus 
iterata tertias. Si opus fuerit, radices ad primas & fecundas 1 deinde fecundas ad primas, 
dcc. eodem prorfus artidcio rcducct. 
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APPENDIX 



Ad fuperiorcm methodum. 




[ UPERIOBLl methodo debetur pctfcûa & abfoiara afymmerriinini 
I in Aigcbcids expurgatio. Neque enim rymmetiicaclimatiimui Vietza, 
r qux unicum haâenus ad arynunetnas fuit remedium ,eflicax iatls & fof* 
I ficiens inventa eû. 

Proponattirqaippelatascubicum(B,inAqu.— Acttb. lat.quad. 
^A q, *4- a. ia A ) -f lanisqoad.quad.D,cub.ioA-> A»qu.qu.) flatus qaad.(G,iQ 
A »- A q ,) cquari xeCtt H. 

catione ab afymmetxiis hiduimodi extricabit Ct tc qtueiVionem /Unm Analyfta 
Victzus \ An ooD podùs dum crefte t labor, cxdbec difikulcas i Et tandem âtigatus & 
dcluiiu novum ab aoaljctce lumen ejcpolcet } 

Hoc Qnè luculenter iuperior methodus Ittbminiftrat : Vnicom exemplum, Idqac 
brevUTimum , adjungimus. Bxdaro enim iemel fundamento , cstcera apettidimè ou- 
nifelbntur. 



Proponatur lar. cnb. ( a. in A qu. ~ A , cnb J L, cub.(Ac -4> B q, in A) xquari D. 

Ita primum ordinetur «quatio, ut unica cx aQrmmetdis unam tUius portem £iciat. 

Fiat nempe D— lar. cub. (Ac -+ B q,in A)«quaiislitf.cub. (a.in A A cub. j 

Hoc pcraôo omnes termini aryounetri à fecundis 6c ulccrioribus , H opus fUcric , 
radicibus denominentur , excepto eo , quem unicum in unam «quatioms panem reje- 
cimus. 

Fingatur, verbi graiià, lat.cub. f Acub. -4 Bq,io A)cireE. 

Hac enim vii ad cam quam injungit ruperior methodos , dupUeatz «qualitatis nna< 
logiam deveniemus. 

Erit nempe D — E , «qualis laucub. ( a. in A q» Ac.) & omnibus in cubum dudis. 
D, cubus -*■ D,inEqu.cer-> Oq,in£, ter—£c.cqualùmr a. in A q~ Ac. 

Sed cx hj'pocheû E , cubos «quator A> cub6 *4 B , qu. In A. 

Ergo oritur duplicata «qualitas , 6c. in uttaque ( juxta mechodum)terminl abs fecun- 
da radice adfcûi , in unam «quationis partem fimt conjiciendi. Erit nempe. 

2 .iaA q Ac— Dc, «qualis D,inEq,tcz — D q,inE, tet»£c. 

Item A , cub. -4^ B* in A, «qualis E , cub. 

keretuc toties operatio , donec fecunda cadixad primam revocetur. Quo peraâo , 
loco ipfius E , novus iplius valor ufurpetur , Ic fbb hac nova fpede quzvis cx prioribus 
«qualitatibus ordinetur, omnia confbbunt. 

Ncc inutilia adpingo, aut moror in TuperBuis. Q^ts enim non videt fingulos termi- 
nos atym métros pofTc eadem ratione , fi nou fufficunt fecuudz radices, tertiis , quar- 
tis , Scc. tn inhnicum Inligniri ? Quo cofu quartam , fivc ultimam radicem tamquam fc- 
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eundam conlîdcrabis. Reliquas veto tanrirper , vel pro primis , vel pro terminis cog- 
nitis habebis , donec ultima illa omnino evanuerit , five ad primas , (ccundas de tertias 
redu^a tuerinr. Simili prorfus artificio tertias reduces ad (ccundas de prinus , ac deni- 
qoe fecundas ad primas » ut jam liepius inculcavimus. 

Nulla c(l CTgo alv'mmctria quam noo cogat esularc harc methodus , cujus ufus prx- 
ierrim eximius, imo de neceUkrius innumerolapoccRatum rcfolutionc. Stacimenim 
nempe atque afymmctriæ evanuerint, non deerit Vietxum in arithmeticis quxftioni- 
bus artificium : de fi veris explicari numerisquxftio nem pofTit , proximx , quantumvis 
libuerit , (uppetent folutiones. Cum tamen proximas veris (blucioncs , nullo paâo« 
quandlu duraverint afymmctris, cemfequi po0ts. 

Sed de ulterius inquirenti obtulit (e mira ad loconim fuperfidaUum 'plenam de per- 
firclam notitiam exinde derivanda methodus , qux de ijs problematis infervit , in quibus 
dantur ab initio plura quam reqairat.ip(a problematis conftniendi determinatio. 

Q^d ut clarius inteliigas , funt quxdam problemata qu« unicam tantum agnofcunc 
pofitionem ignotam , qux vocari poflunc determinata , ad difTerentiam inter ip(a de 
problemata localia conflituendam. Sunt alia quxdam qux duas polieiones ignotas ha- 
bent, de ad unicam tantum numquam pofTunt reduci ( ea problemata funt localia. In 
prioribus illis unicum tantum purvfhim inquirimus ) in iftis lineam. Sed fi problema 
propoficum tres ignotas politiones admittat, problema hujufmodi non jam punAum 
dumtaxat , aut Uncam tantum , fed integram fuperficiem quxftiom idoneam inveftigat. 
iodeque oriuntur loci ad ruperheiem , dee. in rcUqois. 

Sicut autem in prionbus data ipfa fufficium ad dctennlnationcm quxfUonis , ira in 
fecundis unum datum dccfl ad determinationem i io tertiis vero duo tantum data deter- 
minationem pofTunt complere. At contri poteft fieri ut quemadmodum in his cafibus 
dataauc fufficiant aut deiinc .* ita in pleriCiue aliis data ipfa TupecAua (int de abundent. 
Exemplo res fiet evidens. 




In rc^a A C , datâ , datur reâaugulum A à C. Datur erlam differentia quadratorum 
A B . de B e. 

In hoc cafu plura patet offerri data quàm determinatio , ideoque (blutio ipHus 
quxfhonis expofeat. 

FrcquentiiTimus tamen horum problematum, in phyUcisprxIcrtim de apud artifices 
eff ulUs , caque omnia per applicationem fimplicem beneficio noftrx methodi expe- 
diuntur» neque recurrendum ad cxtraâionem radicum, Ucètxquationes ad quafvispo- 
teffates afcendanr. 

Proponatur , verbi gratiâ in qua4am quarffiooe A , cub. B , qu. in A , zquari a. 
qu. tn D. 

item etiam { cum ex hypochdi qoxftio Aipponarar effe abundans : has enim quxffio- 
oes abundantes .ncutlocalcsdcficientcsappcUareconfucvimus) G , foLin A-- Aqq , 
xquari B , qu. in N , pl.Duplicata hxc xqoalitas ad analogiam revocetur , de ex prxfcrip- 
ta methodo confidcTctur unica noffra radix ignota, qux in hoc exemplo eff A , (Icut in 
prxccdcntibus fecundam, aut ulteriorisordinis radicem confidcravimus, de toties jux- 
ta methodum iteretur operatio , donec adfc£ho (iib A » per fimplicem applicationem 
pofTlr expediri ,nvcnoiitam ad primas radices, qùim ad terminos omnino notos re- 
duci. Patebit fblutio problematis Gmplicifflma , nec analyffam deinceps xquationes 
quadraticx ,dcc. remorabuntur. 

Lubec de coronidis loco , tamofi illius problematis .* 

Datis ellipH de pun£lo extra ipGus planum , fuperficicm conicam , cujos vertex (It 
piinc'lumdatum , de baQs clliplis data , ita plano (ccarc^ ut l^io Gt circulus. 

Hj 
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Solutionem quz huic methodo debetur , indicare, eamque (impliciflimam* 

Eo deducunt quxilionem Geometrz , uc fumptis quinque punctis ad libitum in eU 
Itpfi , & lundis redis i vertice conicx fupcrficici ad punda illa per jundas quinque re- 
â^s circulum ddchbant.lnvcniuntque problema hoc padoeflelblidum. Sed cum pun- 
da in cllipli flni infinita , H loco quinque pundorum fumantur fex , het problema 
abundanSi&oricturneccflario duplicata xqualitas, qux tandem ignotam quantitatem 
pcc Ompliccm applicationem patcâcict. 

Eadem ratione (i detur quacumque linea curva in plano , aut etiam fuperficies loca- 
lis, cujufcumque tandem gradus fint.in venientur diametri & axes figurarum i imo & in 
fuperficie locali exhibebuntur omnes omnino curvx loci fuperfieialis conflitutivx,&c. 

Exponatur, verbi gratiâ , fuperficies conica, cujus vertex fit pundum datuni,ba- 
fis vero , parabole aut eUipfis cubica , aut quadratoquadratica , aut ulterioris in infini- 
tum gradus. 

Poceft hu|ufmodiruperficics conica, beneficio' ifiius methodi ita fccarl , ut in ea ex- 
hibeatur quxlibet curva , qux ex conflituttone figurx in ea fuperficie potcfl dcfcnbi, & 
problematis foludo femper evadet fimplicifilma. 

Nihil addimus de tangendbus curvarum | Se plcrifque aliis hujus methodi ufibus : 
fiem quippe obvii» nec fcdulam indagatoris analydci meditationem efiugicuc. 
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M E T H O D U 



Ad difqulrendam maximam & minimam. 



MNIS de inventione maximz & mininiz doârina , duabus pofitionU 
bus ignutb innititur, & hac unica prxeeptionei (laraahir quilibet quzilio- 
nis terminus elTe A , (tve planum, iivc ibiidum , aut longitudo ,* prout pro- 
pofito iàtisücri par cft , & inventa maxima aut minima in terminis fub A • 
gradu ut libet iniioUit»; Ponatur rurfus idem <|uiptiiisclletefmimis A, 

-4 £, ticrumqttc inveniatur maxima aut minima in terminis lub A fle E, gradibus ut 
libet cocHicicntibus. Adxqucntur, ut loquitur Diophantus, duo homogenea maxime 
aut minimx aix^ualia fle demptis communibus ( quo peracto hontogeneaomnia ex parte 
alterutra ab E , vd ipEus gradibus atHciuntur ) appUcenliir omnia ad £, vel ad elatio* 
rem ipHus gradum ,doticL' aliquod ex homogends, ex parte utravis aficdionc fub E, 
umrunu liberetur. 

Elidantur deinde utrimque homogenea fub E, aut ipHus gradibus quomodolibct in* 
voluta fle ccliqtu tuquentur. Aut fi ex nn& parte nihil fuperell aequentur (ane , quod eo- 
dem recidit, rsegata adhrmuis. Rc&lutio ultimsr iflius «qualitatis dabit valorem A, 
qui cognita , maxima aut minima ex repetitis prioris refolutionis vcfKgiis innotclccL 
Exemplum (ubqcimu.i 

Sit rc^a AC, ita dividenda in £, ut rc^ng A E Ct (it maximum AC, di- 
catur B« 

A ' e Ç 

ponatur par altera B , c(Te A , ergo reliqua erit B — A • fle rcâang. lub (egmentis erit 
B , in A A* quod debet inueiiiri maximum. Ponatur rurlUs pars ajtera ipfius B , 
rflTe A , E , ergo reliqua erit B — A — E , fle refllang. /lib fegnKntis erit B, in A, 
A* -* B.in £ , *£ in A, — E, quod debet adzqiuri Eiperiori rcâang. B . in A« 
— A', demptis communibus B,in E . adzquabitur A, in E' E*, fle omnibus per 
E, divifis B, adxqiubitur 'A didatur E , B , «quabitur * A, Igitur B , bifariam 

cft dividenda , ad folurionem propoliti, nec potdl generalior dari methodus. 

De Tangentibus linearum curvamm. 

A d ruperiorem methodum inventionem Tangentium ad data punflb in lineis 
qusbulcumque curvis reducimus. 

H4 
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Sit dau» vtrbi gntià,Parabok B DK , cujus vertex D , diameter DC, 6c punflum in 
ea datum fi , ad quod ducenda cft rciti B E , tangens parabolen , & in pun^ E , cum 
diametro concurrens , ergo lumcndo quodlibet puoÂum 0 1 • in rcâa fi £ , & ab eo 
ducendo ordinatam Ol,à punûo autem B, ordinatam BC majorent proportio 
e D > ad D 1 y quàm quadrati B C » ad quadratum 0 1 » quia punftum O j cfl extra 
parabolen , ftd propter fimilitudiocm triangulorum , ne £ C , quad. ad 0 1 » quad. ita 
C E , quad. ad lE , quad. Major igitur erit proportio CD ad D I , quàm quadrati 
C E ad quad. I E , Cum autem pu^um B detur , datur applicata B C, ergo punaum 
C datur etiam CD» Sit igttut C D • cqnalis D « dat^e. Ponatur C £ « cflc A , ponatur 
CI cflc E, ergoD, aut D—£ habebit majorem rationem, quàm A* ad A* -h E*-A, 
in E. Er ducendo inter ft medias Se extremas D inA*-+D inE*— D inA in E , 
majus erit quàm D , in A* - A* in E , Adaequentur igitur juxta lupcriorcm mctlx)- 
dum , demptis itaque communibus D, in E* — D , in A in £ adxqualwtur — A' in 
E, aut quod idem eft, D in £* , -+ A* in E» adaequabitur D in A in E , Omnia 
dividantur per E , ergo D in E -+ A* adaequabitur D in A , elidatur D in E, 
ergo A* zquabiriir D in A*, ideoquc A aequabitur D, ergo CE» probavimus du- 
plam iplIusCD» quod quidem ita ic habet. 

Nec unquam fallit methodus, imo ad plcrafquc quacftiones pulcherrimas poteft cx- 
rejxJi , ejus enim beneficiocentra gravitatis in figuris lineis cur\’is fc rcûis comprehen- 
fis ,& in Iblidis invenimus , St mulca alia » de quibus forrafle alias, fi otium Tuppecat. 
Dequ.'tdratuhs fpariorum lub lineis curvis & rcûis contentorum, imb Ôc de proportio- 
ne fblidorum ab cis ortorum ad conos cjufdcmbaiis & altitudinis, ftisc cum Domi- 
no de RobcrvaJ egimus. 
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Centrum gravitatis , parabolici concidis , 
ex eadem methodo. 



A 




E sto par^boUcus Conois C B A V, cujus axis I A, bafis, circulus circa diametrum 
e I V,quaericur centrum gravitatis perpetui & conilanti , qui maxi mam,& mini- 
mam & tangentes linearum cur>'arum invelUgavimus mcthodo.ut novis exemplis & 
novo ulu , coque iUuftri , pateat £dli cos qui ûllere methodum exiftimant. 

Ut poflit parari analyfis , axis 1 A , dicatur B , ponatur cencruro gravitatis cfle O , 
& reûam A O , ignotam, dici A » Iccetur axis IA, quovis plano ut B N , & ponamr 
] N , cSt £ , erg 6 N A , erit B •• £ , conilat in hac hgura & limilibus ( parabolis aiit pa- 
rabolicis ) centra gravitatum in portionibus ablciUis , per parallelas baH in eadem 
proportione dividere axes ( quod in parabola ab Archimede demonftratum porrigi- 
tur , non diflimili ratiocinio ad parabolas omnes , & parabolicos conoides , ut patet ) 
ergo centrum gravitatis portionis cujus axis NA, balis Icmidiameter BN, ita divi- 
det A N, in punâo » verbi gratia > E » ut ratio NA, ad A £ , fit eadem rationi 1 A , 
ad A O , erit igitur in notis ut B , ad A , ita B — E , ad portionem axis A £ , quz id- 
circo aequabitur B in A— A in£, 6 cipfa OE^quzcÛintavallum inter duo centra 
- 

gravitatis zquabitur A in E , ponatur portioids rcliqux C B R V , centrum gr.i vitatis 

g— 

cfl*c M , quod neceflvio debet cflTc inter pun£ta N , & intra figuram per pct. 9 . Archi- 
med. de zquipond. cum figura C B R V , fit in caTdem partes cavas , icd ut portio 
C B R V , ad portionem B A R , ita cft E O , ad O M , cum O , fit centrum gravitatis 
totius figurz C A V , & punda £ , & M , fim centra gravitatis partium , Portio autem 
^ A V , ad portionem B A R , efl mnoftro conoidc Archimedzo ut quadratum I A , 
»d quadratum NA, hoc cft in notis ut b' ad B* E* — B in E • , ergo dividendo por- 
tio C B RV, cft ad portionem B AR » utB in E* — E* B in £* , dcmonftrauimus au- 
tem ut portio C BR V # ad portionem BAR ,itaefTeO£ , ad O M , erit igitur in 
notis uc B in E* — adB* -f E* -i- £* EB, in E* ita O E, fiveA in£, adO M, qu* pro- 

inde applicabitur B * in A m E* in A, in 

B* 

Cum autem punâum M, ex dcmonftratls , fit inter punâaN, fici, creo reiU 
- 1 
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O M , crii mmor rcûâ 01 rcâa autcm O I , in notis cft B — A , dcduda cil igirur quz. 
ftjo ad methodum , & adæquanda B — A cura B* in A, in E , A in E * — BinA in *E*. 

B * in E* — B in E* 

Et omnibus duâis in denominatorem de abs £ divilis adaequabuntur * B ’ B * in 
* A— B* in E — B in A in £ , & B* in A E * — B in A in *£, quandoquidem m- 
hil cil utrimque commune elidantur homogenea omnia ab £ , adfcâa » de aequentur 
reliqua» Eet *B ^ — B * in *A xqiuUsB* in A» idcoque ’ Axquabitur*B. Erit igicur 
1 A » ad A O » ut ^ ad 2. de A O J ad O I, UC a» ad I» qaod crac inveniendum. Nondif- 
/imiii methodo in quibunibet parabolis in inhnitum , de parabolicis conoidibus inve- 
niuntur centra gravitatum. 

Quemadmodum autem» verbi gratia» in noBro conoide paraboHco circa applica- 
tam axi converfo indaganda lim centra gravitatis » non vacat in prxlens judicare» fuf- 
ficic aperuifle me in hoc noftio conoide centrum gravitatis dividere axem in portio- 
nes qux lecvanr proportionem ii. ad. 51. 

Ad eamdem methodum. 



X B* e 

V OLO raca methodo ^ccatc lineam A C datam ad punâum B » ita ur folidum 
contentum iub quadrato A B » de linea B C lie nmimum omnium Iblidorum 
eodem modo dclcriptorumfccandolincamAC»inqu6vis aliopunâo. 

Ponamus in notis Algcbricis lineam A C» vocati B» de Uncam A B» incognitam A» 
B C » erit B - A i oportet igituc Tolidum A * ia B ~ A » ûtisiàcere quarflioni. 

Sumamus iterum loco A , A folidum quod hetcxquad.A -v £» de exBE A» 

erit fi in A* » -f B in E * -+ B in A in *E •- A* — A in *E* — A* in *E. 

Id comparo primo folido A* in B— A’ » tamquam clTenc zqualia» Ucèt reverà 
xqualia non nm»dc hujufmodi comparationem vocaviadsquaiitatcm»ut loquitor Dio- 
phantus , ik enim interpretari poiTum gnrcam vocem qua ille utitur, deinde 

è duobus (olidis demo quod iis cB commune rdliccc B*, in A — A ’» quo pcraâo nihU 
ex unâ parte lupcrcB , dt fupcrcB ex alia B in E * -+ B in A in *E — A* in * E * — A* in 
*£ — £’, Comparanda funt ergo homogcnca notata figno cum ijsqux notantur Bg- 

oo-,dcircratc comparationem adxqualicatcm oportet inter B in £ >+B,inA,in 
* £ » ex una parte » dcA»in’£'-+A*in’£ -«•É’ex altera torum dividamus per £. 
Comparatio adxqualitas » erit inter B,in£ •>B»m’A»dcA,in’£ ’A * -»-£*. 

Hac diviBonc pcraâa G omnia homogenca dividi poflunt per E » iteranda erit divi- 
Go per E » donec reperiatur aliquod er homogeneis quod hujufmodi divifioncm non 
admittat, id eB, ut Victxis verbis utar» quod non afficiatur ab E , fcdquiain exem- 
plo propoGto comperimus diviGonem iterari non pofle» hic Bandum cB. Deinde 
utrimque deleo homogenea » qux afficiuntur ab E » (uper cB ex unâ parte B , In * A» de 
ex alia ’ A ' , inter qux non amplias £tccre opohet xquationes » ut antea » comparatio- 
nes Gâas de adxqualitates » led veram acquadoncro. Dividamus cotum per A , ergo * B , 
erit xqualc * A » de B , erit ad A » uc 3 ad a. Redeamus ad noBram quxBioncm » de divi- 
damus AC» inpundoB , ita uc AC , Gc ad AB » utsada dico folidum quadrati AB , 
inB C»elTe maximum omnium qux defotibi polTunt in eadem linea C » in qualibet 
alia fc^ioiie. 
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Ut pateat hujus methodi cerritudo ,dcrumain exemplum è libro Apollonij de deter- 
minata Icûionc, qui ut reffert Pappus initio feptimi iibti, diihdlcs determinationes ha- 
bebat, & eam qua: fequitur difHaUiniam efle exiftimo , quam ur ut inveniam lupponit 
Pappus tepeimo libro, nec enim illam veram efle dcmonftrat, led ut veram fupponens, 
alias inde conlcqucntias deducit. Hoc loco Pappus vocat minimam proportionem 
ÿ ix*;ç»f*r minimam & Angularem^ ideô Iciiicèt, quia fi proponatur quatlbo 
circa magnitudines datas duobus femper locis ûtisfit quxftioni i Icd in minimo aut ma- 
ximo termino unicus cft qui latisCidar locus,idcirco Pappus vocat minimam & fingula- 
rem , id eft unicam quxflioncm omnium qu* proponi poflunt minimam. Commandi- 
nus hoc k)C 0 dubiut,quid per intclligac Pappus, & veritatem quam modo explicui 

ignoravitjfedcccc propofiiionem.SitrcAadau 0M1D,& in ea quatuor punûa OMID, 

O M N Î Ô 

data, di videnda efl portio M I , in pun£^o H , Ita ut reûanguli O N D , fit ad reclangu- 
lum M K I , proponio minor , qulm proportio eu jufiibet rcftanguli paris O N D , ad 
quodvis aliud par MNI, fupprmamus in notis Uncam OM , daram vocari B, 
lineam D M , datam Z , & M 1 , datam G , fingamus nunc M N, quod quzrimus vocari 
A , ergo reûangulum O N D , in notis B, inZ~B,inA-*‘ Z,inA~A*& 
rcâangulum MN I,erit G,inA-A*,oponctigituc proportionem B,inZ — B -+ Z, 
in A- A* adG , in A — A* efle minimam omnium qua; fieri poflunt qualibet alia di- 
vifione lines M 1, fumamus iterum loco A, A E , & habebimus proportionem B , 
in Z-B.in A-B,in £ -*■ Z,tn A-* ZinE- A* - E’ - A,in*E,ad G , in A G, 
io E - A' — £* — A , tn *£, quam prims comparare per adsqualit.\tem oportebit , id eft 
multiplicareprimum terminum per quartum ex una-parte, &lccundum per tertium 
naUsyde fimul hxc duo produ^ comparare, produâumB, inZ— B , in A -+Z,in 
A- A* qui ptior eft terminusperG,in A, G ,in E - A* — E*— A, in *E, qui cft 

altimus terminus, fiicitB, inZ,inG ,in A-G ,inB , in A*-4> G, in Z ,in A*— G,in 
A’ -+ B in Z in G in £ -> B in A in G in £ h- Z in A in G in E — A* in G in E - B in Z 
in A* -+ B in A* — Z in A* A* — B in Z , in E* -f B in A in E* — Z in A in E* -+ A* 
inE*— B in Z in Ain * E-*- Bin A*in*E - Z in A* in*E-Zin A* in ’E A* in *E. 

Produftum auteih G in A — A* fecundi termini per B inZ — B in A — B in E 
Z in A -+ Z in E - A* - £* — A in *£ tertium terminum &cic B in Z in G in A - G in 
B in A* - G in B in A in E -+ G in Z in A* G in Z in A in £ ~ G in A*- G in A in 
E*- G in A* in *E — B in Z in A* -+ B in A* -<• B in A* in E — Z in A* — Z in A* in 
E -+ A ^ -+ A* in E' -+ A* in *E. 

Comparo hxc duo produâa per adzqitaUtatem , demamus quod ipfis commune efl 
& rcfiduum dividamus per E.fupcrerir ex una parte B in Z in G~ A’ inG-Bin Z in 
E B in A in E — Z in A in E — B in Z in * A - Z in *A* - B in * A* , fit ex alia G in A 
inE— Gin*A*-+ BinA* — ZinA*. 

Deleamus omnia homogenca inter qux iterum reperiturE , fiipcrerit, 

B in Z in G — A* in G - B in Z in *A “ Z in *A* -f B in * A* xquale. 

— G in *A* -+ B in A * — Z in A*. 

Et tranfponendo. 

- B in A* -+ Z in A*- G in A* -+ B in Z in * A erit xquale B in Z in G. 

Iftius xquationis refolutionc reperiemus valorem linex A , id cft valorem M N , fie 
conlequenterpunft.N fie inveniemus veritatem propofiiionis Pappi qui docet ad repe- 
riendum punâum K , oportere fiiccte ut rc^ngulum O N D ad rc^angulum 0 1 D , 
ita quadratum MN.id quadratum N 1, xquationis enim refolutio nos ad camdem con- 
flructioncm deducit. 

l 1 
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Ut uadem tangentibus applicetur hzc methodus fic procedere poflum. 

Sit, verbi gratia , EllipHs Z D K , cujus axis fit Z N , & centrum R , fumamus puu- 
âum ucD, in ejus circumterentia à quo ducamus lineam D M qu 2 tangar EUipHm , 
ducamus prctcrca applicatam D O , & fupponamus notis Algebricis O Z datam vocari 
B & O N datam vocari C, fingamus O M quam quzhmus incognitam vocari A> imd- 




ligimus autem per O M portionem Axis contentam inter puoâum V fumptum ad libi- 
tum, inter pun^um O dc concurfum tangentis* 

Qupniam D M tangit EUipIlm fi ducamus lineam I £ V parallelam D O per punâum 
V fumptum ad libitumintcr O de N, certum eftlineâ I£ V lecart tangentem D N , de 
Ellipfim quoque ut in punftisEdc 1, de quialloea D M tangit Ellipfim omnia punâa 
prancr D erunt extra Elliprim , ergo lincal V , erit majorltnciE V. Erit igitur major 
proportio quadrati D O ad quadratum E V quam quad* D O ad quad. 1 V » fcd ut quad. 
D O ad quad. E V ita proprietate ElUpfis reââng. Z O N efi ad rcûang. Z V N , de ut 
quad. D O ad quad. 1 V ita quad. O M ad quad. V M , major eft igitur proportio re- 
Âang. Z O N ad redtang. Z V N quam quad. O M ad quad. V M. Fingamus fuiuptam 
ad libitum a;qu:dcm £ , roftang. Z O N critB in G, reâang. Z V N erit B in G » B in 
E H- G in E — E’ quad. O M erit A* quad. V M A* -+ E* — A in *E. 

Erit igitur major proportio B in C xdB inO—B in £ -f C in £ — £* quam A* ad 
A* — E* — Ain*E. Et confequcnccr ii multiplicetur prior terminas per ultimum de 
fecuiidus per tertium B in G in A* -f B in G in E* — B in G in A in *E, ptodudïum fci- 
licet prioris termini per ultimum, erit ma;usB in G in A* --B in £ in A* -i- G in £ in 
A‘ — A* in E*. 

Oportet igitur juxta meam methodum comparare hzc duo produûa per adzqualita- 
tem>dcmamus quod lis commune cfi & dividamus rciiduum per E , fupcrcric ex unâ 
patte, 

B in G in £ — B ia G in * A , & ex alia, 

— BinA* Gin A* — A* iiiE Deleamus homog. quxaliquid habent linez E , fiipc- 
rerit ex una parte, 

— B in*A .deexalia — Bin A* -+ GinA*. 

Quos duos terminos juxta methodum icquarc oportet &r tranfponendo terminos ut 
pareft , inveniemusB in A-> G inA ,zqualc Bin 'G-Vidcslunc refblutiunem eam- 
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dcmcnccumÂpolIoniaiu , nam mcâ conilruâionc ad rcpcricndam tangentem opor> 
teriàccrcutB — GadG ita^Bad A .ideftutZO — O N ad O N « ita'Z O ad O N, fed 
Apolionianî oportet Ëiccrc ur Z O ad O N , ica Z M ad M K. Dus auictn ilic con- 
ftru^iones ut patet in idem recidunt i plura poHcjn alia exempla addere , tum ptimi 
Ium fecundi calus mcx methodi , fcd hxc lutHaunt , & eam clTc generalem ac luim- 
quamiàllcrefatisprobanc. Demondrationem regulx non adjicio nec pierof)uc alios 
ufus qui illiu.s pCTtvâionem confirmare pollent , nec inventionem centrorum 
gravitatis a(ymptot»n quorum exemplum mtli dodilTimo D. de Robetval. 

Ad eamdem Methodum. 

D Oârinam tangentium antecedit jamdudum tradita Methodus de inventione 
maximx & minimx , cujus bcnchcio terminantur quxftiones omnes diori^ 
Iticx » & Cimofa illa problemata quar apud Pappum in Prxf. lib. 7. difficiles de- 
terminationes habere dicuntur, iacUlimc determinantur. 

Lineae curvar,in quibus tangentes, inquirimus, proprietates fuas fpccllicas 
vel per Uncas rectis tantCim ablolvum , vel per curvas , rcÂis aut alijs curvis quo- 
modolibet implicatas. 

Priori caUii jam fatis&étum clt ptxcepto , quod quia concifum nimis , difficile 
iànè , fcd tamen lufficicns tandem repertum eft. 

Conflderamus nempe in plano cujuûibct curvx redas duas politione datas, qua- 
rum altera diameter , fi libeat , altera appliata nuncupetur. Deinde jam inventam 
tangentem fupponentes ad datum in curva punctum , proprietatem fpecilîcam cur- 
vz, non in curva ampUus , fcd in invenienda tangente, per xquaiitatcm confl- 
deramus , & clifls, qux monet dodrina de maxima & minima , homogcncis fît 
demum xqualicas , qux pundum concuefus tangentis cum diametro determinat , 
idcoque ipfam Tangentem. 

Exemplis, qux oHin multiplicia dedimus , addatur, il placet , tangens ciflbidis^ 
cujus Diodes traditur inventor. 




1 } 



k.. 



Digitized by Google 




70 Varia Opera 

£(^o circulus duabus diametris A G , B I , normaliter lêâis , dc Ht ciflbis 
IHG, in qua fumpeo quolibet punâo, ut H * duconda c£t à pun£io H , tangens 
ad cilToidcm.nt £iâum»&dudb tangensH F , fccet redam CG, in F, ponatur 
reda DF , ede A, & fumpto quolibet pundo inter D , & F,utE , ponatur reda 
DE efle E. Cum igitur ex proprietate fpccifica ciflbïdis reda MD, (it ad DG, 
ut D G,ad DH, fiat jam in terminis analyticis per adarqualitatcm , ut N£, ad 
£ G, ita £ G , ad portionem redae EN, qux intercipitur inter pandum £, de 
tangentem , de dl EO, 

Vocetur AD, data Z. 

D G , data N. 

DH,dataR. 

D F , quzfita , ut diximus , A , 

D E , fumpta ad libitum E. 

Ergo E G , vocabitur N— E. 

£ O , vocabitur K in A — R in £. 

Â 

£ N , vocabitur latus Z in N — Z in E -f N in E — E 

Cum igitur ex praecepto proprietas fpeciEca debeat conOderari , non amplius 
in curva , led in tangente , ideoque faciendum fit ut N £ , ad £ G , ita E G , ad £ O , 
quz applicatur tangenti : ergo in terminis analyticis Eiciendum ut 
Latus Z in N — Z in E -+ N in E — E *, 

Ad N-E. 
luN-E. 

Ad R in A — RinE. 

Â ^ ■ 

Et quadratis HnguUs terminis ad vitandam afymmetiiam flet uC 
Z in N — Z in E -+ N in E — E‘. 

Ad N*. -fE*.-. Nin*E. 

Ita N' E*. 

AdR* A*-i.R*E*-R‘A'E. 

A* 

Ducantur lingula homogenea in A*, de deinde quod Etfub extremis , adxque- 
tur ex ptxceptis artis , ei quod Ec a medio , cLills deinde Tuperfiuis , ut monet me* 
thodus , tandem orietur «qualitas inter 

Z* A -f N A , ex una parte , de Z * N , ex altera. 

Conftructuc igitur tangens hoc paûo. Producatur femidiamerer circuli dati A ad 
punûum V , de fiat A V reûa «qualis A C, rcÛz , Rcûangulum A D G ad rcûam 
VD, applicetur, defaciatlatitudincmDF,jun£ta rcûa F H , tanget ciflbïdcm. 

Indicemus etiam modum agendi in Conchoidc Nicomedxa , led indicemus tan- 
tum, ne proclivior evadat fermo. 

Eftoconchois Nicomcd«a,ut conftruitur apud Pappum de Eutocium figura (equeci. 
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Polus c(l pandura I > reda K G , dl alympiotos cum , reda 1 H E , perpendi- 
cularis ad afymptoCon. Pundum N datum io curva , ad quam ab eo puodo du- 
cenda Ungens B A concurrens cum lEin pundoA, (itfadum ut fupra , ducacur 
}iC , parallela K G , ev proptietacc Tpccitica curve, reda LN dl «qualis redx H £. 
Sumatur quodlibet pundum inter C de E , ut D i quo red« C N parallela ducatur 
DB, occurrens tangenti in pundoB. Qma igitur proprietas l^ccitica debet con- 
lidctari in tangente , jungatur B G , occurrens rcd« KG, in M , de ex przCcptis ar- 
tis reda MB adxqucturredzH Emorietur tandem quzfita zqualitas,quod ut prodeat, 
C A , ut fupra vocetur A 
C D , fit E 
E N data fle Z 

Et reiiquz datx luis nominibus defigneiitur. 

Invenietur Brcillimi reda M B , in terminis analyticis , qua; H adzquctur,ut di- 
dum rcd« HE,fblvcturquxftia 

Haec de priore cafu videntur fufficcrc. Ucec enim praxes inBnitx liippetaot , 
que prolixiutes evitant ; ex his tamen tmJlo negotio deduci poflunt. 

Secundo cafui , quem difficilera judicabat D. DesCartes , cui nihil difficile , clc- 
gaatiffifiu, de non infubtili methodo ht iâtis. 

Q^mdiu redis tantùm lineis homogenea implicabuntur, quxrantuf ipladc de- 
Hgocnturper prarcedentem formulam, Imo de vitandz alymmetriae cauta aliquando, 
fi libuerit, applicatae adtangeotes ex fupeTiorc methodo inventas, pro appixeatisad 
ipfas curvaslumantur,dedemùm>quod opetz pretium eft , portiones tangentium 
jam inventarum pro portionibus curvae ipHs fublacentia fumantur , de procedat zqua* 
litas , ut fupra monuimus , propoUto milio negotio iattsfier. 

Exemplum in curva Cycloide D. De Roberval affigoamus. 




Sit corva H B.. I C , cujus vertex C ,axis £ F , dc deferipto lemidrculo C O M F , 
fumatur pundum quodlibet in curva, utR, a quo cft ducenda tangens RB, du* 
catur à pundo R ce^ RMD, perpendicularis In C D F, qux fecet fcmicirculum 
in M. £a igitur curv’X proprietas fpecihca cft , ut reda R O , fit zqualis ponioni 
circuliAM, dc appUeatx DM /Ducatur in pundo M, ex praecedente methodo 
tangens M A , ad circulum , ( eadem nempe procederent fi curva C O M effet al- 
terius naturz } Foratur &diim quod quaeritur ,dc lit reda D B quzfita, zqualis 
A, DA inventa cx conftrudionc xqualis JB. 

M A itidem inventa vocetur D, 

M D data vocetur R , 

1 4 
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KD vocetur Z 

e M portio clrcumfeteotiz dau Ht N 
DEre^ ateomque adumpcaGc £, 

£t a punâo E duouur £ O V 1 N parallela reâz R M D , 

Fiat ut A ad A — £« ita ZadZA — Z£ quz idcirco zquabitur reâc N I 
OVE i A 

Igicur re£U Z A — Z £ debet xquah propter proprietatem Ipeddcam curvx qux 
A~ 

in tangente confidcranda cft , rcâa: OE ,"unà cum curva CO. Curva autem CO 
zquatur curvx C M— curvi M O. Eigo rcûa Z A ~ Z E debet zquari re^ O E, 

s — 

5c curvx CM — curvi M O. Ut autem hi termini ad terminos analyticos redu- 
cantur , pro reda 0£\ ad vitandam aiymmetriam, ex Tuperiore cautione fumatur 
fcâa E V , appliaia tangenti \ àc. pro curva M O , fumatur portio tangentis M V » 
cui ipû M O ad/acet : ad inveniendam autem £ V , in terminis analytlcis Ect ut fi 
adfi— £, itaRadRB— RE qux idcirco xquabicur ipft £ V. 

' B ^ 

Ad inveniendam deinde M V, Eet ut B » ad D » ita £ ad D £, qux idcirco propter 

'b' 

trianguUuum nmiUtadinem,at fupra,xquabitur M V: Curva autcmCM, vocata 
dl N , i^ur in tenninis analycicis Ect xqualitas inter Z A — Z E ex una pane 

Y 

Et RB-RE -+ N — DE,ex altcraj 
' i ‘ »" 

Ducantur omnia tnBA, 

ZBA-ZBE JRBE-RAE-* BNA-DAE, 

Cum autem ex proprietate curvx Z | R *-f N ergo 
ZBA f RBA -+BNA, 

Ideoque ablatis communibns , reliqua comparentur» 
Ne«peZBE»cumRA£-+ DAE, 

Fiat <UviEo per E. Ec quia nullum efthoccafu homogencum fuper Auum » nuUa 
Eeri debet eUEo. Igicuc 

ZBjRA-fDA. Et fiet oe 
Rh> D»adB»itaZ»adA. 

Ad condruendum igitur problema , E Eat ut aggregatum reâarum M A , M D » 
adiedamD A, ita RD>ad DB. JunAa B R tanget curvam C R. Qma vero ut 
fumma re£brum M A , MD » ad D A ,ita M D , ad D C , ut âcilc cft demondrire. 
Ideo âciendum erit utMDadDC»itaRD,ad DB» five ut elegantior evadat 
condruâio ;unâ« rcâxM C»ducôida erit paralIeb^B. 

Eadem methodo fpccies omnes illius curvx tangentes fua$ nancifcenrur. 
Condraâionem generalem olim dedimus. 

Quoniam vcr6 qoxEtum eft de tangente quadratarix » Ere quadratricis Dino* 
drati » ita condroimus ex pneceptis prxccdcncibus. 
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Sit qiuiirans circuli A 1 B , qoadrntaru A M C , in qua ad dacum punclum M , du- 
cciKÜ cil tangens. }unâa M IjCcntrol» intervallo 1 M quadrans Z M D> dclcriba- 
ttir » & du^ perpendiculari M N , fiat ut I M ad M N » ita port:u quadrantis M D, 
ad rc^m N O , juncb M O, tanget quadrarariam ; hxc iiidkiam. 

Qu|a tamen Ixpiùs curvatura mutatur , ut in Couchoidc Nicomcdza , quz perti' 
net ad peiorem calum, de in omnibus l^icbus curvz Domini De Robervai, pri- 
ma excepta qux pertinet ad fecundum >uc perfbâè curva pofllt delineari » invclU- 
ganda funtex artc punâa inflexionum ,in quibus curvatura ex convexi fie concava , 
vel conrra. Cui negotio eleganter infcrvii dodrma de maximis de minimis. 

Hoc prcmilfo lemmate generali. 

£(lo in fequcnii figura curva AH F G, cujus curvatura in punâoH, verbi gracii^mu- 
tetur i Ducatur tangens H £ » applicata H C>angulus H B C , erit mimmus omni um 
quos tangentes cum axe A CD » five infra » live fupra puo^um cfliciuuCj ut facile 
dl demonihare Sumatur enim fupra H » punûum , punûum M , tangens occur> 

ree axi inter A de B » ue in N , igitur angulus ad N major erit angulo ad B. Simi- 
liter fi infra puncluin H» fumatur punâum F punâum D, in quo concurrit tan- 
gens F D , cum axe erit infrrius pundo B » de tangens D F , occurret tangenti BH , 
ad partes F de H. Igitur angulus ad D , erit major angulo ad B. Cafus omnes non 
perlequimur , led modum tantum invcfrigandi indicamus , cum curvaram forma- 
rum inflnius fpccics exhibeant. Uc igitur verbi gratiâ, in expolito diagrammate 
punâum H, inveniatur, quzratur primum ex ftiperiore methodo ad punâitin quodlibet 
curux utcumque fumprum proprietas tangentis. Hâc invcniâ quzratur per dominam 
de maximis de minimis punûum H, à quo ducendo perpendicularem H C,de langenrcm 
H B . rcûa H C > ad C B , habeat minimam proportionem. £a enim cacionc angulus 
ad B erit minimus. Dico punûum H, ita inventum efle initium mutationis in curva- 
tura. 

£x prxdiûa methodo de maximis de minimis derivamur attifreio Gngulari inventio- 
nes centrorum gravitatis , ut aliis indicavi. 

Sed d: coronidis loco pofTunt etiam de datâ curvi inveniri ipfius afymptoti qux in 
curvis infinitis miras exhibent ptopcictatcs. Sed hxc fi Ubucric , fuiius aliquando ex- 
plicabimus de dcmonflrabimus. 
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DECONTACTIBUS 

SPHÆRICIS. 




i POLLONll Pcrgaci doûrinam reftituit eleganter ApoUoaiw 

Gallas aot fub illins nominis larvà Francilcus ille Vieta Fontenxeons cd- 
itts mine in Mathcnucicis lucubrationes veteri geometris fcUces przftitc* 
k rc fiippetias. Vcrùm qui maceriam hanc contaâuum quz haûcnus Tubdi' 
tit io planis .ulterius promoverit . & ad fphsrica pcobleman evehere fit 
auliis . a4h»c, quod Iciam, excitit nemo > prxclara tamen inde pcoblemau deduci dc ad 
elegantem roblimiorum problematum cooÆcuûionem âcillimc derivari patebit ftatiBL 
Q(^cnda itaque Tphera qua per data punâa cranlêac aut Tpheras dc data plana contio- 
gat. Qmnd gcim problcmatis totum negotium ablblvecur. 



PROBLEMA I. 



Datis quatuor punfHs fphaeram invenire quæ per 
data tranfeac. 

D Eotuf quatuor panâa K O M F» per qus Sphsndefctibcnda cft lumptis ad libi- 
tum thbosKO M, ciicatriang^umNOM.quod in udoc0c piano conftatex 
elemcttiS) ddaibator ôicoUis H À O M» quem Ôc magaitudine de poQiione dari par* 
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picaum cft, cflc autem circulum N A O M, in fuperficie inveniendae Sphxræ paret, ex 
eoquodfiSpbiraplanofcccturloaioncmdato circulum, at per tria punûaNM O, 
Unicus tantiim circulus dcfctibi poteft , quem ;am confttuximus , cum igitut tria pun- 
fla N O M fint in fuperficie Sph*rat qu*fitar, ergo planum trianguli NOM, Sphaeram 
ipalitam fecat fecundum circulum N A O M , quem ideo in fuperficie Sphirar effe 
concludimus. Sit ipfius centrum C , à quo ad planum citculi excitetur perpendicularis 
CEB,patetintcdaCB,cfleccntmmSphira:quacfitie.i pundo F , in rcûam CB, 
demittatur perpendicularis FB, quam 6c pofitionc & magnitudine dari pcilpicuum 
eft , à punfto C , ducatur CAD, ipfi F B , parallcU, erit igitut angulus B C A re- 
ÛUS , Icd & refla B C , cft perpendicularis ad planum citculi. Ergo refla A C D , cft in 
plano circuli , & datur pofitionc . dantur itaque punfla A D , in quibus cum circulo 
concurrit, ponatur jam 6flum effe , & centrum inveniendae Sphxr* effe E , quod qui- 
dem in tefli C B, teperiri jam diximus ex Theodofio jundhe teflx F E, A E, E D, erunt 
aquales , cum tria punfla nempe E, ex hypothcfi & A , de D , ex dcmonftratis fint in 
fuperficie fphattica, at tres refla F E , A E , E D, funt in eodem plano, cum enim refla 
F B , A C D, fint parallela, erunt in eodem plano , fed de refla C B , ideoque tres F E , 
A E , O E ! fi igitur circa tria punfla data A F D , defetibatut dtcnlua , ejus centrum E, 
oit in refla C B , ac proinde de Sphata quafita cenaum de Sphata ipû non latebunt. 

PROBLEMA II. 

Dacis tribus punéHs & plano invenire fphaeram 
quæ per data pun6latranfeat, & planum datum 
contingat. 

D Emue tria pun£hNOM,pcr qur circulus dcIcriptusM EO N, erit ad fupctfi- 
dem Sphxricam quxlHam ex jam dcmonftratis , & in exdtati ad planum drcuU 
rcâà I B A p invcnictor centrum Sphacne quam quatiimusj concurrat icâa 1 fi A, cuns 




plano dato in ptinAo A pd^tur igitur pun^him A ppofîtione à centro circuli NEO 
M p demittatur pcrpeodicuiaris in planum datum I D , dabitur igitur punâom D , ideo* 
qaeScjTfbADpponrionedcmagnicudincp&pariterreAxlDpdc lAp dabitur igi- 
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Cur planum crianguU ADI politione , datur autem & planum circuli MON, poli- 
tione, ergo communis illorum planorum Tedio F1E> dabitur politione, idebque 
dabuntur punâaE&F, incircuJo. Sit fadum 6c centrum Iphxrz quxfitx punctum 
B. Junganturrcâas B£,BF, & rcâcl D, parallela ducatur BC,cum triangulum 
A D 1 , reda £ 1 F , Unt in eodem plano , ergo redar E £ , B F , B C , erunt in eodem 
plano , (cd reda I D , ell perpendicularis ad planum datum, ergo reda B C, ipTi paralle- 
la , cft etiam perpcndicuUris ad planum datum s cum igitur Tphxra delctibenda planum 
A D , datum contingere debeat, ergo ab ipHus centro dcmiflfa in planum pcrpcndiculans 
B C , dabit pundum coniadus C , tedz igitur B C , B E , B F , erunt zquaies & proba- 
tum ell eas dTc in eodem plano politione dato , in quo & reda A D. £6 itaque dedu- 
da eftqusftio ut datis duobus pundis E 3c F,dreda AD, incodem plano, quzratuc 
citculus qui per data duo punda tranlcat & redam datam contingat , cui proUcmaci 
iatisfecit Apollonius Gallus , dabitur igitur centrum fpbaerje B , & omuia conftabuot. 

PRO BLEM A III. 

Datis tribus pundis & fphærâ invenire Sphæram 
quae per datapundatranfeat& fphaeram 
datam contingat. 

D Entui tria punda M>N, O, Ôc fphtrra 1 G, datur circulus M O N , in fphzra quz* 
fici, ad planum circuli exeda pcrpcndicnlatis F C B , ut fiipca continebit centrum 
iphxrz quam quzrimus, à centro 1 , Iphzix daue demittatur in redam F B , perpen- 
dicularis 1 B, que dabitur pofitione de magnitudine, à centro F , ipfi parallela ducatur 
ED, quzeric ea jam dcmonftratisinplanocirculi, de dabuntur pun^Ede D, fit fa- 
dum, de centrum fphzrzquzfitxC, ergo tedzl C »C £ , C D, erunt in eodem pla- 
no quod de datum eft, cum dentur punda 1, E, D. Contadus autem duarum Iphzrarum 
cft in rcdiiplacum centra connodente, ergo tanget (phzra quzfita Tphzram datam in 
pundo G • reda igitur 1 C , fiaperabic redas C £ , C D , tadio 1 G , centro I, intervallo 
radij l^zrici dati delcribatur circulas in plano dato redarum I C , C £ , £ D, tranfibit 
igitur per pundum G , de circulus iUc pofirionc de magnitudine dabitur fcd de punda E 
de D in eodem plano. £b itaque deduda cft qoxftio ut ei AppoUemio Gallo quzratur 
metbodus qui datis ductus pundis de circulo in eodem plano, inveniatur cixcolus 
qui per data duo punda tranat de drcolum datum contingat. 
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PROBLEMA IV. 

Datis quatuor planis m venire fphatram quæ data 
quatuor plana contingat. 

D Emur quatuor plana AH, AB, BC, HG quz i fphatri quxlitâ contingi 
oporteat. 

Sint duo plana A F, F D que ab eadem* ipheri contingantur , bilccetur ipforum 
inclinatio pcE plammi B F HCy patet centrum ^haene que duo [Jana A F» F D contingit 
cCe in plano » ut videatur inotUe in re tam prodivi diutiùs iounorari , li pia* 




na A F , F D , eflent parallela iphetar, centrum efifct in plano ipfi* paral^» 

Ium iplbcum bUecantc« hoc polito propter plana CB,BA « politione data 

nempe datorum CB,BA,planornmindinationcmdatambifixat. Sed propto duo 

plana B A » A H , cft idem centrum fph*r* quxfit* ad aliud planum politione damm î 
ergo communis fciUo duorum planorum politione datorum» quorum alterum mer* 
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nationem planoram C B» B A » altenim inclinationem planorum B A , A H , bifecat , 
dabit r^am poHtionc datam,in qua inveniende fpherx centrum erit. Sit illa rcâa F E , 
Çod propter duo plana A H , H G » eft etiam centrum fphere quefite ad aliud planum 
poGtione datum cujuaconcurrus cum rcûa F E , pofiticMie datâ dabit punâum D,quod 
piacet eBcipheczquxfitz centrum » dc reliqua conftabunr. 

PROBLEMA V. 

Datis eribus planis & pun<£to invenire fphaEram 
quæ per pundum datum tranfeat & plana 
data contingat. 

S int data tria plana A B , B C , C D , & punûum H , qn*renda fphera qn* data 

tria planaconting^s tranfeat per punûumH. Sit ûûum 5 tria plana data ex precc- 
dentis propofîtionis raciodolo dabant redam pofîtionc datam qux fedes erit centri 
fphxrid quefiti. Sit illa GE » in quam àpundo daio H demittatur perpendicularis 




H 1 , que & pofîtionc & magnitudine dabitur, producatur ad E » ut fît I F , squatis I H , 
dabitur pun^m F , cum autem ^haers quefîte centrum fît in reda G £ , ad quam do* 
da cft perpendicularis H F biferum feda in 1 , cujus unum ex extremis H eft ad faper* 
fidem fpl»cicam ex hypothefî , erit & alterius extremum F, etiam ad fphericam luper* 
ficiem. Imo 8c circulus centro IrintenialloIH, deferiptus in plano redo ad redam GE 
erit ad liiperfidem lpha:Te i datur autem ille circulus politione & magnitudine, dato 
autem circulo Iphericopofitione&nugnitudinedc aliquo plano ut AB. Datur ex fe- 
cili propofîtionis fecunde hujus confe£Uiio Iphera ad cujus fiipcrficicm fît circulus 
datus & que planum datum contingat , deduda e(l itaque queiUo ad fecundam hujus > 
nec reliqua latebunt. 
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PROBLEMA. VI. 

Datis tribus planis, & fphaerâ , invenire fphxram 
qux datam fphxram & plana data contingat. 

D Entur tria piam £ D • D B » B C , tc Tphcta B. M » conftruenda cft fphxra qiue 
datam Tphcram & tria pariter plana condagac. Sicââum 6c fphxca ER.CH, 
&tis£uiat propofico rphxtamnempeiopuaâoR. 




Et plana in punâis E « A , C , contingens, rphzrae , E R C H , centrum fit O , junâae 
RO ,EO , AO,C O, erunt aqoalcs,fcd&rc£b O R, tranfibit per dat* fpharr* 
centrum M » & reû* E O , O A » O C » erunt perpendiculares ad piam dataDE>DB, 
BC. Fiant reâ* O M , aequales rcdbe O V , O G, O 1 , & per punâa VG I intclU- 
gantur duci piam VP, GH, IN, datisED, DB, BC, parallela, cum rcâaO R, 
rqu^dis fit O E , & abUUa O M , ablat* O V , erit reliqua R M , rcliqu* V £, squalis, 
d^ur autem magnitudine RM, cum fit radius Iphzr* dat* > datur igitur & VE mag- 
nimdinci cum autem 0£, fit perpendicularis ad planum D E, erit etiam perpend. ad ^a- 
oum PV, plano D E, parallelum, redta igitur VE, erit intervallum planorum D E,dc PV, 
(éd datur V E magnitudine ex demonfiratis , ergo datur planorum D £ , F V, interval- 
lum i funt autem parallela h*c duo plana , 6c datur D E pofitione ex hy^hefi , dator 
igitur dc P V , pofitione. Similiter prd»bitur piam G H, 1 N, dari pofitione & rcâas 
OV,OG,Ol,ad ipia ciTc perpendiculares & squales reâz O M , iphsra i^tur cen- 
tro O, intervallo O M, dei^pta plana P V , G H , IN, pofitione ^ta contingit. Da- 
tur autem punâum M , cum fit centrum fphsrs dats. £6 itaque deduâa cft qusfiio 
ut datis tribus planis P V, G H ,IN, &punûo M .inveniatur Tphsraqus per datum 
punâum M ,tcanlcat & data plana P V , G H , I N , contingat, hoc cft deducitor qus- 
ftio ad prsccdcntcm , nec abfimili in lequcntibus artificio cum nulla in datis punâa te- 
pcricntur,fcdrphzrstaiKùm aut plana, in locum unius cx iphshs punâum datum 
fiibftituetur. 
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PROBLEMA VIL 

Datis duobus purwîtis & duobus planis invenire 
Sphæram quæ per data pun6ba tranfeat 
& plana data contingat. 

D Eniur duo plana A B , B C , & duo punBi H M . qurrcnda fpharra qux per pun- 
aa H & M tranfeat & plana A B. B C, conting.it. ] ungatur icûa H M. & bilecetut 



B 




in I, punaum I, dabitur, per panautnl,tiajiciatuc planum ad redam HM, redum, eum 
Sphnica fupcrficics pun^H, M,conciocat>certmacâ centrum Sphærx efle in plano ad 
rcâam H M, normali, & per punâum 1, tranfeunte, datur autem hoc planum polkionc 
cum rcâaHM, & punÛum 1. Sint data podeione, crgoccntrumfphsrz propter punda 
HSc M.eft ad planum datum. Sed & propter plana A B , 6 C , ut jamfupcriusdcmon- 
liravimus, eft ad aliud planum datum, ergo c& ad reâam politione datam , Iit ilia G £ , 
in quam demillà ab uno ex punâis datis M, re^ MF, dabitur politione & magnitudU 
ne dc continuata in D , ut fit F D , zqualis M E , erit punaum D , datum & ex lupcriiis 
demonllratis erit etiam ad fphxricam fuperliciem, dantur itaque tria punÛa HMD, 
per quz fphzra quxlita tranllt , datur etiam planum A £ , quod ab eadem Tphzri con- 
tingi debet i dcdu&a ell itaque quxlUo ad problema fecundum hujus. 

Priulquam progrediamur ulterius , przmicrcnda lemmata qiizdam facillima. 

LEMMA I. 

S IT circulus B C D , extra quem fumpto quolibet punflo E, trajiciatur per centrum 
rcfta E D , O B , ducatur quzlibct E C B , patet ex elementis rcûangulum AEC, 
xquari reflangulo B £D. Sir jam fphzra circa centrum O, cujus maximus circulus 
fit ACD B , 11 ab eodem pundo E per quodlibet pimftum fuperficici Iphzrica: trajicia- 
tur reûa EGA, donec fphatrx ex altera parte occurrat , rcctangiilum A E C , erit limi- 
htcrxqualc rcâangulo B E D , 11 enim intcUigatur circa rectam immobilem B D £ , 

conuc:ti 
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convcrri,& circulus &rccba E C A , firntil non immutabuntur ic£be E C , &£ A , cum 
puncla C ,& A, circulos ddcribant ad axem rcC^s, nec idcirco leâangulum AEC, 
erit itaque in quocumque plano zquale redtangulo B £ D. 




LEMMA II. 

S int duo circuli in codem pUno A D E , H L O , per centra ipforum trajiciatur rc£b 
A C M P , & fiat ut radius A C ad radium H M, ira rcâa C P , ad rcÛam M P , & à 
punâo P , ducatur ad libitum reda P O L £ D , ambos circulos Tecans in punftis 
OE LD 5 demonftravit Apollonius Gallus reâaagula AP Qj GP H effe zqualia 
&ipforum cuilibcTiquari rcûangulaDPO ,EP L. Infphzricis idem quoque Terum 
elTc fequentium problematum intereft , patet aurem ex eo quod fi circa axem A P 
immobilem tam circuli duo quam rcftaP O L £ D, eodem tempore convertantur, non 
immutabuntur redx PO,PL,PE,PD, propter allatam in fupeciori lemmate ratio- 
nem nec idcirco rc^angula , & in quocumque plano conftabit propofitum. 
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LEMMA III. 

S int duc rphatrx (btz YN, XM per quarum ccnrratra)iciaturrcÛaR.YN X M 
V,dc fiat ur radius Y N ad radium XM » ita rc^a Y V , ad rcâam V X, à punûo 
V ducatur in quolibet plano reda V T $ , & fit redangulum S V T cqualc rc^ngulo 
K V M , n dcTcribarur Iphxra quaevis qux per punda T S , tranlcat 6t unam ex duabus 
datis contingat , alteram quoque continget. Sit enim (phxca O T $ , per punda T & S 
deferipta & fphxram M X , in pundo O , contingens, aio fphxram Y N, etiam à fphx* 
ra O T S concadam iri, producatur reda V O, donec Tphxrx O T S, occurrat in 




dangulum igitur O cz primo lemmate cftzquale SVT, fed rcdingulum 
cx conftrudioue c(k zqualc rcdangulo R V M , cui cx fecundo lemmate eft xquale re- 
dangulum fub V O , dc redi per punda V & O ad fuperficiem fphxricam fphxrx Y N, 
produdâ, ergo pandum ad fiipcrficiemfphxrx YN, communcigitur efi & fu- 
pcrficiei l^hxrx YN , dc fiipcrficid fphxrx O TS. Aio has duas fphxras in pundo 
eodem Q^le contingere, ducatur enim à pundo V , quxlibct teda in quolibet plano 
fphxrx OTS, defit verbi gratia VZ, qux produdaiecet fphxras tres in pundis ZDHK 
P fi , rcdangulum ZVB io fphxra OTS, per primum dc fecundum lemma efi 
squale D V P rcdangulo, fphxris duabus X M , dc Y N , terminato. Sed D V , cd ma- 
jorredaV Z, cum enim fphxiâO T S, tangat eneriùs fphxram XM in pundo O, 
reda lecans fphxram OTS. prius ipfi occurret quàm fphxrx X M. Cum ergo pro- 
batuni fit ccdangulumDV P »xquari rcdangulo ZV B,dcredaZV, fit minor reda 
D V,crgo reda PV erit minor redâ BV,pundû igitur B extra fphxram Y N cadet.Simili 
ratiocinio concludetur omnia punda fphxrx ambientis exterius cadere, prxtcr pun- 
dum tangit igitur fphxra OTS , fphxram Y N quod erat demondrandum , ncc 
abfimilis aut difficilior in contadibus interioribus, dc in omnibus cafibusdemondratio. 

LEMM A IV. 

S IT planum A C, dc IphxraD G F , cujuscentrumO , per centrum O, ducatur 
FO D B perpcndicularisad planumdc àpundo Fducacurroda quxvis ad planum 
fphxram fecans in G , dc planum in A. Aio rcdangulum A F G , xquari rcdangulo B 
FD, nam fecetur fphxra ad planum datum, per planum trianguli ABF,& fiat circulus 
GFD in fphxrâ.inplano autem reda ABC, cum reda FB, fit perpendicularis ad 



Digilized by Googlc 



Mathematica. 



83 




F 



planum A C , «it etiam perpendicularis ad reftam A C, habens igitur circulum DGF, 
Atcâam AC in eodem plano, & reflam FDB p« centrum citculi tranleuntcm ad 
A C perpendicularem jungaturG D, anguli ad G , dcadB.funt reûi, ergo quadrila- 
tcrum A B D G , eft in dtculo,ideoque reâangulum A F G iquale eft redlangulo BFD, 
quod etiam in quavis alia fphatt* fcûione fimilitrc demonfteabitur. 

XEMMA V. 

S IT planumABDjdc fphxtaECI.cujuseentmmO, p«centrum O trajicutur 
reSaFOEC perpendicularis ad planum ,& in quovis alio punûo ducatur rcfta F 
Hlificque reâangulum 1 FHzqualeteâanguloC FE. Siper punüal H .deicribatur 




Tphxraquz planum AC contingat, eadem Tphira tanget Tphitam EGF,intclli- 
gitur conllrui Iphzra I H B, quz prcpunâalÀt H, tranliens tangat planum AC, in 
punâo B I, aio iphzram EGF contingi d fphzra 1 H B, jungatur reâa F B & teâangu- 
lo C F E, Bat zquale reâangulum B F N, punâum N , p« prxcedentem erit ad fuperiî- 
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dem fphxrz E G F , fcd rcâangulum C F E , ci conflnidionc cft squale rcâangQ. 
lo 1 F H , rcdangula igitur 1 F H , B F N , Him squalia i idcoque punâum N , e(l 
etiam ad fupcrticicra fphzrz I BH. Probandam )am ^hzram E G F , à Iphcra 1 BH, io 
pundo N contingi , quod quidem facile cft, i puoâo enim F , per quo^bet punâum 
fphxra: £ G F , ducatur recb F R , quz fpbzram & P> & planum A C io 

K fecet» ccdlanguluixi K F R ex prxccdcnte lemmate aequatur rcdangulo C F £ , cui ex 
conflruâionezquaturre£tangalumDFH»idcoqucPFH reôangula » igitur KFR, 
dc P F H Aint zqualia » fcd reâa K F eft tna^or reâa F P , quia rphsra 1 B H , tangit 
planum AC in B , ergo rcâaFR eftmmot rràaF H , punâum igitur R ell extra 
iphzramlBH. Idem de quocumque alio punûo in quovis plano fphzrz EGF, cx 
utraque punûi N parte probabitur i manifeftum itaque fphzram E G F , 4 fphzri I B 
H , in punAoN contingi. 

Hzc lemmata licet flm facilia, pulcherrima tamen funt, tertium przfcrriindc quin* 
tum,in tertio quippe infînitz funt fphzrz quz per punûa T & S tranleuntes fphzram 
X M , contingunt , fcd omnes illz In infinitum tangent quoque ex dcmonftratis fphz- 
ram Y N , in quinto autem lemmate infinitse funt fphzrz quzpcrpunâa l dc H tran- 
fcuntes planum A C contingunt , fbd omnes illz pariter in infinitum fphzram £ G F » 
ex dcmonfiracis contingent. 

His fuppofitis reliqua ftfc^lemata âcili exequemur. 

PROBLEMA VIII. 

Datis duobus punftis plano & fphacra invenire 
fphajram quae per data punfta tranfeat & 
fphxram ac planum datum contingat. 

S I T datam planum ABC, Iphzra D F £ , & punûa H M , per centrum rphxra! 

datae O in planum ABC, datum demittatur peipendiculaiis £ O D B , junga* 
tot H£, dc icÂanguloBED, fiat aequale teftangulum H £ G I dabitur iaque pun- 
aum G,datii tribus punOisH,GdcM, deplano ABC, quxtatuirphaenpet a. pro- 
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blcma hujus , quz per data tria punûa tianfeat & planum ABC datum contingat. 
Sphxra illa ratisâcicTproponto,traDlît quippe per data duo punâa H&M, de pla- 
num ABC ungit ex cooftruaionc , &d & fph*tamD P E contingit , ex quinto lem- 
mate i nam cum reâangolum H £ G , equeeuf reâai^lo B £D , omnis Tpharra qua; 
per data duo H & C pun£ta eranGens planum ABC tan^c , iphzum quoque D £ F 
coatingit. 



PROB tEM A IX. 

Datis duobus punitis & duabus fphæris invenire 
fphæram quæ per data duo punita tranfeat 
Se fphæras datas contingat. 

S lntdatzduxlphztxAB, DE, & punfladata.H&M , uijiclacur rcflaAE.per 
centra tpfaxraium daurum,ic ut radlua A B ad tadinm D £ ■ ita fiat rcâa B f, ad FE, 



A I. 




dabitur punaum F , fiat teflangulo N F A, «quale redangulum H F G , dabitur pun- 
Oum G. Jam datis tribus M , G , H , punOia & fphxtl P N , queratur fphzra qu« 
per data tria punSa rranfeat de fphiram D N datam contingat , cui problemati (iril' 
ficiet tertium problema hujus .continget quoque fph«tam ex 3. lemmate ideoque 
propofito fiitis&cict. 



Ls 
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PROBLEMA X. 

Dato pun£to , duobus planis , & fphærà invenire 
fphæram, quæ per datum pundum tranfeat & 
fphzram, ac data duo plana contingat. 

S int duo plana A B , B D , fphara E G F , punaum H , per ponOum O centrum 
rphxt* datx in quodlibtt ex planisdcmittatur perpendicularis CEOF,& tcÛangulo 




CFE, Betcqaalereâangulum H F ludatis duobus punâis H, &I, & duobus planis 
A B, BD. QÎueratur per Icptünum problema hujus fphzra quzpcr data duo punâa 
tranfeac de duo plana data contingat, continget quoque ex quinto lemmate fphscam, 
& propoûto lâtis&ciet. 



PROBLEMA XI. 

Dato punfto, plano, & duabus fphacris invenire 
fphæram quae per datum punftum tranfeat & 
planum, ac fphærasduas datas contingat. 

D Educetur ftatim quzlHo fimiU prxcedentibus ratiocinio ad problema oâavum, 
datis duobus pundlis , plano dc fpheri , idque beneficio lemmatis quinti. Quod 
n libeat mi lemmate tertio deduceturquzftio pariter ad idem problema alio medio de 
alii conftrudionc. 



Digitized by 




Mathematica. 87 

PROBLEMA. XII. 

Dato pundo & tribus fphæris, invenire fphaeram 
quae per datum pundum tranfeat & fphacras 
datas contingat. 

H Uic quoque figuram non airignanins,ftatim quippe beneficio lemmatis deduce* 
turqu^rfilo ad problema IX. datis duobua pundis , duabus fpbcris , &c. 

PROBLEMA XllI. 

Datis duobus planis '& duabus fphaeris, invenire 
fphæram quæ data plana & fphanras contingat. 




S IT &aum. Si rrgofph*ric*fup«riidei inventa imaginemur aliam ciufdem cen- 
tri fupcrficicm parallelam quai quatfitâdiftet per radium minorit ex fphatis, tan- 
get hac nova fupetficics fpharica plana qna i datis diftabunt per intervallum ejuTdem 
tadij minoris ex Ipharis, tanget quoque Tpharam cujus radius diftabit i radio majoris 
fphara data per idem tadij minoris intcntallUm.quatque erit majori Tphara concentri- 
ca , dabitur ergo , dabunmr & duo plana datis parallela Ic pci radium minoris ex Tpha- 
tisab ipfisdiftantia.tranfibitic hac nova fiipcrficies fpharica per centrum minoris ex 
fphatis datis, quod quidem datum eft, pari igitur quo ufi jam fumus in Problemate V I. 
anificio deducetur quaftio ad problema X. datopunao, duobus planis & fphara in- 
venire &c. 
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PROBLEMA XIV. 

Datis tribus fphæris & plano invenire fphæram 
quæ fphæras & planum datum contingat. 

S imili quâ ulî fumus via in prxccdcntc&VI. Problemate deducetur quzllio ad 
Problema XL dato puncto, plano & duabus fphxri^&c. 



PROBLEMA XV. 

Datis quatuor fphæris invenire fphæram quæ 
datas contingat. 




S IT &âam, & qui uitis clt methodo Apollonius Gallus ut problema de tribas 
circulis ad problema de punûo& duobus circulis deduceret , eadem dcfîmilî pro- 
cedentibus &nofum boc dc nobile probiema ad xii. datis tribus fphxris & pun£to 
deducemus. Conftabit cx omni parte propolicum , dcillultrc acccdcc Apollonio Gal- 
lo complementum. 

Cafus varios, determinationes, & minuta negleximus , ne in Immenfum excref- 
cecet (phzricus dc conudtibus craâtf ut. 
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D E 



LINEARUM 



CURVARUM 

CUM LINEIS R ECTIS 

comparatione 



DISSERTATIO GEOMETRICA. 

O K D U M , quod rcîam , tineam cnrvam puri Gcomctticam t*>***- 
rcâs dacz Geomccne ado^iiarum. Quod eotm à Ibbtili Ulo ^ /T** 
Machanatico Anglo nuper inventum & demonftratum eft cy* té*». 
cloidem nempe primariam diametri circuli iplam generantis 
clTe quadruplam , hoc Aiam ea lencemU do^Kfimorum Ceo* r^u 
metrarom videtur habere limitationem , i) quippe hanc cflclc* ***** 
gem & ordinem natare pronuntiant ut non finat inveniri rc> * ‘ 
âam curvs «qualem^uin pciùs AippoAta fiicht alia reâa alteri 
curvas aequalis. Qi^ quidem in exemplo cydoidit ab ipAs allato ita ie habere depre- 
hendunt, nec nos diSkemur, cum oonftet ddcripciooem cycloldis indigere aequali- 
tate alterius curve cum redâ» hoc eft circumfoentte drcuU cydoidem generantis 
cum rediquseftbafisipAuscydoidis. Sedquàm vera fit haec, quam ftatuunt. Ici 
naturae ,&quàmpcncnloAim ab uno aut altero exporimeoto ftatim ad axiomaprope- ■ 
rare, inhi patebit. Nos enim curvam vexé Ctecunccncam dead cuius conArudionem 
nulla lalis alterius curve cum redâ equalitas precefliffe fupponanir , rede date equa- 
Icm clTe demonSrabimus \ & paucis , quantum Aeri poterit, totum negotium abfolve- 
mus. 




PROPOSITIO PRIMA. 

S IT in Figura prima curva quevis A H M G in cafilero partes curva, exempli cau- 
sà , noa ex parabolis infinitis in qui tangentes extra curvam cum balc A P dc axe 
F G concurrant , 5t Aimatur iii huiufmodt curvi quodvis pundum H per quod duca- 
tur tangens IH K^inquafamptiscxutraqiiepaite punôisK&l demittamur pcrpeii- 
dicularesl B ,KDlnbafim A F que fecent curvam in pundis R &M. Aio portio 

M 
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nem tangentis H 1 portione curvz K. H c(Te minorem , portionem autem cjulÜcm tan- 
genus H K portione curvae H MdVe majorem i Cum enim ex hypoihcH tangens K 1 
occucratbaG A Fexcra curvam j ergo angulusC H 1 qui fttabintcrrcdiooc perpendi- 
cularis io baTem H C» 6c tangentis H 1 erit minor redo , idcoqueà pundo H demidà 
pcrpetidiculadf in redam K Icadcc in puodum V Itipra punda BRI. Patet itaque re- 
dam H V minorem ede redâ H 1, itemredam H 1 minorem ede redâ qux punda 
H de R conjungit f ergo i foniori reda H 1 minor erit ponionc curvx H R quae redam 
ab H R ad R dudam diUendic» quod primo loco fiiir demondrandiim. Aio jam por- 
tionem K H porciotic conrx H M ede majotam i pundo K ducatur ad eandem curvam 




tangens KN de demittatur perpendicularis K E. Ex prardemondratis probatum ed re- 
damKNcde minorem pottionc curvz NM: Sedex Archimede fumma tangentium 
HK,K Keft major coci portione airvxUN. Ergo portio tangentis H K portione 
curvae H M , major erit. Quod fecundo loco dut oftendendum. Krc moveat tangen- 
tem à puodoK ultra pundum G «aliquando occurrere curvx. Hoc enim cadi aliud pun- 
dum inter Kfic M fumi pocait,Acomma ad prxcedemcin demondrationem aptaej. Inde 
fequitur (i i pundis K 6cl ducantor perpendiculares ad axem curvam in pundis P 
lecantes « hoc cadi tangeorem H 1 curvi H O cTTe majorem « canganem veto H K cur- 
vi H P c0e minorem. 5i enim imaginemur inverti dguramita ut axis iu locum bafens, 
bads io locum axis transieracur * non folum dniilis in Ikk ca/u . fcd eadem omnino erit 
demooftratia 

Patet autem ex ipsi eonftmdione, d redae B e &. CD fini zquales portiones tan- 
gentis HI de HK elle item inter fexquales, quod tamen dimmopcre notandum. 

PROPOSITIO II. 

A d dimendonem linearum curvarum non urimur infetiptis de circumferiptis mo- 
re Archimedeo , (èd circumferiptii cancùm ex portionibus tangentium com- 
podtist duas enim feries tangentium exhibemus quarum una major cft curvi» altera 
minor :demondrarionem aurem muhbdtdliorcmdc cicganriorcm per circumferiptas 
folas evadere Analydx experienme. 

Podibile igitur, uc vale methodos Archimedea, pronuntiamus cuilibet ex curvis jam 
prxdidts circumferibere duas figuras ex redis conflantes quarum una dipcrct cur- 
vam Intervallo quovis dato minore»altcra autem (bpcretiir à curva intervallo etiam dato 
minore. 
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Expotutw curva aliqua ex pncdiâis in». Figura. Secetur balls A Fin qoodlibet 
portiones cqualcs» Afi,BC,C D»D£iEF,FG, 0cà puoftis B D , E» F , eri- 
gantur perpendiculares B CV,DZ*EK,FM. quz occurrant curve in pun* 
ais P,T,Y,N,0, Ducamur item tangentes A Q^^PV.TZ , YK, NM.Ol. Ex 
primi propoHtiooc pacet ungentem A pottionc curve A P efiè majorem : item 
tangentem P V , portione curve P T efiè majorem âc Cede reliquis^ tandetnque etiam 
0 1 portione cunre O H cEc majorem. Ergo figura cmdlans ex omnibus 
ifiis tangentium A Q^PV Y K,N M , O I, poctioiiibus curva spâmajoreri^ 




At exponatur eadem curva in j. Figura cujus bafis A G lu eundem portionum 
equalium numerum dividatur in pundis B , C, D. E, F. à punais B , C , D , E , F ut * 
fuprà erigamur pecpendiculares B K. > C DO, E L , F 1 que occurrant curve in f m« 
punâisS , P ,N, M ,K» i pando autem in hac tertia figura, ducaturtangens ST , 
occurrens perpendiculari A T , deinde à pundis P N , M , K , H ducantut tangentes m u- 
PR,NQtMO,KL,Hl occurrentes perpendicularibus B S,CP ,DN,£M, FK, 
io pundis R. , Q^O , L , L Ex prima propofiriooc patet tangentem S T pottionc cur- 
ve A S efie minorem , item tangentem P R. porrione curve P S efle minorem'd Gc 
deinceps , tandemque ultimam I H que parallela cft bafi , porr ione curve K H elle m - 
notem. Ergo figura conftans ex omnibus idis tangentium S T, P R. » H Q^M O, KLi, 

H 1 portionibus curva ipfa minor erit. 

Cum autem ex corollario propofitionis prime partes tangentium ab eodem pondo 
curve utrinque produdarum & portionibus balis hinc inde equalibus t^politarum 
fint inter fe equales : patet , cum z. & 3 . Figure curve fupponaniur equales aut eadem 
potius , licet vitande confufionU caula duas figuras dclcriprerimus , tangentem $ T 
tertie figure equalem elTc tangenti PV fecunde figure,cum enim pundum S in tertia 
figura idem omnino fit cum ptindo P fccude figure & portiones bails AB.BCinutraqi 
figura fint inter fe equales; portiones tangentium ex urraque parte ipfis oppofiearum 
nempe reda S T tnj- figura & reda P V in z. inter le equales crtinl. Probabitur fimi- 
litcr tangentem P R 3 . figure equalem elfe tangenti TZ s & fie de ceteris. Quo 
perado condabit primam tamiim z. figure dulciniam^. milH ex ponionibus figure 
contrarie equales elfe. Exceflus igitur quo figura fecunda fuperat tertiam efi idem 
quo tangens A Q^z. figure fupcrai tangentem 1 H 3 . figure. Sed reda IH propter p- 
rallclas equatur portioni bafis F G five AB, fupponuntur enim omnes bafis portiones 
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squales in utraque lîgura > ergo figura fecundi ex tangentibus curva niaforibus compo- 
fita fuperat tiguram tertiam ex tangentibus curva minoribus compofkam eo ipfb quo 
in 2. figura tangens A QJuperat portionem baGs A B « ipfl oppoGtam intervallo. 

Si igitur velimus duas figuras curvx circumfcribcre , alteram majorem citrva.al* 
teram vero minorem j qux fè invicem excedant imcrvaUominorc quocuim|ue dato, 
facillima erit conllruâio: Cum enim ex methodo tangentium jam cognita detur tan- 
gens ad punAum A , dabitnr angulus Q3 ^ angulus Qj A cft reâus , ergo datur 
rrianguluin B , fpecic , datur itaque ratio tcùx A Qad A B. Cavendum itaque eft 

ut divifto bafis ita inflituatur ut difTcrcntia redarum A A B fît minor quacumque 
reda data, ita aBequemurfi quxramus duas redas in data ratione quz fe invicem 
excedant reda data quae fit minor ei quae data cft. Hoc autem problema cft 6tcile,dc cu- 
randum deinde ut portio quaelibet bafi* AB rsonflt major minore duarum quz dido 
problemati latistaciunt. 

Cumigiturhac ratione invenecimusduas figuras curvzcircumlcriptas, alteram ma- 
jorem , alteram minorem didà curva quz Ic invicem excedunt iiKcrvallo minore quo- 
cumque dato, à fortiori major ex circumferiptis fuperabii curvam intervallo adhuc mi- 
nore , & minor ex circumferiptis fupctabicur à curva intervallo adhuc minore. 

Paret Itaque ex noftra hac merhodo per duplicem circumferiptionem commodum 
przbch aditum ad methodum A rchimedeam cum agitur de dimenfione linearum eue- 
varum . Qi^ fcinel monuifte iSt demouftraftc fuftkiet. 

Hispolltisfccurèpronuntio inveniri polle curvam verè Geometricam datx redz 
squalem. Ea vero eft una ex infinitis parabolis, quas olim fpcculati fumus » illa nem- 
pe in qua cubi applicatarum ad axent fiint inter fe ut quadrata portionum axis, de quo 
ne dubitent Geometrz ita breviter dcmonlho. 

PROPOSITIO III. 

e 1 T in 4. Figura parabole quam jam jitdicavimus M I V A cujus vertex A , axis 
*^A N , & in qua fumpto quovis pundo 1 Ôt Judis peri>cndicularibus feu applicatis ad 
axem redis MN ,I F , cubas redz M N (it ad cubum rcdzlF, ut quadratum redz N 
A ad quadratum redz F A , idque lemper contingar .• probandum eft curvam MI A 
redz ^rz zqualcm cfte. Fiat ut quadratum axis A N , ad quadrarum applicata' NM , 
ita reda N M ad redam A D ipTi A K perpendicularem. Pater redam A D erte redum 
didz parabolz lacus s hoc eft ft>lidum fub AD in quadratum redz A N zquari cubo ap- 
plicaix N M , item fumpto quovis alio pundo ut I , (olidum fiib A D in quadratum A 
F zquan cubo applicatz 1 F , qued non eget dcmonftrarionc , in âcUibus enim non im- 
inoram ur : ducatur tangens ad pundum I , & fit illa lO£ quz cum axe AN in pundo £ 
concurrar. Ex methodo tangentium conflat redam F A , redz A £ cfte duplam , idc6- 
que cedam F E ad redam A F cfTc ut 3. ad x. quadratum vero redz £ F cfTe ad quadra- 
tum redz A F ut p. ad 4. à redaADabfcindaiur nonaipfiusparsC D & reliqua C A 
bifèccturiii B , erit igitur D Aad AB ur 9. ad'4. five ut quadratum £ F ad quadratum 
AF. Solidum itaque fiib AD inquadratum A Fzqualcccir folido fub quadr.ito F E 
in redam A B. Sed folidum fub A D in quadratum A F cft zqu.ile cubo redz 1 F , ergb 
Ibhdum fub redî A B In quadratum E F cft zquale eidem cubo redz 1 F r cft ergo ur 
quadratum E F ad quadratum 1 F ita reda 1 F ad redam Â B, A: componendo fiimma 
quadratorum £ F d FI , hoc cft unicum quadratum tangentis I £ cft ad quadratum 
1 F, ut fumma rcd.irum I F & A B ad AB. 

Si autem ducuur à pundo 1 perpendicularis ad bafim rcdalH 9c aiiaquzvis per- 
pendicularis G O occurrens applicatz l F in curvz in V & tangenti in O , 
propter fimiUtudinem triangulorum erit ut 1 0 ad 1 Q^ve ipfi zqualcm HG,ita tan- 
gens I E ad applicatam IF ,& ut quadratum l O ad quadratum HUita quadrarum 1£ 
ad quadratum 1 f. 
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Ut autem quadratum 1 £ ad quadtarum I F, ita funtma TfCtx I F & A 6 ad reftam A B 
Ergo quadrarum 1 0 ad quadratum H G erit femper ut fumma tefbtum 1 E de A B 
adre^hmAB: Quod dcmotiftrarc oportuit. 




Inde (equitur it rcâx M K ponatur in direâum reâa M X leâc A B zqualîs , ciTe 
fcfflper ut quadratum tangentia 1 0 ad quadratum rede H G « vel ut quadratum tan- 
gentis I Y ex altéra parte ad quadratum redx oppoTicx R H , utrobique enim propter 
parallelas eadem cft ratiOtita redam H X ad rcdbim N X. Reda enim H X xqualii c(t 
fummx redarum 1 F, & A fi, 6 c reda N X efl squalis A B. Hoc autem patet ex conltru- 
dione, reda enim H N propta parallelas zqualis cft tedz 1 F , d reliqua N X, àda cil 
xqualisrcdsA B. 



PROPOSITIO IV. 

E Xponatur in 5 . Figura aoBra hzc pnraboU A XE cukis iïtca,ut diximus , natu- 
ra ut cubi applicatarum fuu intericinrationequadratorum portionum axis : Sii 
ejusaxis AI,baûsaut remibailsEIexdatisaxcAIdapplicâta 1£ invenitur, ut Tupe- 
rjusdiximus ,redumlatusAD y à quoabicif!^nonài{^us parccC D , 3c reliquaAC 
U&riam diviTa in B , iccccur ba/îs E 1 in quenlibet libncrit portiones squales EF, F G , 
G H , H 1 3c à pondis F, G, H excitemur perpendiculares F X , G Y, H Z curvs occur- 
rentes îo pundisX,Y,Z.AdpundaautemE X Y. Z/lucantur tangentes £R,XS,YT,ZV, 
occurrentes perpcndicnlaribus FX, GY,H Z ,I A prododis,in pundis R,S,T,V. Ponatur 
reds £I tn cÈre^ reda IK sqoalis reds AB^Patet ex prscedentc propofitione & ipfius 
corc^Urio qoadratum tangentis Z V ad quadratum reda H I ciîc ut redam H K . ad re- 
dam Kl . Similiter ut quadratum tangentis Y T ad quadratum reds G H ira redam G 
K ad redam K 1 1 item quadratum tangenti & X S ad quadratum reds F G ut redam F 
Kad redam K I idenique ut quadratum tangentisE R ad quadratum reds £ F ita re- 
dam EK ad redam IK : His pofîrisàpundoK excitetur KL perpendicularis ad re- 
dam E K , & Hat reda K L squalis reds K l (ive A B : Incclligatur jam per pundum 
K tanquam verticem ,axem autem K £ , dclcriht parabole Hmplcx fivc Archimedea 
cujus redum latus (it K L , 3c fit ilb parabola K M Q^d quam excitemur pcrpcndicu- 
Urcs E Q^FP ,G O, HN , I M qus Cfunt ,ut patci applicats parabols 3c in dirc- 
dumpontxpcrpendicuiaribus EX, G Y 3cc- Quadratum tangentis ZV ut jam dixiiuuf 
ed ad quadratum reds H I ut reda H K ad ledam I K. 
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Sed ut reda H K ^ redani I K ira flnguUs in reâam K L doât$ rcAangulum fiib 
H K in KL ad rcâanguium lubl KinK Ls rcûangulum vero flib HK in K 11 ex na- 
tura parabole Archimedes zquarur quadrato appiicttzH N , & rcdangulumfublK, 
in K L zquatur quadrato re^ K L , cum rcâz 1 K , K L ââz fuerint zqualcs : Erit 
igitur ut quadratum HN ad quadratum K L ita quadratum tangentis Z U ad quadra- 
tum rc^ H 1 , ideoque ut icâa H N ad K L ita tangens Z U ad reOam H I. Similiter 
probabimus ede ut tangentem Y T ad rcûam GHita applicaram GO ad KL : Item 
ut tangentem XS ad redam F G iu applicatam F P ad K L, denique ut rangememER, 
ad redam £ F ita eUc applicatam £ Q^d K L« Cum igitur fît ut tangens Z U ad rec- 
tam H 1 ira applicata HN ad K L , redangulum Tub extremis zquabitur rcdangulo fîib 
inediis > idc^uc redangulum fub N H in HI zquabitur rcdangulo Aib K L in tangen- 
tem Z U. Similiter redangtUum l'ub OGinGH zqiuibitur rcdangulo fubKL in 
(angentem Y T, item redangulum (ubP F in F G zquabitur rcdangulo fub KL in 
tangentem X S , denique redangulum fub £ Qjn £ F zquidsiiur rcdangulo fub K L in 
tangentemER: Qmdaucem pluribus in re proclivi d jam ad methodum Archime- 
deam rponte fua vergente immoramur t Per infcripias enim ÔL circum feriptas in (eg- 
mento parabolice figuras, rcdangula omnia QE F, PFG , O GH, N HI fegmen- 
tum ipfum parabolicum £Q^M 1 dcfîgnabunt. Omnes autem tangentes ER, X S Y T, 
Z U per iteratam fecundum noflrz przccpra methodi circumfcriptiuncm curvam ip- 
fam £ X Y Z A etiam defîgnabunti ergo fegmentum paraix>licum E I zquatur 
rcdangulo fub K L in curvam E X A Datur autem in rcdilincis fegmentum parabo- 
licum £ 1 , quadravit enim parabolam Archimedes ideôquc ipfîus iêgmcnia. Er- 

go redangulum fub K L in curvam £ X A etiam datur : datui autem reda K L. Ergo 
darurcurvaEX A&ipfi alia reda poteft conftitui zqualis> quod erat dcmonflrais- 
dum. 

Si quibufdam tamen hzc demonftratio Ivcvitatc nimii laborare videatur , eam 
integram înfîfîendo veftigiis Archimedeis non gravamur Teparatim adjungere , ur 
eam legant & examinent qui fuperiora non Tufficcre exifUmabunt. Probandum eil fe- 
gmentum parabolicum E QJA I rcdangulo fub dati K L in curvam E X A zqualc 
cfle. Fiat ex Archimede fegmentum illud parabolicam £QM 1 zqoale rcdangulo 
Tub data reda K L in datam redam a. Si probaverimus redam a zqualcm efTc curvz 
E X A conflabit ptopofitum. Aio itaque redam a curvz E X A cfle zquakm. Si cnitn 
«qualis non cft , erit vel major vel minor. Sit primo reda a major quim curva E X A 
d fît carum cxccfTus , fl fieri pofEt reda a. Ex propofitione fecundi hujus pofTumus 
curuz E X A circumfcribcrc figuram ex jmttionibus tangentium compofîtam quz fu- 
perct curvam intervallo minore redi n. Fiat iÿtur illa circumfcripiio & in figura fc- 
paratâ,quam etiam quintam Romano char&dere nocauimus,circumfcripra illa conflet 
ex portionibus tangentium ER , X S , Y T , Z V , circumferipta illa ex praKlemonftra> 
ris cft major curva EX A. Sed de reda a pofi ta cft major eidem curva. Cum ergo 
circumferipta fuperet curvam minori intervallo quàm reda B fuperat eandem cur- 
wn : Ergo circumferipta minor eft reda a. Redangulum itaque fub redâ K L in 
circamferipram cft minus rcdangulo fub K L in redam a. At redangulum fub K L 
in 8 fiidum eft zqualr fegmemo parabolico E 1 : Ergo redangulum fub K L , in 
circumferiptam cft miimsdido fegmemo parabolico E I. Probavimus autem 

redangulum fubKL in portionem tangentis £ R zquati rcdangulo fub in £P , 
item redangulum fub KL in X S zqoari rcdangulo fub P F inF G , irem redangu- 
ium fiib K Lin YT zquari rcdangulo fub O G In G H , denique redangulum liib 
K L in Z V zquari rcdangulo fub N H In H I , ergo redangulum fub K L in rotam 
circumferiptam cft zqualc fummz rcdangulorum fub in £ F , fub P F in F G . fiib 
O G in G H fiefub N H , in H I. Si autem in redas FP.GO, HN.IM, quz Ibti- 
llm dccrcfcunt quo propiiisacccdunl advctucem parabolz, conti mimas demirtantut 
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perpendiculare» feu pataUdabiC, »panaùQ.P, O. Nr«a*Qj,Po, Oa, N» 

tim reaaiçuJum QJF r *qualeeffcre^bngalofub QJinEf .itemteûjngnlum 
® Fi xquari tcoangiuo ibb P F in F G» reâangolumA Gxqutri reâangulo fub O G 
iaGH.dcniquereclaiigulum «Hsquari refiangulofubN H inHI. EtgoreâaDgu- 
iamlob KL indrcumfcriptam eft zqualc 
reaunguli» e E, » F, a G, * H. Sed probavi- 
mu5 redangulum bb K L in drcumlcri- 

pramcITe miniu fêpinento pmboUco £Q_ >' 

Ml .crgolununa rcâangatocum rE ,eF, 

A G , • H eric minoc diAo lèguicaro para- 
bolico fi Q^M l.quod cft ablurdum. ilU 
aiim reâangula conftiruunt figuram e« re- 
Aangulis coinpofitam , 4c lêgmenro para- 
bolico , UC parer , ciccumlcciptam , ideéque 
ipû> Icgmenro majorem. ReOa itaque » 
non eft major cutvi E X A. Sed neque 
minorem eOe probabimus. Sic euim reâa a 
minor curvi E X A, fi fieri poeeft . 4c curva 
fiipcrct reâam b intervallo a. Circumicri- 
bacurinfiguri feparaci ( quam etiam qniir- 
tam chataftctc gneco nocavimus ) figura 
conftans ex portionibus tangentium curvi 
EX A minorum i lcd quam tamen ipiâ cur- 
va fiiperet intervallo minore iplb A. Et fit 
ila figura conflans ei portionibus tangen- 
tium X^, YS, ZT.AV) Cum itaque 
curva fit major b intervallo a , 4c eadem 
curva fuperct circumreriptam intervallo mi- 
ncueipfoA , ergo circumferipu erit major 
i*ai 1 , idcoque tcûangulum fiib K L in 
citcumicriptam erit majus iegmento para- 
bolico E I. Sed leâangulum fiib K 
Lmciccumicripcam cquarur.expcanlemon- 
Uratis, reflangulis fiib P F , in F E, fub O G , 
inGF.fiib NHinHGdcfub MI in I H. 

Eftenim ut X Rad F E itaF Pad K L , Ideb- 
qnctoâangulum fub KL io X R zquatut 

rcâangulorubPF in F £ 4c fie de reliquia. Cum igitur reâangulum fub K I. in dr 

I , ergo fiimma reftangulocum 
^FinFE. feb OG in GF.fub NH ioG H4c fub M I in HI eft ma^dido 
iejpacnco pai^ico, ledomnu illa reâaoguladuâispeipendiculatibus feu bal! pa- 
raiicn» reaiaPr, Oo.Ma.Ma queomnes cadeotinapplicatas incca parabolam 
l^t enim appli^ magis dillant i vertice e6 magis lèmper augentur . ctunt aequalk 
^ G , MH. Ergo furama omnium iiloram teftangulorum P E, 

” Mi DO paraboUco. Qupd eft abfundum. Redangula 

* *^^’QE,NG,MH componunt figuram o tcfiangulia coropofium 4c 
pii iegiiicuco parabolico mlcriptam , idcoque iplb minorem. Rcâa itaque a non cft 
ramOTCurvi EXA. Cumjgitur necCt major, necminor.etU ipfi aqualis, 
proliuus , ut omnis removeatur Icnipulut , fiiit demonfteaodum . 
Exiamdcmonfttatispatetcâdcraficiiitatedemonftraripofiè fcgmentumparaboU- 
«um quodvis E QP F à priore abfeiffum , tcihngulo iiib datâ KLb curvOT fi X 

Mq 
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quuvis'ÎÜi.iûo inba fcut B , dari porùoncm cutv* .pli oppolitam «c rcOam poflV 
movcJtX^aâm™^ EX A «qpalem inveniendam, conftniendam 

videri parabolam limpUccm . quo caTuprobleiiufoUdom evaderet. Cim.cmmfuppo^ 

narur iri veritatem taiitum inquirendam k dcmontttationOT tiré confiacn^m pa- 
nbül*iUiu»dcfctipriot nihil veut quominus calculum ipfum diOimolatâ ilia ima- 
Snalfa pau^TUtione , per tefla. k arculos k expediamus * 
fs auicnf calculus , nili ÛUor , talis dl. Efto in figuià fcxu , cutva pataboUca D A C 




cjusiutarsQtctibtappUcaurafnDB&N Mnntinter (curquadraca portioaom axis 
B A & A M * dentur autem altitudo AB&femibansB D,autiocaDBC Aio da- 
ri rcûam curve D A C squalem ( quod |am pxobarunf efl ) in calculo verè Geome- 
trico. Sit rcûum iftius parabolz latus rcûa A 0,quam datamciTeex datisaxcAc ap- 
plicata ex fupri didis cotiftat reda A OauferacurnonaipnusparsEO> reliqua ve- 
roAE fiat squalis rede YK,cui indiredum ponararK X squalis Tcu applicats 
dmibaii D B. Super reda Y X tanquam diametro dcfcribatuc femicirculus Y T X dc 
redâ Y K biièdâ m pundo R excitetur perpendicularis R T femicircutum Tecans in 
T • Reds R T fiac squalis reda R V de fiiper reda V X tanquam diametro deferiba- 
tar lemtcirculusVQ^ ad cujus circumferentiam à pundo R neitetur perpendicula- 
ris R (Xi_ Super redis T R » R Qdeicribannir (cmicirculi T P B « RG ipfis ap- 
plicentur reds T P P R G qus (îngulx fînt ipli R Y squales. Jundis auteni redis R P, 

: Aio rationem curvs parabolics D A C ad ballm DEC efTc camdem qus cft 
dupif quadtati reds QG ad tciplam quadratum reds R P idcoque elTc daram. Fiat 
itaque ut triplum quadratum reds R P ad duplum quadratum reds QG ita reda D C 

ad 
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ad re£bm I H. Reâa illa I H qux data eft ex conftniâionc , zqaaU$ erit curvz parabo* 
liez D AC. Qi^ 11 cum przccdente demooûiacionc non conveniat , ab ipfa erlt emen- 
dandum. 

Si hzenon Tuffici.inc ad obtinendum à Geometris ut noftra hzc cuiva paraboUca 
inter admiranda Geomecriz collocetur, illud fbrtafic ab iplis qus piox Icquentut impe- 
trabunt. Qmd enim mirabilius quàm ex unâ hic cutvâ derivati & formari alias nu- 
mero infinitas non Ibluin ab ipsâ lcd Inter fe ipecic diffin’cnccs quz tamen fiogulx 
icûis datis zquales efle demonftrencur i Propolltio generalis hax cft. 

Sir in 7. Figucâ , cutva ooAia pataboUca C M A cujus alcitudo A B , femibaGs C B 




êc ab et curvâ formentur aliz in infinitum hac ratione ut duâis perpendicularibus ad 
bafim rcâis DM,KLs£K, IH utcumque , fccancibus curvam in punâis M , K , 
novacun'3 CNIG ex bac priore formanda fit ejus nature uc reâa DNfit (èmpec 
xqualis portioni prions curvz nempe C M ipüim rcrpicienci ) item reâa £ 1 fit 
zqualîs porcioniprioriscurvzCM K, de fie in omnibus alUs quibuûibcc perpendi- 
cularibus. Hzc nova curva CNIG crit diverlz à prlotc fpccici. Formetur pariter 
abipsâ, tertia curva C L H F iuqua rcflz DL,£H fine fcmperzquales porcioni- 
bus curvis CNdcCNl fccundx curvz. Etàrcniâpar! ratione formetur^ à quar- 
ta quinca , à quinta foxca de co progrediamur in infinitum ordine. Aio omnes ifias 
curvas CNlG,CLHFdc reliquas in infinitum perinde ac primam pataboUcani 
C M K A rcâis datis zqoales elle. 

Notandum autem ifias emines in infinitum curvas efie purè Geometricas, nec m 
illis itaque ad legem illam dc ordinem nacurz de qulbiis initio hujus diflertationis lo- 
cuti fumus recurrendum. Licet enim reôz D N dc £ l curvis C M dc C M K fup- 
ponancur zquales , ezdcm tamen ip&E non tam fiippofitz fum quàm rx przdiûis de- 
nuMillracz efle pariter roâis zquales. Dato quippe quolibet punâo D , cum ex przce* 
dentibus detur rcûa zqualis portioni curvz C M } ergo reâa D N quz curvz C M 
ex conftnidàionc ponitur zqualis , ut rcûa verà data non ut zqualls curvz confidrrari 
débet , Bc fie de reliquis. Curva igitur fuprà deferipta CNIG verè Geometrica cfi , 
quam poftquamzqualem cfle re^ datz demonfoavcrimus fequetur cerciam curvam 
ab eà formandam nempe C L H F efle quoque pure Geometricam & fie omnes alias in 
infinicum. 

Demonfirarioxiifilcilis non eiitfiptius prxmifcrimus generalem quz huic operiom- 
d 1 q 6 tnicrvic propodrionem. 
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PROPOSITIO VL 

E Sro iflFig.t. quclibetcurvaejuIÜcmcum pnccdcntibus nature ONR> cujus ver- 
tex O , azLs vel appUeau O V 1> eadem enim ieropee cll demonAntio , ^ ab « 




formetur alia curva OAE cujus ea ût proprietas ut appticatz fint squales poctionibus 
abrciOTis i priore curvi , exempli gratii» applicata VA fit aequalis curvae O H , applicata 
1 £ fit arqualis curve O R» & fie <k reliquis : Ad datum punâum in novi hic curvi du- 
cetur tangens hoc paâo i Sit datum piin^um £, ducatur applicata £ 1 , fecaiis priorem 
curvam in R., duamr tcâa RC tangens in dlâo punâo R prioiero curvam de occurrens 
axi in punâo C, ut R C ad C 1, ita toâa 1 E ad reÛam I B • dejungatur E B. Aio 

rcûam EB tangere fUTvam curvam £AO in punôoE. Sumpto enim quovis punâo 
inaxeutV,dcduâaappUcata VMA quae fccet priorem curvam in K, tangentem RC 
in S , fecundam curvam in A , redam verb EB in Y , fi probaverimus reâam V Y 
rcmperefiTein^orcmapi^catà VA,reÛa EB non iccabit novam curvam à parte verti- 
cis. Hoc autem ^Uimèpet^samus. Reda VA eâ aequalis curve ON five diAcrcntic 
intercurvas OR,NR: Atreâa RS dl minor curvi R N pet confedanum prime 
pcopofhionis^go dtffixencia inter curvam O R de redam RS cft major diffirrentia imer 
camdem curuam OR,dtcarvamRNifedcarvaVYcftequalisdiéèrentieinccr cur- 
vam O R de rodam R S ut mox pcc^iabimuscrg^ icda VY occurrens rede E B, cric ma- 
jor redi V A occurrente curve O A E, tuide patec omnia panda rede £B’ve;sùs 
verticem dTc^itracuiuara ) ide6quc reda EBcutvam ab eâ parte non fecabii.* Imo 
fiée infèriùs. Sumatur entm quodvis pundum ut H à quo ducatur applicata H Z fe- 
cans priorem curvam in D>tangcncem R C produûam in F , (ècundam curvam in Z» Se 
Tcdam E B produdam in Q^Si probemus redam H Q. in quocumque cafu majorem 
clTcrcdâHZ, patebit omnia punda rede E B eciam inferius fumpea extra airvam ja- 
cere , onde patebit didam redamE B tangere fecundam curvam in dido pundo E. Re- 
da H Z cA equalis ex conAmdione curve O D , hoc cA fulnme curmum O R, R D. 
Cum autem reda R F Ac portio tangentis R E inferihs fumpta erit ex conledado pri- 
me hujus reda R F major curva R D> idc6que fumma curve O R dc rede R F cric ma- 
jorfumnUtCjuiiiemcurveORdccurueRDi fumuijautemcurveOB.de cede R F 
cA equjliSf uc mox probabimus, rede H Q^iimnu ver6 curvarum O R,R D eA ik)u.i- 
lis rede H Z ex conltiadiooe , ergo reda H Qjemper dc in omni cafu major ecir ap- 
plicata H Z. Ueôquc rcdaE B in dido pundo E tanget iccuttdam curvam. Probandum 
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autem rcliquimu.sdiffcrcntiamcurvzOR&reÛz R S aquari rcAa V’ V, duratur <cûa 
£ M paralIcU axi & occurrat re^ V Y produâæ îu M. Ex couHrudsonc dt ut £ 1 ad 
lB,itaRC ad C 1, (cd acE! ad Y V ad VB,& ita YM «adM H , utautcmRC 
ad C I * ica R S ad V 1> ergo uc Y M ad M £, ita R S ad V 1 » &unt aiucm rcâz M £ , 
VI squales pcoprer parallelas, ergo re£he YM, RS cnint squales. Sont autem 
zquales cciam reâz E I , V M , ergo differentia inter reâas £ 1 , & M Y cric re- 
âaVY. SedioftaElex€onAruÛionexquamc€urvsOR,etgodiiferemia imcrcur- 
ram O R & rcfbm M Y ûve ipSi squalem R S zquabitur roâz Y V. Q^od primo 
crat probandum. Nec diûlmiU ratiocinio procolec demonftratio infrà applicatam E I, 
du^cnimceââ E P parallclâ axi, probabimus redam squalem effe reâ.e R F. 

EU cnim utE ladl B hoceft QJiadHB,hoceft, Q^adP£,itaredaRCad C l,hoc 
cft , R F ad 1 H. Sunt autan squales P E , i H , ergo& redz Q^, R F. ReÛa autem 
HQsquatur cedisHP.PQ^quarumpriorHPsquaiurreds 1 EdvccurvsOR, 
poftcriorautcmQ^squacurcxdcmonftratisredsRF. Ergo fummacurus OR^ 
reds R F cft squalis re^ H Q^uod lècuodo loco fuie probandum. Pacet itaque 
tedamEB inpuadoEfôcundam curvam tangere. Qupdaatdcmontlrandum. 

Sic iamin 9 . Fig. curva noftcaparabolica G K A cujusaltitudo A E .(cmibaHs G E, 
redum lacus A D , cn;usoonapars , uc i'uprà fit C D fic reda A G biEuriam (ecetut in 




B; A priori hac curvâ formetur alia versus puodum G qusdt GNS occurrens .nxl 
prioris in S 9 & novs hujus curvs proprietas bsc fît, uc fumpeo quovis pundo uc F , 
dc eredi perpendiculari F K N occurrcnre duabus curvis in K & N • reda F N Gt fem- 
pa squalis curvs prioris portioni G K. Ducatur parallela bafî K M , & ad idem pun* 
dum K ducatur reda TKH tangens priorem & occurrens axi in T & bafî in H. Per 
pundom ver 6 N in fecundi curvi ducatur tangens RNXl occurrens bafi ini, & 4 
piindis quibuflibee lo c4 ex ucraque parce fumpris ut R & X demittamur in bafîm per- 
pendiculares XY’& RV. Ex prarcedent ibus paca quadratum tangentis KT in priore 
Curva ad quadratum FI, fîve quadrarum KL ad quadratum F V, e(Tc femper ur redam 
F£ uni cCicn reda ABad ipGun AB. Sed ut quadratum K T ad quadratum F £ fîve ad 
quadrarumK M» ita qua^atum KH ad quailracum H F propter parallelas, ergo quadra- 
tumKH eft ad quadratum H F ut reda F E unicum AB ad AB. Ot autem qu.*i- 
dratum K H , ad quadratum H F,ita ex przccdcnte propofîtione quadratum reds F N 
ad quadratum reds FI. ( Cum cnim estera latera ex vi illius propofîtionis (int pro- 
poccionalia , erum proportionalia & quadrata. ) Ergo quadratum NFad quadrarum 
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F l cA ut rcâa F £ unâ cum AB ad A B , âc componendo quadrata duo KF de F I H- 
ve unicum quadratum N 1 cric ad quadratum F 1 ut F £ uni cum A B bis ad A B. Sed 
ut quadratum N I ad quadratum Fl« ita quadratum RN ad quadratum tedtz PVa 
una parte, de itaquadratum tcüz N X ad quadratum rcûx F Y ex altera. £rgo Tump- 
co quovis punâo in fecunda bac curva ut N , eA femper ut quadratum portionis tan- 
gentis ad illud punâunxduâx ex altccutra parte ad quadratum portionis bafts ipH op- 
poHtx , ita fumou redx F E unà cum A B bis ad AB. Si igitur bafî G £ ponatur in 
diieâum rcâa £ O rcâx A B dupla , & ad punflum O erigatur perpendicularis O P 
ipfi A B aequalis ,cht Icmper ut quadratum porctoms N K in hic Âcundâ curvi ad 
quadratum portionis baAs F V , vel ut quadratum portionis tangentis N X ad quadra- 
tum portionis bafis F Y , ita rcâa F O ad rcâam O P. 

His ita le habentibus , paccc exteras in infinitum curvas modo quem fupra indi- 
cavimus dclcribcndas ejus cAc nacurx , ut in 3. v. g. quadratum portionis tangentis ad 
quadratum portionb baris ipri opporitx , rit ut portio baris F E initium fumens i pujv 
âo F in quod cadit perpendicularis à punAo conuAus in barim demiAa , uni cum re- 
Ai A B 1er riimpti ad ipfam A B. In quarti curvi erit ut quadratum portionis tangen* 
tis ad quadratam portionis baris ipri opporitx ut rcAa F E unà cum A B quater fump- 
ta ad iplam A B. Et ric de reliquis in infinitum. Eadem enim Icmper demonAratio , 
ut evidens cA , in ommbus caribus locum habet. 

Nec diAicilis hoc fupporito ad theorema generale erit aditus. 

PROPOSITIO VII. 

E StoinFig. 10. cuiva noAra paraboUca E A* cujus axis AI» (emiballsIE. ab 
ei ibrmetui fecunda curva £ X Y Z o cujus ea fit natura , ut fiipri diximus , ut 




quxvis applicata F Xfit aequalis portioni prioris curve ab applicata illa , feu mavis 
vocare perdendicularem , ablcifCe. Dividatur bafis in quotiibet partes squales E F , 
F G , G H , H I de ducantur à punAis F , G ,H » perpendiculares iceantes novam hanc 
fecundam curvam inpunAis X, Y» Z. Sit prioris curvz rcAum latus AD, à quo 
abfcindaiur nona pars C D , de rchqua A C bifecetur in B. ReAz A B bis fumptx fiat 
aequalis rcAa l K quae fit in dircAum bari , & ad punAum K erigatur pctpcndicularis 
R L aequalis rcAae AB. Per punAum K de axem K £ intclUgatutdcTcribi parabola fun- 
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picz dve Atchimcdea cujus rçâum latus KL & fir illa parabola K M O Q. A puncUs 
E , F , O ) H , 1 ducantur perpendiculares ad axem de occurrences huic pamboU in 
puudis , O , N , M t Ex corollario pratcedencis cum curva £ X ^ (it Iccunda 
curva i priore derivata Teu formata câVationc quam jam Icpius explicuimus » feqm- 
rurrumproin ea quolibet pun£to urY, & du£hi portione ungentis Y T clTc ut qua- 
drarum Y T ad quadratum G H.ica redam K G^d redam K L : Icd ut reda G K ad re- 
dam K L, ita lingulis tn redam K L dudis redanguluim C K 1 . ad quadratum K L ; £x 
natura autem parabole HmplicisredangulumOKLacquaturquadutoappiicataeGOi 
ergo quadratum YT ell ad quadratum GH ut quadratum G 0 «ad quadratum KL» ideo- 
que ut reda YT ad cedam G H ita reda G O ad redam K L redangulum iuquc £ib cx- 
rrcmis aequatur tedar^ulo fub mediis, redangulum ergo fub G O, m G H xquarur rc- 
danguloiub K L in Y T, Si igitur ducantur aliz tangentes £ R., X S & Z V occurtcmcs 
pcrpeDdicabribus in pundis R, S, V probabitur limilitcr redangulum fuh Q^E in £ F 
cquari rcdangulo ûib K L in £ R , item redangulum fub P F in F G xquaxi cedangulo 
liib K L in X ^ de liede reliquis in infinitum . unde tandem per abdudionem ad meiho- 
dom Archimedeam pari quod io 4. propoHtionc hujus indicavimus arrilicio , conficie- 
tur & concludetur ii^tentum parai^licum £ 1 a:quari redangulo fub K L in 

fecundam curvam E X o fîcur & lingula Tegmenta paralMlica , E QJP F , verbi gratiâ, 
redangulo fub K L inporrionemcurvzEX, veliegmentumEQp G redanguluTub 
K L in portionem curvae £ X Y de fie in infinitum. Dantur autem in redilincis bzc 
omnia legmcnca parabolica ex vi quadratura; parabolae ab Archimede dcmonftratse i de 
dirur etiam reda K L. £rgo dantur tam cora fecunda curva £ X o , quim ipfius poc- 
(iones £ X , £ Y &c. per redas perpendiculares ad punda F G data abfciüàe. 

Ad tertiae curve cum redâdacâ xqualicateni, HmiUs fiet conftrudio, nifi quod 
reda IK ponetur tripla red* AR I04. cuevâ eadem IX ponetur quadrupla rcd« 
A B. £c eandem gmeratis inter omnes iftas in inanitum curvas a priore derivandas ita 
fbtuetur ratio : erunt nempe ilngulc inter fè ut fègmenta pacaboUca ejuidem parabo- 
le, & cjuldem altitudinis qu« i vertice parabole diflabunt per tedum latus toties 
Tuoipcum quot erunt in ordine curvx inter Te comparandz. 

ÊcempU g. ûc in 11. Fig. curva noftra parabolica £ M A. Cujus axis A F, fêmibafts 
£ F , cedum Urus A D , à quo dempta nona parce C D , reliqua A C biiecenir ia B 
£t à prima illa cuovâ formetur fecunda EOS ejus naturx ut fumpto quolibet pundo 







P«|«r« 
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in baie N rcifta N O perpendicularis ad bafrni âc occurrens eu rvU in M & O j Hexqua. 
lis portioni prioris curv» E M. à fecunda formetur tertia E V R in qua reâa N Viit 
zqunlis portioni (tundar curvi £ O. Item à tertia E V R formetur quarta E X L,in 
qua rcfta N Xfit zqualis portioni terti* curv« EV. Exponatur feparatim p:icabola 
iimplex five Archimcdi'a cujusaxis infinitus G K venex G , rechrm latus G H 
zqualc ctfl* A B, Q^ritur ratio verbi gratiâ 4. curvz EXI. ad primam £ M Â. 
Q^iapriorex iftiscft4.0Tdtnc»abax?abrcindenda ell G Yquadrupla rcAi Uteris C 
H , deinde ponenda ipli in diredum refb Y e squalis femibafi £ F & ducend* ap^> 
eat* rca* yx, 9 A. Qma vero pofterior ex duabus comparandis cft prinu ordine , 
abfeindenda cft ab axe reûa G K reûo lateri lèmcl tantum zqualis , ddndc ipfî poocih 
da io dicedum ie£fa K Q^f^ibadccum E F zqualis & ducend* applicat* Kl, QJ*. 
Erit ex demonAratis & canone generali ab tilts deduâo,ut Icgmcntum parabolicum Y 
T A s ad fegmentum parabolicum K 1 P Qj.ita quarta curva E X L ad primam EMA 
Sed ratio fegmemorum parabolicorum inter le data cft ex Archimede, ergo & ratio 
curvarum Inter le data erit t data dl autem prima ex demonflratis , datur igitur Ac 
quarta, iSc ipli rcâz dat* zqualis alTignari porcftdc perpetua ilia ratio remota, (ili> 
beat , parabola adphrafîm Gcomcrricam ope regui* tantum & circini accommodari. 
Qj^od autem de totis jam probatum Ce incanonem deduûumeft,idem de portioni- 
bus illatum curvarum inter £e ccnnparandis co.ncingcrc beneficio Icgmcntorum para- 
bolicorum portiones fcmibafls ipûs curvarum portionibus oppolitas pro altitudine 
habentium quis non videt i 

Nihil autem nec de folidisexdiélistninfinitum curvis, confidendis,necdefiipec- 
fictcbusiplbrumcurTis , decentiis gravitatum aut linearum Ularum» autdÀo* 
rum Iblidioruni , buc fuperficierum curvarum adjungimus , cum methodi hac de re ge- 
nerales â fummis Ce ioftgnibus Geometeis jam vulgat* ifb omnu poft coctam fpcd* 
ficam curvzdacz proprietatem ignorari non finaiU , licet in mullis calibus propriam 
ab unoquoque adjungi opeii induftriam non inutile futurum exiftimemus. 

Sed antequam manum de tabula collam fuccurrit examinanda fcquens propo- 
lirio. 

Sic in Figura la. curva noftra parabolica COA, cujus vertex A , axis A B , femi- 
baflsCB. Ab ea formentur ali* curvz tnfinit* tnodoquem jamcxplicuijTms,noaex 




parte bafis ut fupià , fed ex parte verticis. Sint ille curV 7 i prima effingend* A 1 F , 
AGEAcc. inmhmramclconditioncuinjmpcoquovlspunûoinaxe D Ac duAb ^ 
axem perpendiculari D 0 1 G focante curvas tn puuâls O , 1, G , ttâi D I fie in 
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fecunda curva fem^r zqualis pernioni phmz cuc var A Oj item rc£U D G in tertia cUr- 
va Qt IcmpcT zqualis pomoni lecundx curvz A J, & fie iu infinitum. Huiufiuodi om- 
nes curve non ibium fpecie inter ie & à prima A O C « different fM etiam abi/s 
quas ex parte bafisfuprà tinximus. Quzritur ergo an curvx illae omnes AlF, AGE 
Ac. fie in infinitum cfimgcodz , datu re£lis , an vero alijs curvis fine xquales ) Inqui- 
rant U!ud Geometre , 6c miraculum augeri experiemur. 

Sanfe fi methodi quibus utuntur ad dimeniionem curvacum/fint generales & fuf- 
ficiences, quod ipfisafiirmamibus indubium revocare non aulim, primo (Utim ob- 
tutu rem fiiûam habebunt, & a labore Tuperfluo Goometram jamfiitigarumlibcra- 
bunr. 

Si quid autem in faperioribus demonitrationibus concifum nimis invenerint, id aut 
fuppleanc, rogo , aut condonent. 
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APPENDIX 

AD DISSERTATIONEM 

DE LINEARUM CURVARUM 

cum lineis reétis comparatione. 

rt ultima quam in Dijfertatione fropofuimut qua^iani 
fatitfiat, pramittenda yidentur propofttionet fequentet . 

PROPOSITIO PRIMA. 

I N T in figuré primi dtw ciirvx A I F , ^ Z 8 quarum axc$ A 
E, 37 Hmimcr Ce squales. Ducamur autem ad axes applicatz 
quotlibet qus in utrique figuri arquait i vertice intervallo di- 
rent. Sint exempU gratii applicaes prioris B M> C I , D H » E F ; 
pofterioris vao applicats 4 1, 5 a , 6 9 , 7 S» & fît rcâa A B qux 
defîgnat intervallum applicatz B'M à venicc, squalis rcâa 4) qux 
defignat Intervallum etiam applicats 4 1 à vertice. Sit pariter CA 
squalis 5 J. Item D A squalis 6} , denique C A , quod jam fuppo- 
fucramus , squalis 71 Si fînguls ex applicatis fîne femper ad abrciilàs per tangentes ab 
axe , in ratione correlatarum, hoc eftfî duÛis tangentibus adpunÛaFiH ,I , M, ex 
una parre,&adpunûaS,^,Z,T,exalcerifemper contingatur applicata F E , veibi 
gratia, fît ad reâamKEquamtaogensFKabicindit abaze, in eadem ratiooe.qux 
efiapplicaez S7ad ceaam7a quam tui^ens fa ab axe pariter ablcindit. Item :qipllc3' 
ta D H fît ad ablcifîâm ab axe per tangentem qux dneitur ad punâum H ut applicata 
ôpadabfcifîâmabaxcpcr tangentem ad punâum 9. du£lam & fîc de reliquis. Aio 
duas i(hs curvas A F, 3 z 8 . elfe inter fe squales , imb & fîmiles ideôque eafîlem , & 
applicatas unius figurz applicatis alterius qus i verdee xqualiter dilhne eflê pariter 
squales. Duûis enim ad punûa H, I, ut In primâ figura portionibus tangentium HO. 
1 N , M R , qus occurrant applicaris in pundis O, N ,R. Item du£lis ponionibus tan- 
gentium in fccundi figura 9 V , Z Y ,T X qus occurrant applicatis in pimdHs V^Y.X: 
cxfîippofîrioncut FEadE K in prima figurâ ,itacâf7ad 7a infecunda : lcd anguli 
ad punfta E & 7 funt refkl , ergo triangula F E K , 8 7 1 funt fimilia : u t ergo F K ad 
K £ , ita S a ad 7a. Sed utF K ad K £ ita ( produûi applicata D H ad punftum G ) re- 
AaFGad redtam DE » de ut 82 ad7a ita ( produâd applicara69 .id puiiflumP) reâa 
8 Padô 7 . Ergo utreftaFG ad re^lam DE, ita rcûaf P add7. Suntautem refis DF. 
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67 > «quales ,cùm leûx £ A & 73 , item reâx D A & 6} (Int inter Te squales : eego & 
ponioncs tangentium FG , 8 P crunt inter fe «qualcs. Similiter probabimus portio« 
nem tangentis H O æqualem efle portioni tangentis 9 V »icem ponlooem tangentis 
IN æqualcm cfTc portioni tangentis Z Y, denique portionem tangentis M R xqtia* 
km ciTc portioni tangentis T X, Cum ergo lèrtes tangentium in primâ ügurà fit 
cqualis l'crici tangenriumin fecundâ perabdu^onem ad impoffibile moïc Archimc' 
deoÊcilèconduditurctirvam AlF,Qin«3 Z 8 «qualem eflê > quod primo loco fuit 
probandum , imo de pariter concluditur portiones curvae corcelacas efle imet Ic squa- 
les «portionem nempèFH portioni 8? » portionem curv* H 1 portionipZ» defiede 
reliquis. Superefi probandum applicatas pariter unius figurs applicatis alcccius eflTc 
squales. Cum ex fiippoficione applicaur fine fctnpcr ad abfeifiaxab axe per tangentes 
in eidem ucrobique ratione , eego anguli G F £ , P 1 7qui fiuor ab inccrfeâiooe tan- 
gentium & applicatarum erunt inter Ct squales : Item anguli O H D « & V 9 6 : Item 
anguli N 1 C , de Y Z $ I Denique anguli RM B , dc X T 4. Cum ergo portiones om- 
nes prioris curvs M Affinr squalespoctionibui poftetiotis 1 9«9Z« 

Z T « T I finguls fingulis , im6 dc earumdem portionum fit eadem utrobique incli- 
natio ( inclinationem enim curvatum meütincur tangentes qu« in uuflque figurâ 
«quales Icmper « ut probarimus , conficiant angulos ) ergo curvz AMlH F«s TZ 
98, non iblùm fiintinter fexquales, redetiamltmiles: Undè fi intelligancialteraal- 
teri fiipcrponi, congruent omnino > idebque non iblùm axes iêd applicatas «quales 
aut cafiiem potius habebunt. Qgpd lecundo loco fint dcmonûraodum. 

PROPOSITI O IL 

S int duæ in iècundâ figurd patabolx eiufdem naturx A O D , X 1 G » quarumaxes 
fint AC , X F , (cmibaks D C , G F « dc fit verbi gratia ut 'cubus O C ad cubum 
applicatae B O «itaquadracumCAadquadratumB A: dcfimiliter ut cubus G F ad 
cubum applicat«lY«itaquadratumFX ad quadratam I X. ( Licet enim propoficio 
fit generalis à paraboli noftri non dUcedimus ) fit autem ut axis unius (emiba* 
/em , ita etiam axis alterius ad (bmibafem oempè ut axis C A ad femibakm D C ^ ita 
axis XFad Icmibalbn G F. Aio duas hafee parabolas cûfc inter fe in ratione axium# 
veiremibafium,hoceficurvamAO DeflcadcutvamXJ G ut cfi axis AC ad axem 
XF, vel ut /emibafis CDad lèmibaièm G F. Ha; quippe duae rationes ex luppofi- 
tione fitntecdem. Demooftratiocftinprompru. Scccrurcnimuterqucaxisinquot* 
libet partes squales « duas taotùm ai^ vitandam confiifioncm & prolixitatem alTuroe- 
mus. Seccturcrgobiâriam axis A C «in £ « dc axis F Xin Y «dc dudis applicaris B O* 
Y I ducantur ad punâa D« 0« tangentes DN, OM quaruat prior occurrat applicate BO 
in punâo E, pofioior vero reÛ« A V applicatis parallcix in puuâo V. item in altera 
figura ducantur ad pun^ G» 1» tangentes G K. 1 S, occurrente:^ applicare Y 1 dc ipfi pa- 
rallelae X R in punfHsH, R : ex fiippofitioiK cfiutDCadCA«ita GFadFX Sed ex 
natura illius paraboles rcâa C A ^ ad C N abrcilRm per tangentem ut a. ad Item re- 
^FXell etiam ad redam F K perungentem abreiflam ut a. ad }. Ergo ex «quoeft ut 
D C ad C K ita G Fad F K. Sum ergo «quiaogula triangula D N C> G R F. Ergo ut D N, 
adNC«itaGKad KF. Sedut DNad NC « ira D£adCB,dc utGKadKF.ita 
GHadFY. Ergo ut D E ad CB# ita G HadFY. Similiur probabitur efie utOVad 
BA» itaIRadXY. CumergopottioiiesaxiumAB#BC ex unapane.dcX Y « YF 
ex altera fint inter fe «quales « ergout omnes tangentium pectiones D £ > O V ad co- 
tum axem A C,ita omnes tangentium portiones 0 H , 1 R ad totum axem X F. Om- 
nes autem pocriones tangenti um OE « deOV dC plores, fi opus fit «beneficio ab- 
dudionis ad impoflibile ut tamfiepiùs & indicatum d probMum efi defignant totam 
curvam DO A :Iicm omnes portiones tangentium GH«IRdc plores etiam « fi opus 
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fil , dcfignaiit totam curvam G I X. Eego ut curva D O A i»d axem AC, ita curva Q 
I X ad axcni X F : Et viciünn & convenendo , ent axis A C ad axcku X F : five bafis D 
C ex luppoJirionc ad bafim G F , ut curva D O A ad cuivam G l X. crat demon- 
Acatklum. 

PROPOSITI O III. 

E Sro 1113. Figuracufva AO cujus axis AC,bafisCO.&ab ca intclligatuc formart 
alia ciirva cjufdcm & axis de verticis in quâ appUca» tint femper iu ratione appU* 
catarum prioris curvæ , fit nempè ut bafisC O ,ad bofim C V , ita applicata B P prio- 
ris ciu'vz , ad applicatam B R pofterioris curvz » & iu applicau U E ad appUa* 
um D N de fie in infinitum. Si ad punâum quodHbet prioris curvz ut O duca- 
tur tangens O H cum axe conveniens in puoôo H , de Oominuctur C O , donec 
occurrat (cciindz curvz in V. Aio reâam quz punâa V de H conjungit tan< 
gère fecundam cur\am . de femper contingere ut uugenres correlatz in ucraque 
airv.iad idem punCiutn axi occurrant. Ducantur enim appUcatz B P B. , DE N, 
occurrcmcs curvis in punâis P , K » £ , N , de reâis O H * V H produdis « in 
pundis S, F, M. Si probaverimus redam B S fupu tedam CV dudam femper ma- 
jorem cllercdà B R : item redam D M infèriùs dudam cfle cciam femper majorem 
applicatd D N , patebit redam M V S H Ungere fecundam curvam in pondo V. £x 
confirudionc ur CO ad CV, ita efi applicau fi P ad applicatam B R. Sed propter pa- 
rallelas C O V , B QJS quz iêcantur 4 tribus redis C H , O H , V H ad idem punduin 
vergentibus , cfi etiam ut C O ad C V iu reda B Q^d redam B S , ergo ut reda B P 
ad redam BR, iraefiredaB Qad redam BS»Sc vidfiîm ut reda B P ad redam B 
ica efi reda B R ad redam B S. Cùm autem reda O QJi tangat priorem curvam in 
puhdo O , reda B Q^ic major reda B P , etiam reda B S erit major r^a fi R. 

primo loco fuir probandum. NeedifiimiUs in applicata infcriùs fiimpca eriede- 
inonfirntio. Ex fuppofitiotte cnim eft ut C O ad C V, ita DEadDN , Se propcer pa- 
rallelas cft etiam ut C O ad C V, ira D F ad D M , ergo ucDEadDN iucft DFad 
D M { cfi autem D £ minor D F , ergo d D N Ipâ D M minor erit. Reda itaque 
M V S H in pundo V tangit fecundam curvam. 

ttium* ad id quod fsquitmr. 

C I T i n 4- figura » parabole noftra G 1 A cujos axis A E^lcmibans £ F G canins G H. 
fl ^ Conftituatur ad comdcm axem A E alia pûabolp cjufiicm ctsuocac F N A cujus iêmi- 

V bafis EFficpotcfiatefiibdupU priocisfemibafisE G ,& iêmper contingac applicatam 
qoamvis, ut NO^applicatz O lad priorem curvam efic partiet pocefi^c fubduplam, 
5 icrcdunipriorisGIAparaboleslamsredaAD,cufttsnona parsfit CD,d reli- 
qua A Cbifecetur in B. Docarur ad fecundam paraboles tangent ad pundum F reda 
F H. quz tn codem pundo H cum axe conveniet non Iblùm ex vi propoficionis przcc- 
demis , lcd quia ex natura ifiarum parabolarum , in ucraque , reda E A clV ad redam 
EH ut a adj. ex fuperiùsdcmonftratis. Aio quadratum F E eiTe ad quadratum EH 
UC cfi dimidia redz A B ad redam E O. Jam enim in propofitionc tertiz difiertatio- 
nis dcrnonilrarum ed quadratum G E e^c ad quadratum £ H ut eft reda A B ad re- 
doni £ G. Ergo fumpris antecedentium dimidiis cric ut quadratum £ F quod fuppo- 
futinus elle dimidium quadrari G E , ad quadratum £ H, ica dimidia redz A B ad re- 
dam G E. Probabimus pariter ü reda F £ fit poteftate fuberipia redz G £ , boc dt 
fi qiiadr.irum F E fie fubcriplum quadrati G E , cfic ut quadrarum F £ ad qua- 
drarum E H , ita teniam partem redz A 8 ad redam G E. Et fie de fubquadniplo 
lùbquintuplo de reliquis io infinitum. Corn autem in ratione fiibdupU proba- 
verimus elle ut quadratum EF ad quadtatum EHira dimidiamAB ad redamGE» 
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ergo componendo erit ut Tummi quadratorum F E , £ H , flve ur unicum quadrarunt 
F H ad quadratum £ FI . ita dimidia A B und cum G £ . ad iplam G £. 

Si verà rcûa £ F iit porcilatc Fubrripla reâae G E . erit ut quadratum F FI ad quadra- 
tum £ H , iu tertia pars A B unà cum G E ad iplam G £. 

Si rcâa £ F iit potellatc fubquadrupla tcâz G £ , erit ut quadramm F H ad qua- 
drarum £ FI, ita quarta pars AB uni cum E Gad iplam £ G ,dc Ccin infinitum , de in 
quacumque applicata idem contioget. 

PROPOSITIO .IV, 

H lSprzmiBischeotetna generale haud dUlicultet detegimus. 

Sit in figura 5. parabole noftta A C cujus aiis A B . remibafis B C , & ab ea rlt.r. 
formentur ali* in infi nitum cutv* A D , A E , At quarum ea fit proprietas ut duda > ■ 
qualibet applicata 8 C D £ F , rcâa B D fit Fempee xqualis priori curv* C A , rcâa 
B E squalis fteund* cute* A D , rcâa B F xqualis terti* curv* A E , idque Femper 
in omnibus ad iUas curvas applicatis contingat. Aio omnes illas de fingulat in infini- 
tum carras AD, A E , AF dee. clTc femper datis lineis teâls xqoales. perinde ac 
curvas quas in diffatationc , divct& de difiimili ea parte bafis methodo confttusi- 
mus. 

Theorema generaleita Fc habet. Eiponatur lepatatim eadem parabole o 1 m xqua- 
lis omnino de fimUisipfi AC, cujus ideo axis MN xqualis cft axi A B , de lemibafis 
O N , Icmibafi B C. Separatim enim ad vitandam cooFufionem figuram conftruendam 
diuimus. Fiat rcâa N P tcâ* N M potcftate dupla , teâa N Q^uFdcm N M potellate 
tripla ..rcâa N R. ejaldem N M potdlate quadrupla , de fie in infinitum. Manente au- *' 
tem eadem Fcmibafi O N , conftruatur parabole per vertices P , Q. R ejufilcm cura 
parabola O j M vel A C natucz , de Cnt illx O + P, O 5 Q^O d R dee. Aio parabolam 
O 4 P curv* A D efic xqualcm 1 parabolam veto O s Qjtutvx A E efle *qualem,deni- 
que parabolam O 6 R curvz A F efle xqualcm, de fie in infinitum. Cum in nolitis pa- 
rabohs O 4 P , Os Q_j O 6 R duâa applicata 1 j 4 $ d , fit (emper c* natura diâarum 
parabolarum ut cubus reâ* O N ad cubum teOx 4 aita quadratum reâ* live axis N P 
ad quadratum P a ; item ut cubus O N ad cubum 5 a ita quadratum N Q^ad quadra- 
tum Q3 : denique ut cubus O N ad cubum 6 a ita quadratum N R ad quadratum R a. 

Paret ex prxdemonfiratis Indillertationc, lingulas ex illis parabolis ,rcâis datis xqua- 
Ics eflc.crgo poli demonfirationem theorematis nollri generalis conllabit lingulas quo- 
que ex curvis A D , A E , A F teâis datis xqoales efle. 

Dcmonlhatio autem theorematis generalis hxcell. Sitccâum paraboles iftius h- 
tus teâa A S , à qua fi demas nonam partem S Y , reliquam blFeca in punâo V de ad 
punâa C , D , E ducantur tangentes ad novas curvas C 1 , D H , E G qux occurrant 
axi in punâis 1 , H , G. Ex dcmonfiratis in tertia diSertationis propofitionc quadra- 
tum B C ell ad quadratum B 1 ut rcâa A V ad reâam B C. £r componendo quadratum 
C 1 dl ad qi^atum B 1 ut reOa A V unî cum B C ad B C. Sed ex propofitionc Fexta 
DilTertationis , ut ell quadratum tangentis C 1 ad quadratum B 1 , ita quadratum rc- 
âx B D Fc habet ad quadratum reâx B H , quam abFcindit tangens D H : Ergo ut qua- 
dratum B D ad quadratum B H , ita teâa A V una cum B C ad B C : Et componendo 
ut quadratum tangentis D H ad quadratum B H , ita teâa A V und cum B C bis 
Fumptâ ad ipûm B C. Sed ut quadratum tangentis D H , ad quadratum H B , ita ex 
eadem dillittationis propofitionc quadratum B E ell ad quadratum reâx B G à tan- 
gente E G ablcillx ; ctgo ut quadratum reâ* B E ad quadratum reâx B G , ita ell re- 
V ^^cumBC bis Aimpta> ad iplam BC, Similiter probabitur fi ducatur ad 
curvam E A applicata Z T K, Tecans curvam ACinT, 6 c intclligacur ad punâum K 
duci, tangens ad curvam AK E, efle paritet ut quadratum KZ ad quadratum rc^*, quam 
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tangens per punftum Kduûa abaxe ablcindU, ira rcâam A V unà cum bis lump* 
ta ad ipl'aiu Z T. Et Hc femper continget. 

Exponatur lêparatim a<l vitandam conEiHoncm cadem curva A K £ , qux Ht in fi- 
gura léparata b • a. Balis a a lit itaque zquaiis bail £ B , tangens a r tangenti £ G. 
axis AB axi B A i ableifTa per tangentem ab axe a r , ablcifl^ B G i applicata n * , ap- 
plicatz Z K. A B hac curva a • b formetur alia ipfà minor e n d , ea conditione uc 
applicatz novz ifous cuivz ûnt femper fubduplz poceftate applicatarum priocis, verbi 
gratiâ rcâa a e Ht fubdupla poteilatc tcùx a a , item applicata N n lit fubdupla potdla- 
ecreâz N «{ & fie de reliquis, pucanturin hac.nova curva tangentes ud punÂao, n 
rcûz O r , TT 7. Ex przccdcncc tcitia ptopolicione pata tangentes o r» a r , ad idem 
punâumf cum axe concurrere. Item tangentes adpunâa n du^sad idemctiain 
punitum, verbi grariâ,7 cum axe concurrere , cùm ap^catz ucriulque figurz Imt 
in eadem femper inter le ratione. 

Exponatur adhuc feparatim parabole ejuidcm cum parabolis O M , O P &c nam* 
rz, cujus axi 9 B fit zqtialisaxi M N,five ABfivc b a; icmibafis aucemsX fit fiibdupla 
potefiatc lèmtbafeos N O, five fi C £c fit ilU X it 9 , à qua formetur alia 9 u v , eu 
jus idem fit ayls 9 8 , applicata veto 8 v fit zqualis curvz X 11 9 • item applicata 10 
11 ta lit zqualis cutvz 11 9 } 6c fie de reliquis. 

Probandum primo curvas o n b 6c 'V la 9, elfe eafdem > hoc cft omnino zqua- 
les , 6 c. ümiles. Qiiod fie demooftrabicar. Probavimus quadratum B E elle ad quadra* 
cum B G , five quadratum a a ad quadratum aT, ut reâam AV unà cum C B bis 
fumpta ad reâam C fi : Ergo fiimptis antecedentium dimidiis , cum pofucrimus rc* 
^unOA eflepotefiate fiib^pUm rcâzAA» quadratum ceÔz ^a cm dimidium 
quadrati a a , idedque ut quadratum o a ad quadratum a r , ita dimidia ArV unà 
cum C B erit ad iplam C B. Similiter probabimus in alia qualibet applicata ut n N, 
efie quadratum iiN ad quadratum n 7 ut dimidiam A V unà cum ZT ad ipfmi 
Z T j 6c fie de reliquis. Difquircndum jam an eadem proprietas curvz v u 9 con* 
veniat: quod ita fiet. In curva X 11 9 cujus Icmibalis X 8 efl: potefiate fubdupla femi- 
balisBC, &axis 89 zcpialisaxl AB, ex lemmate fiiperiori dudis tangentibus ad 
puncU X, V* reûis X P« 'VS quadratum X 6 cft ad quadratum 8 ^ut dimidia reâz 
A V ad ccâam C B ( reda enim X8 eft poteftate fubdupla redz C B > Ergocom* 
ponendo quadratum Xp cft ad quadra tum 8 P, ut dimidia AV unà cum C B ad 
iplam C B. Similiter fi intclligatur reda 9 to zqualis redz A Z , hoc eft fi punda 10 
& Z zqualiter à vertice diftent , quadratum tangentis ad pundum 11 dudz erit ad 
quadratum ablcifiz ab axe , ut dimidia A V unà cum reda Z T ad ipCun Z T. Sed uc 
quadrarum Xp ad quadratura 8 P, ita ex pcopofitione fexta diflercationiscft quadra- 
tum applicacz 'V 8 ad quadratum à tangente abciftz 8 z, 6c fimiliter ut quadratum 
rangentis ad pundum 1 1 dudz ad quadratum abdl&t ab axe , ira quadratum applica - 
tz 1 2 IO ad quadratum abfcifiz ab axe per tangentem ad pundum la dudam : Ergo 
ut quadratam 'P8 adquadratum 8 s, itadimidia A V unà cum B C ad B C. Sed in 
alia figura probavimus quadratum appUeatz 9 a efie ad quadratum abicUEe i tangen- 
te a r , ut eft dimidia A V unà cum B C ad C B ■ Ergo in duabus curvis t* xa 9 , 
oiiB erit ut 'VSadabfafiam 8 Z , ita applicata 9 a adabfoillam at. £c in omnibus 
aliis pundis idem fonper comiiigci , eodem modo probabimus , nempe applica- 
tam , verbi gratiâ , 10 la. ciTe ad ablcifiam à tangente ad pundum la duda , ut cft n m 
ad N 7 , & lie de reliquis. Perprimam itaque propolitioncm hujus appendicis cum 
curvz 9 12 V , 9 n 8, habeant eurodem axem 6c applicatz fint ad abfcilVasab axe per 
tangentes, otrifoique in eadem correlatarum ratione , illz curvz erunt intet (e zqiu- 
les , & iplz etiam ipCàrum femibalcs , de omnes fimiltter applicatz à vertice zquidi- 
fbinrcs. Ex conftnidionc aurem ftinibafis 'V 8 cft zqiialis curv'x X it 9; Ergo curva 
Xii peft zqualis redz 9 A llcdaauiem e Acft puceftatt* lubdupfared.c a a excon* 
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ftrudionc: Ergo cum piwbolicaX n 9 cftpoteftatc TubdupUrcû* /x:rccla aucctn 
/a eft «qualis rcûx £ TuppoCracft in cotiilruâîone curvarum à primaria 

A C derivatarum arqualis clTc curvae AD: Ergo parabola X 11 9 c(t lubdupla potc- 
ilatc curv* AD. Sedeadem curva Xri pcftTubdupIa potcftaic parabol* 04Piba< 
iis enim Xs dl ûâa potcftatc fubdupla baicos B C ûvcN O, & ümilitcc axis S 9 (ive 
A B , Hvc M M poccftatc fubduplusaxis N P : Cum ergo parabole O 4 P , X 11 9 
Hnt cjuldetn naiutar , de tara axis quàm bads parabole X 11 9 fmt poteftacc fubduple 
axis & bafis parabole O4 P : Ergo de ipia parabola Xti 9 ex proponcione Tecunda 
hujus appendicis erit fubdupla parabole O4 P Cum ergo ut iam probavimus ca> 
dem parabola X 11 9 fit fubdupb um parabole O 4 P , quàm curve A D > curva A D, 
de ipia parabola O 4P erunt iiitcc le equalesi quod erae dcmonftrandum. Nccdif 
fimiii ad probandum curvam A E equalcm effe parabole O 5 urendum artificio. 

Cumcuim quadratum B£ dTead quadratum BGut cftecûaAV unA cumBC 
bis lumpia ad tpiam BC, probatum fUctiC} ergo componendo de ulterius progre- 
diendo erit quadratum tangentis £ G ad quadratum tc&x B G » at rcfta A V und cum 
fi C ter lumpca ad ipCim B C. Eft autem ex predcmonlliatis in fexta propoiitione 
difierracionis ut quadratum £ G ad quadratum fiG* ita quadratura BF, ad quadra- 
tum abiciûe ab a.\c per tangentem ad punftum F du^m : Ergo quadratum B F erit ad 
quadratum illius abfcilfeuc cftrcAaAV unicum BCtcradBC. In reliquis imita- 
bimur omnino & fcquemur veftigia demonftratioms pcecedentls, nifiquodinfigu- 
ra feparata pofiquim Aû fuerit equalis tpfi« BF, reâa fiet fubthpla po- 
ccfiaic iptiusB F vel a aj curva AaBcurvef A fice equalis Kurva t*#cjus erit na- 
ture ut omîtes applicate fequantur rationem bafiura a a 9 A in alia autem figura fe- 
parata in qua cur>*e 9 a X & 9 ta 'f' , re^ 9 8 ent equalis ur fupri , rcÛe N M » vel 
AB> vel 0A, balis vero S X fiet fubthpla poteftatc bafis OM vel CB. £t fiet 
X 11 9 parabola cjufdcm eam parabolis CTA,vcl 0$ M nature i qua cum 
fbnsubitur curva r u 9 cujus applicate 8 » xo u fine , ut lupri , equales cur- 

vis X 9 » II 9. Probabimus , ut fupri, curvam , de curvam 9 u X efle in- 
ter (c equales, dc fimilcs, hoc cfi eafdcm. Unde concluditur ba&s o de t' s efle 
arquales , idcoque balem v* 8 five curvam 9 u X efle potcftatc fiibchplam rcâe /a , 
five B F , five curve A £. Efi autem edam ex pcedemonflratis parabola X it 9 fubtri- 
ph poceflacc parabole O $ Ergo curva AE de parabola O 5 Qctunt intet le equa- 
ics. Eodem ratiocinio in ulterioribus cafibus uremur , de generalem noflii theore- 
matis veritatem evincemus. 

Qm autem fuperiorem diflenationem de hanc ad ipCun appendicem accuratius le- 
gerint, precipua methodi noftre fiiodamenu ftatim agnolccnt , de excis deduci â- 
dllimam curvarum dimenOonem deprehendent. 
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DE SOLUTIONE PROBLEMA- 
tum Geometricorum per curvas fimplicifsimas, 
& unicuique problematum generi propriè con- 
venientes. 



DISSERTATIO TRIPERTITA. 

9 A I. 

T conftet Camlium in Geooietricts etiam hominem clTc, quod 
paradoKum meriti foriân quis dixerit , videant Aibciliores Cane> 
dani an mendum contineat linearum curvarum in certas dalTes aut 
gradus Canefiana diftributio, dc an probabilior dc commodior (c> 
cundùffl veras analffeos Getxnetrioe leges debeat aflignari. Qupd 
fine difpendio £un« tanti dc tam celebris viri exeeutaros nos cenfe* 
mus , curo Canefii dc Canefianorum omnium interiit veritatem 
cujus 6uc«ei fe non tmmeritb jaftant acerrimos , Ucèt iplbium facitis aliquantis^ 
per adverletur , omnibus aut ( fi generale hoc nimis ) Geometris ^tem dc AjoalylUs 
ficti manifeftam. 

Problematum Geometricorom in certas da£&s difitibutio , non Iblhm vcceiU>us, 
fed dc recencioribus necefiaria vila efi Analyfiis. Proponatur videlicet A D zqua> 
ri B » aut A quadratum B in A cquari Z plano. Hz dme aequationes quarum prior 
radicem aut latus Ignotum fiiis terminis non excedit, pofterior aurem lateris ignoti 
Iccundam poccftatcm five quadratum continet , primum dc fimpUeius problematum 
genus confiituunt. Ea vero Tunt problemata quae plana Geometris dici confiieverunc. 
Secundum problematum genus illud eft in quo quantitas ignota ad tettiam vel ad 
quartam pocefiatem , hoc eft ad cubUm vel ad quadratoquadratum pertingit. Ratio 
autem cur duz poteftaces proxime licèt diverfi gradus fine , unum tamen tantum 
coniHtuaoc ptoblematum genus , hsecefi , quod cquaciones quadraticz reducuntur 
ad fimplices aut Ucetalcs fâdli , que dc veteribus dc novis cognita cfi , methodo, 
ideoque per regulam dc circinum nullo negotio rcfixlvuntur. Æquationcs autem 
quarti gradus five quadracoquadtatice reducuntur ad aequationes certij gradus five 
cubicas beneficio nove, quam Vieta dc Cartefius prodiderunt, methodi. Huic enim 
operi Victa fubtilem illam dc fibi peculiarem cUmaâicam paraplerofin ddhnavic ,ut 
apud cum videre efi cap. 6. libelli de emendatione equationum , nec ablimili in 
pari calu ufiis eft artificio Cartefius 4icèt aliis vcibis illud enunciet. 

Similiter quoque cubocubicam aequationem ad quadracocubicam five equatio> 
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ucm Icxtl gradus ad zquationcm quinti deprimet , lic^ aliquanto difficilius» Vic* 
acus auc Cartefunus Anaiylla. £& eo autem quod iu przdi^is cafibus » in qui' 
bus una cantum ignota quantitas invcnituc aequationes graduum parium ad zqua* 
cipnes graduum imparium proximè mmorum deprimuntur, idem omnino comtO' 
gere in zquarionibus in quibus duz ignote qiuntiutcs repetiuntur coniîdcntcr pro* 
oonciavit Cartdius paginâ 31;. Geometriae lingua Gallica ab iplb conlimptc. Hu<- 
julmodi ver6 funt aquationes omnes linearum curvarum conffitutivz ,in his enim 
noD Iblum przdi^a rcduûio vel depreffio non fucccdct , ue Cartdius affirmabat , Icd 
eam omnino impoffibilcm Analylbe experientur. Propematur v. g. zquatio parabo* 
les quadratoquadraticae conlKtutiva in qua A quadratoquadracmn squatur Z lb> 
lido in E , qua ratione zquatio hzc quani gradus deprimetur ad tertium ) quo uten* 
tur remedio climafticz paraplcroTcos artifices f 

Quantitatibus autem igiK>tLs chamâcres vocalium juxta Vietam affignamus, hvc 
enim levia Se prorlus arbitraria cur immuurit Cartefius non video. 

Ue autem pateat difquintionem hanc autanimadverfionem noncflèotiolâm^ Inu- 
tilem , fuppetit methodus univcrlalis quâ problemata quzeumque ad certum cur- 
varum gradum reducimus. 

Proponatur namque problema in quo quantitas ignota ad rettiam vel ad quar- 
tam poceftatcm afccndat , illud per (ediones conicas que fune fecundi gratUis expe- 
diemus s fcd fi equario ad quintsun vd ad fextam potefiatem afccntlat , tunc folDrio* 
nero per curvas tenij gradus poflumus exhibere : (i equatio ad feptimam vel ad 
odavain pocefiacem afeendar, folutionem per curvas quarti gradus exhibebimus , & 
fie uniformi in infinitum methodo. Unde evidens fit non hic de nomine tan- 
tum , (cd de re agitari quefiionem. Proponatur in exemplum A cubocubus -<■ R 
pUnofblidum in A cqoari Z folido Iblido Aut» fi velis» A quadracocubus B 
pianoplanum in A equari Z plano iblido » in utroque hoc cafu problema iblve- 
mus per curvas terti; gradus feu cubicas» quod Se fecit Cartefius. Sed fi propona- 
tur A quadratocubocubus -+ B planoplanoiblidum in A eqtiari Z planoiblido ib- 
iido. Aut A quadratoquadiatocubos ^ B iblido iblido in Azquari Z(>lano plano- 
folido » tunc problema (blvcmus per curvas quarti gradus ico quadratoquadraticas 
quod nec fccic nec fieri pofic exiihmavic Cartefius , cum in hoc cafu ad curvas quinti 
vel Icxti gradus necefiarib recurrendum crediderit. Puriorem certe Geometriam offim- 
dit qui ad iblutioncm cujufvis problematis curvas compofitas nimis & graduum elatio- 
rum aiTurait» omiffis propriis & fimplicioribus, cum jam firpe & i Pappo, Se à recentio- 
ribus determinatum fit non leve in Geometria peccatam ciTe quando problema ex im- 
proprio fblvitur gencre.Q^od ne accidat, corrigendus efiCartdius& fingula problemata 
filis hoc cil propriis Se naturalibus fedibus refiituenda:^ Ac pag.3xa.idcm Carrefiusdiler- 
tè aflerir curvas ex imerfedione regulat Ac altcrUis aut rcfhr auc curi'Z oriundas efic fem- 
pet elatioris gradus aut genrâ, quàm cfi reâa auc curva in figura pag. 3pi. ex qua de- 
rivantur. InteUigatur , 11 placet in locum iplius rc^ C N K in difb figura pag. 
izi. fiibflitui parabo hun cubicam cujus \*crtcx fit pun^um K Ac axis indefinitus 
KLBA Ac cetera confiruantur ad mentem Cartefii. Patet xquabonem didhe pa- 
rabolsr cubice confiitucivam elle lêqucntcm A cub. ex una parce , Se B quad. in 
£ ex altera, experiere autem fiatim curvam £ C ex hujufinodi pofitione provenien- 
tem ad equationem tantum quadratoquadraxicam afeendere , ergo eueva quadra- 
toquadratica eh elatioris gradus aut genetis» quàm curva cubica fccundùm pre- 
dictam Cartefij definitionem , cum tamen contrarium pag. 3x3. expreOe idem Car- 
cefius definierit , curvam nempe quadracoquadracicam Ac curvam cubicam dic 
unius de ejuldem gradus auc generis. Mcchoiium autem oofiram qua omnia in in- 
finirum pcoblcmara , ea nempe quotum zquationes teniam Ac quartam potdlaccm 
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continent > ad fecundum curvatum gradum : quz quintam & fextam potcfVatero , ad 
tertium : quz feptimara dcodhivam ,ad quartum reducimus, & eo in infinitum 
otditK exhibere non difFcremus quotiefeumque id voluerint quibus piaculum vi- 
detur eicores quofeumque vel etiam Cartelianos in prxjudiciiim veritatis didi- 
mulate. 

Kcc moveat problemata qux ad fecundam poredatem afeendunt & quz ejuf- 
dem cum probksnatis primi gradus fine fpccici & plana dicuntur , circulis hoc cft 
curvis fecundi gradus indigere > fuum enim & proprium , huic objeûioni refpon- 
fUm non deerit cum methodum nodram generalem omnia omnino problemata per 
curvas convenientes abd>lveDcem proferemus. 

dissertationis 

T A%S 11. 

U T datz publicè fidei ûtisfiae , methodum generalem ad folvenda quzeumque 
problemata per curvas proprias & convenientes exhibemus. Przdiâum cd jam 
in prima didcrcaiioAis parte problcmiu duorum graduum inter fc proximorum}* verbi 
grariade 4*.)'. dc 6 ’ 7'.&i'.9*.&io'. dee unicum cantùm curvarum gradum rcfpicere, 
problemata nempe quz ad tertum vel quaitam potcftatem afeendunt , fblvi per curvas 
a*, gradus: ea verb quz ad quintam vel ad festam potcfhtcm afeendunt iblvi percurras 
s'. gradus dee. in infinitum. 

Modus autem operandi talis cd. Data quzvis zquatio In qua unica tantùm tcpericur ig- 
nota quantitas reducatur i^ud gradum elatiorem five parem : deinde ab adfeâionc fub la- 
tere omnino bberetur, quopccaâo remanebit zquatio inter quandutem cognitam vel 
homogeneum datâmes una parte, de aliquod homogcncum incognitum cu/u$ (inguU 
membra Ï quadrato lateris incogniti adficientur ex una parte , es altera homogcncum 
iftud incognitum zquetur quadrato cujus latus effingendum eo artificio ut in zqua« 
donc ipfiut quadrati cum homogcnco incognito cladorcs quantum fieri poterit btcris 
ignod gradus evanefeant. Cavendum edamur fingula lateris quadratici fie effingendi 
homogenca à radice vel latere ignoto adficiantur , de ultimum tandem ex illis à fecundi 
etiam radice incognita adficiatur. Orientur tandem beneficio divifionis fimplicis ex una 
parte, dt cxtraûionis lateris quadrati ex altera’, duz zquationes linearum e urvarum pro- 
blemad dato convenientium coiifiitudvz» de earum intcrfciliofbludonem problema- 
tis exhibebit ea qua dudumnfi fumus in foludone problemacum«pcr locos methodo. 

Exemptum proponatur, fi placet, A cub.cub. -+ Bin Aqu. cub. -+ Z. plan, in A 
quad.quad. *■» D fblid.in Acub. -► M. plan. plan, in A quad. zquari N.foLfbl. pro- 
blemata quipM omnia qux ad quintam vel ad fextam potefiatem afeendunt ad hanc for- 
mam reduci pofiunt. Nihil enim hoc aliud cfi quàiti vel quintam potcAatem ad fextam 
evehere vel eam deinde ab nldma adftâione fub A ?el latere Uberare , quz omnia de Vic- 
ta de Canefius abundè docuerunt. 

Effingatur itaque quadratum à latere A cub. -«• B in A in E de zqueturpriorl primum 
illius zquadom$pard.Fict itaque A cub.cub. B in Aqu.qu.in E bis-+ Bqu-inAqu. 

in E qu.zqualc A cub. cub. *+B in A qu.cab.-+Z pl.in Aqu. qu.-+ D fbl. in A cub.-t- 
M pl. pl. in A qu. de deleto utrinque A cub. cub. de reliquia per A qu. divifis quod ex cau- 
tione adjeââ methodo femper Uberum cA , remanebit zquado inter B in A cub. -+ Z 
planum in A qu. h- D ibl. in A -f M pl. pl. ex una parte , de B in A qu. in E bis -*■ B qu. 
in E qu. exaltera. Hzc autem zquatio , ut patet , dat curvam j*. gradus. 

Quia autem ut conAim.itur duplicata zqualitas de commodè ad fblutionem proble- 
matis deveniatur, iquandum etiam cA quadratum i latere A cub. -t- B in A in £ poAc. 

riori 
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riori prioris zquationis parti, hoc eO N (bl. Ibl.ergo per extraâioncm lateris quadrati, la- 
tus qtudratuniNtbi.Ibl.quodfacUè datur dcdicaturdi placet N Ibl.zquabiturAcub. -*-5 
in A in E, quod dt larus quadrati prioris cquationis primum dacz parti cqualis.Habcmus 
igitur hanc fecundam zquarionem inter Ibl. N dc A cub. fi in A in £ qux dabit pariter 
curvam tertii gradus. Quis deinde non videt interlcâioncm duarum curvarum ;am inven- 
tarum dare valorem ipHus A yhocefi problematis propodti Iblutioneml 

Si problema ad Icptimam vel ad odhvam pocefiatem alcendac ftatuetur primo fub for- 
ma oûavc potefiatis, deinde ab adfcâione luo latere omnino liberabitur hoc paAo. £Ho 
itaque pofi Icgitimamexiampradcripca methodo redudionem, A qu. cub. cub. -«• fi in 
A qu. qu. cub. -* D pl. m A cub. cub. N foL in A qu. cub. M pl. pL in A qu. qu. 

G pL (bl. in A cub. -f R (bL fol. io A qu. zqualc Z pl. fol. Ibl. 

Etfingccur latus quadrati cuilibet ifous xquationis parci xquandi i latere A qu. qu. -> 

B — in A cub. H- D pl. in A in E. 

3 

Secundum autem hujus lateris quadratici homogeneum eo artificio effinximus ut dux 
datiores lateris vel radicis A porcllares in xquatione omnino evancicanr , quod perfacile 
cil. Quadratum igitur illius lateris (I xques priori xquationis propofitx parti, deletis com- 
munibus & reliquis per A qu.divilistorietur xquado curvx 4' .gradus confiitutivaexuna 
parte. 

Deinde pofi exrraâioncm lateris quadrati ex altera xquationis prim^ ptopoHtx 
parte larus Z pl. foLfol. quod P pl.pl.dicerelicet,zquabitur A qu.qu. fi ^ in A 

cub. D pl. in A in E. hzc verb squatiodabic etiam aliam 4'. gradus curvam,& harum 
duarum curvarum interfeflio dabit s^rem Adioc cll problematis propoliti folotioncm. 

Notandum porro in problematibus qux ad nonam aut decimam potefiatem alcendunc, 
ita effingendum lacus quadrati ut ineo Hnt quatuor ad minus homogena quorum be- 
neficio evanefeant tres clariores lateris ignoti grados. In problematibus autcro qux ad 
undecimam aut duodecimam potefhiccm aCcendum latus effingendi quadrati con- 
flare debere quinque ad minus homogeneis , ita formandis ut eorum beneficio 
quamor elatiores lateris ignoti gradus evanefeant. Perpetui autem & facillimi me- 
thodo , lixc lateris quadrati effingendi forma per folam & fimplicem divifionem vel 
applicationem ut vabis geometricis & inrb pure geometrici utamur expediri Analy- 
flx experiendo deprehendent, & charaâerum variatio nullum methodo prxjudi- 

cium c(f allatura. • 

Cum autem problemata qux ad fecundam poteflatem afccndunt per cxrrafUoncm la- 
teris quadrati reducantur pura, ut notum efl, per lineas primi gradus, hoc cfl reâas, expe- 
diencur, & vana evadet quam in priore diflertationis iffius pario merueramus objcàio 
càm cxcraâioneni radids quadratx canquam notam de obviatn in quolibet problematum 
genere ex nollra methodo ufbrpandam nippo/iierimus. 

Non latd>it igirur deinceps accurata & fîmpliciffima problematum Geometricorum 
per locos proprios a curvis varix, prout expedit, fpedei oriundos, refolutio&conflruclio. 
Variare autem curvas falvo fomper & retento naturali probiemads genere , liberum erit 
ADalyflis,6cfômpcrproblemata8'. aut 7'. gradus per curvas 4*. problemata 10'. aut p*. 
percurvas5*. problenrataia'.dc 11*. per curvas 6'.dcfic uniformi in infinitum methodo 
expedientur. Cum contra per Canefium problemaca 8*. auty*. gradus curvis 5*.aut 6*. 
indigeant: problemata lo'. aut 9'. curvisy'. autS'. problemata u\ aut n*. curvisp'.aut 
lo'. <Sc fic in infinitum , quod quam longe X fimplidtate dc veritate geometrica abfii, vi- 
deant ipft Cartenani, aut fi ita viflim fuerit , contradicant. 

Veritatem enim untum inquirimus , dc 11 in feriptis tanti viri alicubi dclitcfcat , eam 
libenti flatim animo dc ampleâemur deagnofoemus. Tanta mc fànè, ut verbis alienis 
utar, hujus portentofiffimi ingenii inceffit admiratio , ut pluris fiiciam Cartclium erran- 
tem quam multos wr«/ISr7ar. F 
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DISSERTATIONIS 

‘P A T(^S I II. 

H Æc ad generalem Doftrinam fbruOcluiiicianr,quzcnim problcmaca Cartcliusper 
gradus curvarum elatiores detcnniiuc expedienda » oa nos generali metlx>do ad 
curvarum gradum duplo minorem feliciter dcpcdCmus. Quod iu tamen intcUigi debere 
pronunciainu 9 , ut id ûlccm auxilium omneiommno<fUslUoAesadminant.Ma;u 5 quip- 
pc inrïniri cafus fpccUlcs non reculant, juvat itaque ulterius expatiah &Analyl>n Cartelia- 
nam non Iblum ad terminos duplo minores, ied ad quadruplo , IcxeupJo, decuplo , cen* 
tuplo &c. in inlînirum aliquando minores deprimere ut tanto magis error Carte- 
lianus detegatur & proprium Hatim ab Analyli remedium conlcqiutur :pocclhtes au- 
tem per numeros iplârumcxpoucntcsddîgnare in gradibus elatioribus, deinceps conv 
motlius erit. 

Proponatur invenire lex continué proporrionales inter duas datas. Sint dux date 6 «Se 
D, pruna inveniendorum ponatur A^ietsquario inter A^dc B* D.Haecxquario Iccundum 
CartenumpcrcurvaS5^ rantumauc6' gradus Iblvipocell. Nos eam per curvas 4' gradus 
in lecundi hujus dilTertationis parte licut reliquas etiam cjuClcm nacurx generaliter rc- 
foJvimus. Sed nihil vetat quominus camper curvos gradus celbivamus. Æquentur 
quippe linguli xquationis termini homogenco Icquenci A* E* D,xquobitur ex una parte 
A’ & divilis omnibus per A* manebit D xquatio inter E* D & A’ qui dar.ut patet, cur- 
vam j'gradus.Exaitera veropatte A*£ * D xquabiuir B ^ D , de omnibus perD divifu 
de reliquis lîibquadraticè dcprclEs , manebit xquario inter A * E de B * qux dabit edam 
ciirv'am 3' gradus. Harum autem duarum curvarum interdio dabit valorem A , hoc eû 
problematis propoliti per ctirvas 3* gradus Iblutionem. 

Sed proponatur inter duas datas invenire duodecim medias proportionales continué , 
xquatioerit inter A** dcB '* D.eamaurem Cartedus Iblvi tantùm per cur\'as 11*. aut 
12'. gradus lolvi polle cxiûimavic.Nos gcnccaliter utiîmilesquaA'isejulücm gradus eom 
in fecunda hujusdilTcrtatiomspartcpcrcurvas?' gradus Iblvj polTc docuimus. Sed ulte- 
rius inquirenti occurrit lladm elegans per curv.is 5' gradus Iblutio, imo de datur per 
curvas 4' , ut infb videre eH 9 xquentur primum fmgula hujus xquationis membra ho- 
mogeneo A ' E * D , ex una parte nempe A ' ’ , de ex altera B ' * D, in pntiu oinoibus per 
A* divifis, hctxquatio inter A* dcE * D qu* dat curvam 5'. gradus m pater. In> 4 ccunda 
omnibus per D divilis de per quartam potclUtem Uve quadraroquadratum deprcnis, rema- 
nebit xquatio inter A* E de B * qux dat curvam )' gradu». Per duos itaque curv*as qua- 
rum una dl gradus, altera 3*. problema propolitum expedimus. 

Sed idem etiam problema facilius, hoc cA, per curvas 4*. gradus conlhucre polVuinusi 
srquentur fingula xquationis membra A ” E * D fiet illinc poft divilionem per A ' A * 
xi^^uaic £’ D, qux xquaiio dat curvam 4'. gradus, iOinc vero omnibus per D divilis, fie 
deinde per tertiam poteftatcm five cubum dcprcQis fiet xquatio inter A* Ede B*qux 
dabit etiam cutvam 4'. gradus. Problema itaque per dujs4\ gradus curxas facillüné 
coiiAruimus. 

Qm hxc exempla viderit , non poterit dubitare quin inventio ttigclima mediarum 
commué proportionalium per curvas 7*, imo de per curvjs 6*. poflit expediri. /Equario 
nempeinter de B * D communi termino A E' D xquabicur, unde problema pci 
curvas 7'. gr.iduscxpcdiernr,am communi termino A ** E ‘ D xquabitur.undc m.anabit 
Iblutio per curvas 6 gradus.Sic inventio 72 mediarum Iblvciur per curvas 9'. gradus, & 
patet ex ptxmillis polle oilignari r.itionem inter gradum probieni.irisfic gradum curvarum 
iUud Iblvcntis omni data ratione majorem. Quoti ctim viderint Cortcluni , non dubito 
quin uccdTitati de admonitionis de emendationis noili:.efublcnbaiU.AdvertendijrTt autem 
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immutandam Gepc ciTc ipiàm aequationis fbrmam ut commodam per partes aliquotas di- 
viiionem homogcoca ip& rccipiant,quod fcmcl monuidc lUtficiet. Proponatur videlicet 
inventio decem mediarum dcntzquatiotntcr A dcB '* D,ducaturquodlibct exho- 
mogeneis io reûam datam verb. grat.Z.utntxquatio inter A " Z dc B'** D Z, ita enim 
ad numerum tz pervenietur cujus ope Êtdllima per partes aliquotas evadet reduâioaut 
deprcflIo,arquetur videlicet quodJibet ex homogeneis A * £ ^ illinc orietur aequatio in- 
ter A * Z dc E ^ quae dat curvam 4' gradus. Idinc ver6 beneddo excraôionis late- 
ris quadracoquadratid inter A * E À latus quadratoquadratteum homogend dati 
B D Z> quod tli{dacct, Ht NlbUdum»qu« zquatio dat curvam j' gradus, atque ita in- 
venientuc 10. medix per duas curvas quarum altera ell 4'. altera vero i*, gradus. Q^d 
per levem illam prioris xquationis immutationem £idllimè Eimus exeeuti. Nec moror 
infinita alia quz Analyftisars ipla abunde Tuppeditabit compendia; Hoc tantüm adjungo 
caomniaquxfupcnùsdiximusnonfolum locum habere cum poteftas ignota nullum 
aliud fub gradibus inferioribus adfeâum continet homogciKum , fed etiam fi aliqua ex 
•homogeneis à gradibus poteftati proximioribus adfidantur urfiA'* '*>NA**-«'M 
A” >+ R A '^xquerurB ** D» f^rio hujus quxftionis perinde facilis reddeturcom- 
muni adfumpto xquarionis homogeneo quo fiipra ufi fumus , nempe A ' £ * D, ac fi in- 
veniendz u medix inter duas datas propooerenem. Simili autem in xquarionlbus àb al- 
tioribus gradibus adfcâtsutemur artificio. 

N otandum tamen in xquationibus in quibus una tantùm repetitur ignota quantitas ex 
una parce , exponentem poteftads illius purx debere cfle numerum primum ut ab eo gra 
dus ilEus problematis defignetur. Si enim exponens ilk fit numerus compofitus , proble- 
ma ad gradus numerorum qui eum metiuntur ftatim devoluetuE.Qmerantur, exempli gra- 
tis, 8 medix continué proportionales inter duas datas > fiet xquario inter A ' & B * D, 
quocafùcumnumerusp.fitcompofitnsé numéro}, bis menfuratus, inferetur prt^lcma 
efie ) ' . gradus , quod quidem ita & habet , fi e n im inter duas datas reperiantur dux me- 
dix, Sc rurfus inter primam dc fecundam , fecundam & tertiam, tertiam dc quartam repe- 
rianrur fimilitcr dux medix, fient 8 medix inter duas primùmpropofitas Uncas. Si qux- 
tanrur 14. medix inter duas datas , xquatio qux eft inter A * ^ & B ' * D indicabit prt^le- 
madevolui atfafla duo problemata quorum unumefi}' gradus, alterum 5^ unde apparet 
exponentem purx potefiatis debere cfie numerum ^imum ut verè gradum problenutis 
exprimat dc defignec. 

Cum autem numeros à binario quadiaticèin (èduâosdc unitate auâos efTe fêmpcr nu- 
meros primos apud me confiet dc jam dudum AnaJyfiis illius theorematis veritas fuerit 
fignificata, nempe efTe primos }.}. 17. 357. 655]7.dcc.ininfinituro,nullo negotio inde deri- 
vabitur methodus cujus beneficio problema confinicmus cujus gradus ad gradum curva- 
rum ipfius folutioni infervientium rationem habeat dati quavis majorem. Propona- 
tur namqueiuterduas datas invenire z$6 medias continué proportionales fiet xquario 
inter A*’' defi ’^'defingoU termini xquabunturfcquenti A*^"^£’*D, dcmoxqux- 
fiiopcrcurvas 17' gradus expedietur, fi quxrantui medix 65536 quxfiio per curvas 257 
gradus fblvctur, dc fic in infinitum gradus majoris numeri deprimetur ad gradum numeri 
proximè minoris. Inter duos autem proximos rationem in infinitum augeri quis non 
videt > An ergo errafic Cartefium ultcrihs Cartefiani dilEmuiabont,ego fàuè 1 «^ dc quid 
fiatuendum hac de te fit fbllicims dc udtus expeâo. 
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PORISMATUM EUCLIDÆORUM 

Renovata Doéhina, & fub forma Ifagoges 
recentioribus Geometris exhibita. 

NUMERAVIT Pappus iuuio libri icptimi hbros vrtcnim 
Geometrarum ad tiviv drgja^Mt pertinentes : qui omnes ciim 
temporis injuria perierint, excepeis unico datorum Euclidis libello 
quatuor prioribus conicorum Apollonii, elaborandum Neoce- 
rias Geomeuis maximi (uit uc damnum operum, qua: tenravit 
edax abolete vetuftas , aliquamilpcc rcùrcirem i & primo quidem 
lubtdiOimus Ulc , nec unquam ûtis laudarus PrancUcus Victa 
libros unico, quem Apollonium Gallum inlctipnt , libello frti- 
citer rdl(tuics cujus cicxnplorcad camdem provinciam Macicuis Ghccaldus,A WUk* 
brordus Suellius accingere non dubtcarunc, nccdcfiiit propofito eventus, libros enim 
Apollonii»^" itfA^e nnnm iUoiDm bcncAdo vix am- 

plius dc{ldeiamus. Sequebantur loci pluù , lo6 Iblidi , A loci ad ruperficiem. Ar huic 
quoque parti non ignoti nominis Geometras ruccorrcninc ; eoeumque opera manulcri* 
pta licet, A adhuc inedira latere non pocuerunr. Sed iupcrcrat eandem inîenrata , ac ve- 
lue defpcrara poriCrutum EuclidxtMrumdoArina .Eam quamvis opus artificionifimum, 
ac perutile ad rcIblutTonem oblcuxionun problematum Pappus aîTerat , nec fupaioris 
nec reccmioiis zvi Geometrae vcldc tiommccogncvemm , ane quid eflci folummudo 
fxmt fulpicati. Nobis tamen in tantis tenebris dudum caecutientibus, A qui rationein 
hac materia Geomerrix opitularemur elaborantibus, undem le clara videndam ob- 
tulit, A pura pcc noâem in lucc rchiUit i ncc debuit inventi novantiqui fpccimcn. pode- 
ris invideri, podquam enim Socvicum (ydus omnibus difcipliais illuxit, irudra fcicmià- 
riim arcana unquam mydccia qusdamabfeof (damus, nihil quippe impervium pcrTpka- 
cidimo incomparabilis Regius ingenio, nec las ceniemus occultare doAti nam quam 
vcl unico dumtaxat aut inlpitaotis , aut mandantis nuru, quandocunque libuerit . dete- 
Aamiti vix polTumus dubitare. Ur autem darius fe prodat totum poridnarum nego- 
tium , celebriores qualdain proporitionespotidnaticos ddegimus calque Geometris 
A confiderandas A examinandas conddenict exhibemus, uc mox quid fti Porirma A cui 
maxime inferviat uful innotdeat. 
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Porifma primum. 

Videatur figura porifmatit i. 

S int duae rc^ O O C, quae angulum conlticuant in pun^o O & Hnt iplW poficio- 
uc datae « dcmuc 5c punûa A &B, à puxidis Bdc Aducancux tcdc Ë £ . A F ip(i 
OC parallrU & occurrentes redx N O produdx in pundis £ & F, jungatur reda A Z, 
quzrcdae C O produc^x occurrat io D« jungatur ittdanrcda FB. qux cldcm redx 
e O occurrat in C & ad quodvis pundum icdx O N ut V, verbi giatiâ, infledautur rc- 
Û* A V, B ita ut reda AV occurrat redae O C in pundo S reda autem B V eidem 
OC occurrat tn pundo R,redaaguluin HibCB. ioDSxqualc icmpcrcrii rcdatigiüo 
lub C O iu O D» idcoquc ipatio d^. 

Porifma fecundum. 

Videatur figura porijmatix t. 

E Xpooatur parabole quaevis N A B , cujus diametri quxlibet fmt B £ O > lüman- 
rur in curva duo quxvis panda A de N 1 à quibus infledantur ad aliud quod* 
vis curvx punduni . ut D , Redx ADN, que in diametris punda H, O , G » tig* 
nent, in eadem diametro ablciodeniur icmpetdux redx , qux camdem fervabunr 
laiioncmi erit nempe uc OBad B£ , iu > QJ ad GB , idque in infinitum. 

Porifma tertium. 

Videatur fgura porifmatis 3. 

E Sto circulus cujus diameter reda AD , Ciu parallela utcimque ducatur N Mi 
circulo in puitdis , N & M occurrens » & fine data punda N de M , inficdarut 
utcumque u da N B M , qux fecet diametrum in pundis O de V. Aio daram efie 
rationem redanguli fub A O in D V , ad redangulum fub A V in D O } ideo* 
que n Inflcdarur N C M Iccans diametrum in pundis R S , erit femper uc redan- 
gnUim fub A N in D V ad rcftançutiim fub A V in D O , ira redangulum fub A R 
inDS, ad redangulum ftib A 5 in OR, necdifficilc cfi propofitioncsnadcllipfirs, 
lirpcrbolas de oppofitas fcdiones extendere. 

P 3 
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Porifma quartum. 

Dideatur figura porifmatis 4. 

E xponatur Citcuint ICH cujos diameter ID H data, ccntinm D, radins ad 
diametrum normalis C D , fumantur in dùmetro produâa punâa BSA data , 
& fmt rcOa A I , B H «quales, fiat ut D I ad 1 A, ita I> L ad L 1, » fit reOa D B. «qua- 
lis D L , dabuntur punûa B. & L, jungatur rcOa C A cul cqnaiis ponatur A F ad 
diametrum perpendicularis , eidemque fiat B G «qualis & parallela, infieâatur quï- 
vis rcSa ad circulum i punûis F & G, ut F £ G, qu« diametrum Iccct in punûis M Oc 
N, Alofiimmam duorum quadratorum R, M, L N «quart femper eidem fpatiodatoi 
iifdem pofitis in fecundo cafii jungatur refta C L eut «qualis ponatur L P ad diametrum 
perpendicularis , eidemque «qualia SpatalieiafiacR.Z , fi dduobuspunâis Z &Pin- 
fleâatuc quilibet ad citcumiètentiam tcâa ut PV Z iêcans diametrum in pundis 
K & T quadtatoium A T S B K aggregatum «quabitur fempet alteri fpatio data 

Porifma quintum. 

Dideatur figura porifmatis i. 



E Sto drcnlus RAC, cujus dUmecct RDC dati , centrum D , r^us D A ad dia- 
metrum normalis , fumantur utcunque punûa Z fit B data in diametro à centro 
D «quidiftamia , dcjunûa A Z fiat xqiulUZM ad diametrum perpendicularis eidem* 
que zqualis, & parallela ducatur B O «Infieâatur quarvis ad circumferentiam reda 
M H O quæ diametrum in pundis £ de M fecet , erit ftmpcr ratio quadratorum EH , 
H C , fimul fumptoium adtriangulum BH N data, eadem nempe qu« rcâ« A Z ad 
quartam partem redz ZD.Ex^udis poriihucibus,quc«ttm propofitioncs clc^- 
dfilmas de pulcherrimas efle quis difiîtearur , haud difficulter indaganda fe prodit iplâ 
porifmarum natura. 

Enunciari nempe poflefe,cundùm Pappum, vd ut theoremata vd ut ptoblcmaca fta- 
tim patet, nos fane ut theoremata enunctavlmas,fed nihil vetat quominus in problema- 
ta cransformentunexempU causi fie quintum porifma concipi poteft.Dato circulo R AC 
cujus diameter RC, quaerantur duo punda utMdeO, à quibus Cinficdarur quxvisad 
circumferentiam reda ut M H O ficiat femper rationem quadratorum ab abfeiffis EH, 
H C ad triangulum E H C datammee latet ex fupradido theoremate conftrudio.fi enim 
ponatur teda A Z e£fc ad quartam partem Z D in ratione data , omnia conflabunt^ c4* 
demque ratione in reliquis dc omnibus omnino porifinatibus theoremata in problema- 
ta fàcilè tranfibunt. 

Quod autem hmoit Pappus ex fententia Juniorum Geometrarum porifma deficere 
hypochcfi à locali theoremate,id fânè rotam porifmatis naturam fpcciticè revelat neque 
alio fcrè auxilio quàm eo quod hzc verba fubminiftranint hujufcc abdita maceria; pene- 
travimus. 

.Cum locum inveftigamus, lineam redam aut curvam inquirimus nobis tantifper 
ignotam , donec locum ipfiim inveniend* Une* defignavetimus , fcd cum ex fuppofi- 
to loco dato dc cognito alium locum venamur, novus ifte locus porifma vocatur ab Eu- 
clide , qua ratione locos ipfbs porifinatum unam fpccicm & cflTc dc vocari vcrifTimc 



Digitized br GoogU 




Mathematica. 1 19 

Pappus fubiunxit. Exemplo unico definitionem no(tram aflrucmus in figura5‘. poril* 
maris, datiredtâ R C , li quzratur curya qusrlibcc ut R A B cujus ea Ht proprietas ut i 
quolibet ipdus punâo ut A dcmifla perpendicularis A D faciat quadratum AD «qua- 
le rcâanguio RDC inveniemus curvam R A C efle circuli circumferentiam, fcd fiex 
dno ;am Joco illo alium inveftigemus , problema verbi gratia porifmatis 5'. novus ifte 
locus de infÎDitiaiii quos periti iagadtas Analyftz reprsrfeniabit & ex iam cognito clU 
cicCj porilma dicctuc. 

Cum autem ut fam diximus Poriimata ipfe fmt loci,errorem latini Pappi interpretis 
ex grarco textu emendabimus eo loco ubi Porifmacum opus perutile ait ad rdblutionctn 
obfeuriorum problematum ac eorum generum qu« haud comprehendunt eam quae 
multitudinem pnebet naturam» quse ultima vert» cum nullum ferè lenium admittant 
ad ipftim authorem recurrendum cujus verba in manuferipeis Codicibus ita fe habenr, 

UtfUftMi* difpitfM f«x»7i^rir«nr itf w Jw.vmr tmt mftQiMfitirmr v>' Twr)«»«!i 

iSr #iwiiK •maf’.yofûrtt 

Aie igitur porifinata conferread AnalyHn obfeuriorum problematum de generum 
hocefe problematum generalium , ex didlis enim apparet porirmatum propoflcioncs 
elTc gcncralilTmiaSfdeindc fubjungit^cum natura multitudinem quz vix poteft animo 
comprehendi fubminiQret , quibus verbis infinitas illas de miraculo proximas c/ulUcm 
problematis indicat Ibluriones. Huic autem vel theorematum vel problematum inven- 
tioni non dceft peculiaris à puriore Analyfi derivanda methodus, cujus ope non folutn 
quinque praecedentia Ponünata fed pleraque alia de invenimus de conftruximus de dc- 
monftravimus, de fi h«c paucula, quz if^ogica tantum de accuratioris operis prodroma 
emittimus, dodis arrideant,tre$ totos porifmarum libros aliquando redimemus, im6 de 
Euclidem ipfum promovebimus de Porifinata in coni fc^ioDibus de aliis quibufeumque 
curvis mirabilia lanc,dc haâemu ignota detegemus. 



Digilized by Google 



121 




LETTRES DE MONSIEUR 



DE FERMAT, 

Avec quelques-unes de celles qui luy ont efté 
écrites par plufieurs pcrfonnes de grand fça- 
voir fur divers fujets de Mathématiques ou 
de Phyfique* 



LETT%E T>E M. T>E FERMAT eJV 
3 ^ Fere Mtrftme Minime. 

Dm |. loia i#}«. 



O N R. P £ & E , 



rcceu vôtre lettre avec Citisfiiâion , poia qu'elle condent des remarques & des 
cxpericncct très fînguUetes. J'en Éüraj reftime que je dois , de de tout ce qui me vien- 
dra de vôtre part. Je n'ay point veu de livre de Mnliquc plus nouveau de vous que 
celuy que vous appcBez queftions haxmociiques , que fay relié avec un autre recueil 
de queftioQs , & la mcchaolqua deGalilci) CladâncMdlrationdelaproporitionde 
rheJice n'eâoit pas de grand diieouts de de gtandc recherche» je vous Tenvoyerois 
preiênteroent) mais elle contiendra autant que deux des plus grands traitez d*AicKi> 
mede, de lc»tc que |e vous demande on peu de loÜiT pour cela» de cependant vous la 
pouvez tenirpour era-veritable. J'endreflbray on traité rxprez, ou je^us&iray voit 
de nouvella heUca auffi admirabfa qu*on en puiflè imaginer. Pour vous en donner 
lavam-goût» envolcytzne» quleft peut-eftte cette Ügneque Menelaus appelle admi- 
rable dam le Pappus. 

Efto helix A M B lo circulo C N B » cu/ns ca fit proprietas , ut duâi qualibet te« 
ââ » verbi gratiâ, A M N » tota dreuli drcumfèrentta fit ad ejuiefem drcumfecentic pot- 
cionem N C B ut AB quad. ad quad. A M ( in boc autero faze helix differt ab helice 
Archimedis quod in helice Archim. Gt ut circumferentia ad portionem NCB» ita 

CC 
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AB «ii A M ) pronunciamus primé iparium fub bdice Si tc£U A B comprchenlùiu 
elle dimidium totius circuli. 

E)eiiidc ( qu£ cft proprietas mirabilis ) Ipatiuni ex priaia Kvoludone octiun ( quod 
lue fit N ) dTc dimidium Ipatii M , ex îccunda revolutione octi , Ipatium vero C ex 
revolutione ortum clTê xquâlc Ipatio M , de omnia omnino deinceps ipatia ex qualibet 
rcvoludone orta diâo Ipatio M Hmilitet elTc zqualia » idcoque & inter fc. 

Je croy que vous m'avoücrcz que ces recherches ibnc belles , mais j'ay G peu de 
comnKKÜté d'en écrire ks demonfteations qui Ibnc des plus mal-ayfécs » Ôc des plus 
emban alTccs de la Geometrie > que je me contente d'avoir découvert la vérité , & de 
fçavoù ic moyen de la prouver lorlque j’auray le loifir de le ûlre . Si je puis trouver 
quelque occaGon d'aller palTer crois ou quatre mois a Paris ,;c les cmployccay à mettre 
par ccrir toutes mes nouvelles pcnlecs en ces Arts , à quoy je pourray doute dire 
beaucoup aydé de vos G>ins. J 'ay veu la GeoAatique de Mr. de Bcaugrand > & me 
liiis étonné dabord d’avoir trouvé ma penléc diSêrcnce de la flenne , j’dlunc que vous 
t'aurez déjà remarqué. Je luy envoyé franchement mon avis fur (on livre, vous alTu- 
raiit que j’dlimeG fort foo dptit , de qu'il m'en a donne de G grandes preuves , que 
j’ay peine h me perGuder , qu'ayant cnczqim une opinion contraire à la Gcnne , je oc 
me fois éloigné de lavaité. Je conlois pourtant qu'il foit mon juge , de ne vous re- 
cule pas non plus. Et pareeque j’ay écrit à la hâte b dcmonfttation que je vous cnvo> 
va , & l’cait que je luy envoyé , je mettray tout au net à loiGr « de tachcray même de 
trouver de riou velles raifons pour foutenir mon opinion, i laquelle pourtant , je ne m'at- 
eachcray jamais pat opiniâucté dés qu’il me faira connoître le contraire. Je fuis , dcc. 

z/fu !Z^. “P. Merfenne M-inime. 

Du s4- luia 

jyjON R. PERE, 

Je fois marry de n'avoir peu vous faire ptecifoment comprendre mes fontimens 
touchant ma propoGtion Gcollatiquc, 11 cd pourtant vray que je n'avois garde de 
la prendre au feos que vous avez au, car b foule raifon que j'ay employée contre 
l'opinion de M. dcBeaugrand, çadlécelle-la même que j'ay trouvée dans vôtre let< 
rre , de forte que je n'avois garde de tomber dans un inconvénient que j'avois preveu 
de condamne, j'eftime donc que tout grave, en quel lieudumtmdc qu'ilfoit, horlhiis 
dans le centre , pris en foy de abfolument , pcfo toujours également i de c'cA une pro- 
poGtion que ;'auroi$ aifoment pnfo pour principcGjencUvoyois conccHéct je tâche- 
ray donc â b pnruvcc. Mais qu'elle foitvrayeou non,cdan’empéchepas b vérité de 
ma propoGGon qui neconGdcrc jamais le grave en foy, mais toujours par rcbtion .lu 
levier , de ainG je ne mets hen dans b concluGon qui ne fo trouve dans les pretniffo s 
Or l’equivoque, iànsdoûtc , eUvcniiede ce que je ne vous ay pas aû'cz expliqué les 
nouvelles pcnlées que j’ay fur tç fojee des Mechaniques, de lelqucUcs vous verrez grol^ 
Gercmenr etayonnees for le papier que je vous envoyé. C'cB pourtant à U charge que 
vous m'obligerez de ne les communiqua i pafonne , de que vous me donnerez le 
loiGr pour en taire les demonftrations cxaôcs,ou plutôt pour les meure au net, car 
elles font déjà faites. L'erreur d Archimede , G pourtant nous le pouvons nommer aiiifi, 
provient de ccqu'Gapris pour fondement que les brasde la balance arrércroint, quoy 
qu iis ne fculTenc pas parallèles à l'horizon , dequoy j'ay démontré le contraire. Si voux 
examinez de nouveau b6.de la 7. des cquipondaans , vous trouverez que je ne me 
trompe pas , de que là demondcation cft toute fondée lur cette fuppolition. 
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Caribitle Icvîcr EDB duquel k centre A » eduy de UteireC. Archimede peut 
démontrer h prupofition réciproque des poids , les diviic en parties égales comme E/ 
& les attache en dt/bnecs égales le long du levier. Or il fuppolc que le centre de gravi- 
te de dcu2[ poids cl) au point qui divik leur intervalle également , & cela el) bien vrny 
aux deux poids qui font autour du point A, pareeque U ligne A C, cftanr perpendicu- 
laire au levier , les poids E autour du point A « le trouvent egalement éloignez > & du 
centre du levier de de ccluy de la terre , & par conicquent iis fc trouvenr d'égale incli- 
nation y mais li dans le même Icvin vous prenez le point D qui divilê rimerYallc des 
deux graves E également» en ce cas le point plus éloigné du centre du levier d) aulli le 
plus éloigné du centre de la terre » & ainfj le point D avec les deux poids E rtprclente 
une balance, de laquelle les bras ne (bot pas parallèles à rhorilôn i mais H la dcTccnte 
des graves le bilbit par lignes parallèles comme en cette Hgure par les bgnes A C » & 
DK» en ce cas la proportion d'Archimede Icroit vraye. Ce n'eft pas que dans l’ulâgc 
die manque fcnllblement ) mais il y a plaillr de chercher les verirez les plus menues 6e 
les plus Cubriles , 6c d'ôeer toutes les ambiguitez qui pourroint lûrvcnir. C'eft ce que l'ay 
laie très exaélement » de }c vous puis aflurcr que quoy que 1a recherche en foie bien mal- 
ailée , 7 en polTcdc toutes les dcmonlhations parbicement. 

Soit le centre de la terre A » le grave £ au point E , de le point N dans la luperhcie ou 
ailleurs plus éloigné du centre que le point £. Je ne dis pas » que le poids £ pefe moins 
cAant en E, que s'il eftoic en N , mais ^ dis que H le poids £ ell rufpcndu du point N 
par le ülcc N E . que la force étant au point N le retiendra plus ailcment que s'il cAoit 
plus prochedeladiteforce» dcce en la proponion que^e vous ay alignée. 

Jecroy vous avoir rulCfammentexpIiqué mapcn(éerurcefulet.Pourla queAiondes 
nombres donc vous me parlez» A vous m'en Eûtes part, /e tâcberay de la refoudre : j'en- 
voya il V a dé/a long-temps la propoAtion des parties aliquotes à M. de Beaugrand avec 
la conAruâion pour trouver infinis nombres de meme nature. S'il ne l'a pas perdue, il 
vous en fàira part. Je vous prie derclirc noa propofirioo des graves , de de m'en dire vô- 
ercavis. JcTuis^dcc. 

<>Au%.T. Merfenne Minime. 

Da s. ScpKfltWe 1S3S, 

JyjON R. PERE, 

La lettre dont vous me parlez dans vôtre dernière s'cA fimsdoûte égarée» car celle 
que je viens de recevoir eÀ la (ëutc qui m'cA venue depuis cinq ou fix femaines de vô- 
tre part \ fur le fojetdc laquclleje vous diray , que quand nous parlons d'un nombre 
composéde trois quarroziculcmcnr, nous entendons unnombre, qui n’cAny quatre 
uy composé de deux quarrez : de ccAainfi que Diophante de tous les interpretes l’en- 
tendent , lors qu ils dllcnt qu'un nrwïibrc compole de trois quartés reniement en nom- 
bres entiers» ne peut jamais cflrc divilé en deux quartés, non pas même en traÛions. Au- 
rretnent , de au Icns que vous fomblez donner à vôtre propolîtion , il n'y anroit que le 
fcul nombre de trois qui fut composé de trois quarrez feulement en nombres enners * 
car premièrement tout nombre cA composé d’autant de quarrés entiers , qu ila d'uni- 
tés. Secondement vos nombres de n. de 14. le trouvent compofez chacun de 5. quarrez. 
Le premier de 4. 4, 1. 1. 1, Le Iccond de 4.4.4. », 1. que fî vous entendez que le tnjrn- 
breque vous dcmajidez foit compole de j. quarrez feulement, de non pas de quatre 




124 Lettres 

en ce cas la quc(lion tient plus du hazard , que d'une conduite aflurec , de fî vous m'en 
envoyez la cunfhuâion , peut-clhe vous le fàiray - |c avouer. De Ibnc que pavois ûtif^ 
fait i vôtre propolition , au iêns de Diophante, qui fembk cihe le feul admilfiblc en 
cette ibrcc de quedions. Or qu'un nombre composé de}, quarrez Seulement en iK>ni- 
bres entiers , ne puifle jamais eOrc divisé en 2. quanez, non pas meme en drapions , per- 
Ibnne ne l'a jamais encore démontré , de c'ed a quelle travaille, de crois que j'en vien- 
dray à bout , cette connoiflàncc ed de granditîimc iiiiige , de il Icmbtc que nous n’avons 
pas adez de principes pour en venir k bout , M. de Bc.mgrand cd en cela ik mon avis, 
ôi je puis ecendre en ce point les bornes de TArithmetique , vous ne (cauricz croire 
les propodtions mcrvcillculcsque nous en tirerons.Pour la propoOtion (jcodarique,cUc 
cd toute fondée fur ce principe (cul , que deux gtavci égaux joints par une ligne ferme 
de laiQcz en liberté G: joindront au centre de la terre par le point qui divi/è egalement 
la ligne qui les unit , c’ed à due que ce point de divHîon s'unira au centre de U terre. 
.ViclTtcurs de Palcal de de Roberval, apres avoir reconnu que tout mon raidmnemcnt 
cd tbndc la delTus, de qu'accordant ce principe , ma proportion cd fans difficulté , m'ont 
nièce principe, que je praiois pour un axiome le plus clair de le plus évident qu'on 
peut demandCT , obligcz-moy de me dire Ci vous edes de leur (èntimcnt. Je l'ay pour- 
tant démontré depuis peu par de nouveaux priocipci tirez des cxpccicnces qu'on ne 
me fçauroit coiitcder» de je le leur envoyeray au plutôt. Je (iiis , dec. 



Lettre de Alefsieurs de Tafcal ^ de ‘S^l>crDal À Af. 
de Fermât. 



A Paris le 1#. Aeuft iXjC. 

J^ONSIEUR, 

Le principe que vous demandés pour ta Geodatique cd , que (t deux poids 
égaux (but joints par une ligne droite ferme dt de foy (ans poids , de qu'etaas 
ainfî ddpotcz Us puiflent dckendre librement» iis ne tcpolèronr jamais ju(t]u'a ce 
que le milieu de la ligne ( qui ed le centre de pcfinteur des anciens ) s'unif- 
(c au centre commun des choies pelantes. Ce principe» lequel nous avons cun> 
(idcrc il y a long -temps , ainli qu'ilvous a edé ni.tndc, paroit d'abord fort plau- 
(îblc : mais quand il cd qucQion de principe » vous l^vez quelles conditions liiy 
(ont requilcs pour dire receu: dclqucUcs .conditions, au principe dont il s'agit , la 
principale manque i lavoir , que nous ignorons quelle ed la caufo radicale qui fait que 
les corps pelants defeendeni ,dc quelle ell l'origine de leur pelântcur. Ce qui n'étant 
point en nôtre coimoiHancc ( comme il (âut librement avouer , de encecy , de quafi en 
toutes les autres choies phyfiques ) il cft évident qu'il nous ed impofliblcdc determiner, 
ecqui arrivcroit au centre ou les choies pelantes alpircm, nyaux autres lieux hors U 
furfâce de la terre , lîir laquelle, pareequenous y habitons , nous avons quelques ex- 
pcricnccs allez coudantes, dclquelles nous tirons ces principes en vertu defqucb nous 
r.iifbiuions en U Mcchaniquc. ’ 

La diverlité des opinions touchant l’origine de ta pclÛiueur des corps , aucune des- 
quelles n'a edé julques icy ny démontrée ny convaincue de faulTeté pardemondration , 
edim ample témoignage de l'ignorance humaine eu ce point. 
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Lac<xnniune opinion cft^quelapefàmeur eftune qualicé qui refidedaniW corp« 
même qui tombe. 

D'autres ibnt d'avis que la dclêence des corps procede de Tartradion d'un aurre 
corps qui attire ctluy qui dciccod , comme de la terre. Il y a une troificmc opinion qui 
D'eÀ pas hors de vray-fonbknce i quec'eÛuocarcraâion mutuellceoccc (es corps, eau. 
fée par un defir naturel que ces corps ont de s'unir enlémblet comme il cA évident 
au fer 6c àl aimant» léqucls Ibnt tels , que (1 raimacit cA aircAc j le fer ne i’ârant pas, 
l ira trouver r 6c fi le fer cft arrcAé , raimant ira v'crs luy i 6c H tous deux (ont libres , 
iis s'approcheront réciproquement Tunde Tautrcicn ibrtc toutefois,qucleplusibrt 
des deux feira le moins de chemin. 

Or de ces trois caufes pofliblei de la pefenteur ou des centres d|es corps, les con- 
feqticiiccs Ibnt fort differentes , particulièrement de la première 6c des deux autres , 
comme nous Tairons voir en les examinant. 

Car n U première eA vraye , le Tens commun nous diâe , qu'en quelque lieu que 
fott un corps pelant , près ou loin du centre de la terre , il pefen toô;ours également, 
ayant toûfours en Iby la même qualité qui le £uc peler, 6c en même degré. Le fens 
commun nous diâe aulTi ( pofee cette même opinion première ) qu'alors un corps re- 
pofera au centre racnmundcschofes pelantes , quand les parties du coq>s qui feront 
de pan 6c d'autre du même centre , Teronc d'égale pelâncetir , pour contrcpcicr Tune à 
Tautre, làns conAdeter (i elles Ibnt peu ou beaucoup, également ou inégalement 
éloignées du centre commun. 

Si cette première opinion eA véritable , nous ne voyons point que le principe que 
TOUS demandez pour la GeoAarique puifle lubfeAcr. 

Car Ibinc deux poids égaux A fi joints cnfemble par la ligne droite ferme 6c de foy 
Cns poids A fi 6c (oit C le point du milieu de la mâne ligne A fi, 6c foint D, E, deux 
autres points tels quels dans ladite ligne cntrelespoîds A 6cfi. Vous demandez qu'on 
vous accorde que les poids A , fi toenbans librement avec leur li^c ne repofe. 
ront point julqu'a ce que le point du milieu Cs'uniAèau centre commun des choies 
pelânecs. Suivant cette première opinion nous accordons, queû le point C cA uny 
au centre des choies peÀmtes , le compose des poids A B demeurera immobile veri- 
tablement. Mais il nous fembk aulTi que H le point D ou E convient avec le meme 
centre commundes choies pcûntes, combien que Tuo des poids en Ibic plus proche 
que Taurre. ils contrq>clcront encore ôc demeureront en équilibré; puilque (pour 
nous fervir de vos propres termes ) ces deux poids Ibot <^aux , 6c ont tous deux me- 
me inclination de s'unit aumémccenire commun des choies pelâmes , 6cTun n’aau- 
cun avantage Hir Tautic pour le déplacer de Ibn lieu. Et ne Icrt de rien d'allcgucr le cerv 
tre de pelanteur du corps A B , lequel centre félon les anciens cA au milieu C i car il 
n’a pas cAé démontré que le point C Toit le centre de pelanteur do composé A B H- 
non lots que la defeentp des corps fe fait naturellement par des lignes parallèles , ce 
qui cA contre vos ruppoHcions 6c les nôtres 6c contre la vérité , 6c même nous ne vo. 
yoRS pas qu’aucun corps rhocfmis laSpberc, air un centre dcpcfantcur , pofecki dé- 
finition de ce centre félon Pappus 6c les autres Autheun : 6c quand il y en auroit un 
en chaque corps , U ne parole pas ( 6c n'ajamais cAé démontré ) que ce feroit ce point 
la par lequel ic corps s'uniroit au centre des choCes pefemes : même cela «pour les râl- 
ions precedentes répugné à nôtre commune connoiflânee en plulieurs figures , com- 
me en 1a Icconde des deux figures fiuvantcs. En tout cas nous ne voyons point que 
ce centre de pefanteur des anciens doive cAre confidere autre part qu'aux poids qui 
Ibnt pendus ou foutenus hors du lieu auquel ils alpirent. 

Quand â la comparaifun qui vous acAé làired'un levier horizontal, lequel cAanr 
prcüe horizontalement aux deux bouts par deux forces ou puifiânccs égales , demeu- 
re en TcAac qu’il cA ; elle vous Icmble emicrement patciile au levier prccctlent A B 
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( puis que vous le voule 2 appellet airH,) d'autant que ces poids ncprclTem le levier que 
par la tbree ou puiâàncc qu'ils ont de le porter vers leur centre commun. Comme H le 
levier liorjzootal cft AB« & les forces ou pu ilîanccs égales A de B prcHkns horizontale* 
ment le levier pour fêporterà un certain point communC, auquel elles alpirenr, de 
lequel eft posd cgalemcnr ou inégalement entre les memes puinânccs dans la ligne 
A B. Ces forces preflàra également le levier , Ce reUftcront l'une à l'autre félon nôtre 
fèiui encore meme que l'une comme A »fot plus proche que l'autre du point cMn* 
mun auquel toutes deux arpirent. Et quand le levier ne feroit pas horifontal , mais en 
tdle autre polition que l'on voudra > eftant conlîdcré de Iby lâns poids, de toutes les 
autres choies comme auparavant , le meme cftec s'enfuivra félon nôtre jugement. 

Nous adjoutetons icy ce que nous penfonsruivanc cette première opinion, de deux 
poids qui feroint inégaux joints comme delTiu à une ligne droite fènne de de foy fans 
poids. 

Soinc donc deuxpoids inégaux A de B , defquels Â foit le moindre , de. Toit A B la 
ligne icrmequi les joint, dans laquelle le point C foit le centre de peiânnur du 
composé des corps A B , félon les anciens } ce point C ne fera pas au milieu de la 
ligne A B. Si donc on mec le composé des poids A B, dclbrte quclcp<Hnt Cconvicn- 
ne au centre ccMnmun des choies pefantes, nous ne pouvons croire que ce compose 
demcurcta cncét clUt , le poids A eftant entièrement d une parc du centre des chofes 
peiântes de le poids fi cmieremenc de l'autre pair. Mais il nous icmble que le plus grand 
poids B doit s'approcher du même centre des choies pefantes julqu'ii ce qu'une partie 
dudit poids B foie au delà dudit centre vers A comme la partie D , en ferre que cette 
parue D avec tout le poids A cftam d'une même part, foit de même pciântctir que U 
partie EreiUnre de l'autre parc. 

Si Ia féconde opinion touchant U cauiê de la defeente des poids c(l vcrirable, voi* 
cy les confcquenccs qu'on en peut tiret félon nôtre jugement. 

Soie le corps attirant A B C D fphehquc duquel le centre foie H ; dt que la vertu 
d'attraâion foit également cpanduë par toutes les parties du meme corps, en ibrtc que 
chacune félon fa puil&ucc » tire à iby le corps attire, ainlique fuppofcnc les Auteurs 
decenc opinion. 

Sur cette poficion , le fèns commun nous dîAc que les difhnccs de autres conditions 
cllanc pareilles i les parties égales du corps attirant , ateirerom egalement, & les inéga- 
les , inégalement. 

Soie donc le corps attiré L,conftderé premièrement hors lecorps attirant en A. foit 
même la ligne droite A H » à laquelle foie un pl.m perpendiculaire £ H D, coupant k 
corps AB CD en deux parties égales, de partant d'égale vertu. Soinr aufli dans la lig- 
ne A H , pris tant de points que l'on voudra, comme Kl, par Icfqucls (ont menez 
des plansFlC, GKB parallclcsauplanEHDcoupans le corps attirant ABCDcn 
parties tnégaics, de partant d'inégale vertu. Alors le corps Leftant en A .fera attiré 
vers H par 1a verni entière de tout le corps A B C Didc le chc!nineflant libre, U vien- 
dra en K ou étant il fera attiré vers H par la plus grande de fonc partie fi D £ G , de. con* 
tretiié vers A par la plus petite & plus foibic partie BAG. Il en ferade meme 
quand U fera parvenu en 1 , ou il fera moins attiré que quand il cdoit en K ou en A, tou* 
tcfois il fera toujours contraint de s'approcher du centre H, tant qu'il y foit venu : mais 
la partie quiattirc diminuant toujours, dcccUc qui comreiirc s'augmentant coûjours 
il fera continiicllcment attire avec moinsde vertu ^jufqu'a ce qu'cflant arrive en H, 
il fera également attiré déroutes parts, de demeurera en cet dlar. 

Si cette pofjtion cfl vraye, il efl facile de voirque le corps L pcicraci’aur.int moins qu il 
fera plus proche du centre H t maiscette diminution ne fera pas en la ratfondes lignes 
H A , H K , H I , ce que vous connoiircz en le confiderant fans antre explication. 

Si U uoiflémc opinion de la dcfccntc des corps c(l vcritahlc les conclulions que l'on 
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en peut tirer font les memes » ou fort approchantes de celles <^ue nous avons tirées de 
U n'conde opinion. 

Puis donc que de ces trois caules poflibles de la pclantcur , nous ne Tçavons quelle eft 
la vraye y de que même nous ne Tommes pas alTurcz que ce Ibit l'une d'elles » (c pou- 
vant £airc que la vraye caulè (bit imposée des <kux autres , ou que c'en Ibit une tou • 
te autre, de laquelle on circroit des confequcnccs toutes diilèrcntcs , il nous Icmblequc 
nous ue pouvons po(cr d’autres principes pour raiibnnct en certe matière, que ceux 
driqueb rexpcricnce afliftcc d'un bon jugement nous a rendus cenains. 

Pour CCS conüderacions dans nos confereoccs de Mechanique nous appelions des 
poids égaux ou inégaux, ceux qui ont égale ou inégale puiûance de fe poncr vers le 
cent r e commun des cholb pelantes , Se nous entendons un meme corps avoir un mê- 
me poids quand il a toû jours cette meme puilTancc ; que fi cette puilTance augmente 
ou diroione, alors, quoy que ce Ibit le même corps , nous ne le conliderons plus com- 
me le même poids. Orque cela arrive ou non aux corps qui s'éloignent ou s'approchent 
du centre commun des choies pefanecs, c'cit choie que nous ddirenons bien de Icavoir : 
mais ne trouvans rien qui nous Tatislâflê Turee Tujet , nous l.ûflbns cette qucQion mde* 
ciTe, raUbonans feulement Tor ce que les anciens Se nous avons peu découvrir de vray 
juTqu'a maintenant. 

Voyla ce que nous avons À vous dite pour leprcfcnt touchant vôtre principe de U 
Geollatiqac, laillkns 1 part beaucoup d'aurres Joutes pour éviter prolixité de dilcours. 

Q^nc À la nouvelle proportion des Angles que vous meteex en avant i aBn de la 
démontrer, vous TuppoTcz deux principes, defquels le premier eft vr.-iy : maislcTc- 
cood eft ûéloigoéd'^e vray , qu'ily adcscasou il arrive tout le contraire de ce que 
TOUS demandez qu'on vous accorde pour vray. 

Le premier eft tel. Soie A le centre commun des eboTes peTances , l*.ippuy du levier 
K ) Ac du centre A intervalle A H , Toit décrite une portion de circot^rcnce celle quel- 
le C NB , pourveu que Tare C N Toit égal à Tare N B s Ac foie confidcrce la circonlèren- 
œ C N B , comme une balance ou un levier de foy làns poids , qui le remue librement 
à l'entour de Tappuy N , ibinc aulÜ des poids égaux poTcz en C Ac B. Vous llippoicz 
que ces poids diront équilibre cftans balancez fur le point N.Ecâl lemble que tacitement 
vous fuppolcz encore l’équilibre quand les bras du levier NC Ac NB feroint des lig- 
nes droites pourveu que tes exrrcmitczC AcB Ibinc également cloignccsduccntrc A, & 
les lignes N C Ac N £ , foôccmdantes ou cordes en cÔct ou en puiflâncc d'arcs égaux 
NC. NB. 

Toutes CCS chofes font vrayes en general) mais nous ne les aoyons telles que pour les 
avoir démontrées par des principes qui noùsibnt plus clairs Ac plus connus. 

Touceft)is en particulier il y a une diftindion À taire , laquelle eft de grande confid e- 
ration. Sçavoir que quand les ares N C Ac N B font chacun moindre qu'un quart de 
circonibrence, le levier C N B, chargé des poids C AcB pcfc fut l'appuy N, ponlCmc 
vers le centre A pour s'en approcher. Mais quand les ares C N , N B font chacu n un 
quart de ctrconlêrence , le levier C N B chargé des poids C , B ne pcfc nullement fur 
l'appuy N , d'autant que tes poids font diamétralement oppofez i Ac partant le levier de- 
meurera de même lans appuy qu'avec un appuy. Finalcmenc quand les arcs égaux N C , 
N B Ibnt chacun plus grand qu’un quart de circonferencc , le levier C N B chargé des 
poids égaux C , B pcfc fur l'appuy N pouflânt vers P , pour s éloigner du centre A. 

Cette diftinÛion eftant vraye comme elle eft. voftK Iccond principe jk peur fubft- 
fter , ce qui paroicra alTez par l'examen d'iccluy. 

Voftrelêcondpnncipc eft tel. Soit Ale centre commun des choies pcGinrcs, la ba- 
lance ou le levier E F B CD, dont l'appuy eft D. Soit posé un poids comme B, tout en- 
tier au point B pefant de toute la puilTuice (ur l'appuy B. Ou bien Ibit divise le poids B 
en parties égaleiBFBCD.icfqucIlcs toint posées fur le Ict'icratix points £, V, B, C,I>. 
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crans les 1res EF, FB,BC,CD egaux , fie tout lare £ F B C D décrit alentour du 
centre A { vous iuppolcz que le poids B mis tout entier au point B petéra de meme fur 
l'appuy B , qu'cAant posé par parties égaies aux points E F B C D. Cela cil rcllcnu nt 
éloigne du vray,quequclqiic(bis!e poids 0 , ainH pose par panies fur le levier ucpclè* 
m plus du tout ûir l'appuy B ‘«quelquefois au lieu de pc(èr fur l'appuy B pour tirer le le- 
vier vers A >il pèlera rout au contraire fût le mémeappuy B pour éloigner le levier 
de A. Et toutefois eftant rama0*é tout enticc au point B , il pclêra toujours de toute là 
force for l'appuy B > pour emporter le levier vers A. Et gcncralcmcm cftanc divisé fie 
étendu U pdèta toûjours moins for l'appuy , qu'eftant ramafle au point B , fie vous fop- 
poiêz qu'entier fie divisé U pelé toujours de meme. 

Toutes CCS cho/cs font démontrées en fuite de nos principes fie nous vous en expli- 
querons les principaux cas que vous connoiftrez véritables ûns aucune demonlHanon 

Soit derechef A le centre commun des choies pelantes , alentour duquel Ibit décrit 
le levier C B D qui foie de foy làns poids , prolongé tant que de belbin : fie loir B le 
point de l'appuy .auquel fi un poids cH pose , nous demeurons d'accord avec vous qu'il 
pefera de toute fapuidancefur l'appuy B , lequel appuy s’il n'eftatTez fon rompra, fie le 
poids s'en ira avec Ion le\'icrjulquesauecntreA.Maintcnantfoitdivisélc poids pre- 
mièrement en deux parties égales : fie ayant pris les arcs B C fie C D chacun d'un quart 
de circonfcrciKc, afin que tout l'are C BDfoit une demie circonférence loir posée une 
moitié du poids en D , l'autre en C ) lors ces deux poids C fie D pelâns vers A ne fai- 
font point d'autre effet fui le levier C BD, linon qu'ils le prcBcront également parles 
deux cxtrcmiccz C fie D pour le courber. Suppolânt donc qu'il ell allez roide pour ne 
pas plier i ils demeureront fut le levier de même que s'ils étoient attachez aux bouts 
du diamerrre D A C lâns qu'il Ibit belbin de l'appuy B for lequel le levier chargé de 
les deux poids ne fait aucun effon : fie quand cet appuy fera oflé , le tout demeurera 
de même qu'avec l'appuy , ce quieftafl*ez clair. 

n le poids cA divisé en plus de deux parties égales, fie qu'eftant eAendu for des poc* 
rions égales du levier, deux d’iccllcs parti es le rencontrent aux points C,D, fie les autres 
dans l'efpace C B D t alors celles qui lcront en C fie D ne chargeront point l'appuy B : 
quant aux autres, elles le chargeront , mais d'autant moins que plus elles appro^ront 
des points C D , aulqucis finit la charge : ainli il s'en £mdta beaucoup que toutes cn- 
femble étendues chargent autant l'appuy que Ion qu'elles font ramafl'écscn B : elles ne 
pclént donc pas de même. 

Davaot^ foint pris les arcs égaux B C fie B D chacun plus grand qu'un qu.irt de 
circonférence , fie Ibit imaginée b ligne droite C D î puis cAanr divise le poids eu deux 
parties égales foulcmcnt, foint attachées l'une en C, fie l'autre en D : alors il cA cUir que 
le levier charge des poids C, D, pcfcca for l'appuy B ) mais ce fera tout au contraire,quc 
fî les deux poûh cAoint ramiAéz en B : car fî l'appuy n’cA pas aûcz fort U rompra , fie les 
poids emportans le levier , que nous fuppofons cAce de foy fans poids , ue cdTeronc de 
mouvoir cane que la ligne droite CDfoit venue au point A, le levier cAant monté en 
partie au deifus deB vers P, au lieu de s'abaifTer vers A comme U arriveroit fi les poids 
cAans ramaAézen B, avoint rempu l'appuy. Voyez quelle diAércncc. 

Enfin foit le levier comme auparavant , auquel foint des quarts de circonfcrence 
B C, B D , fie de part ficd'autredu point C foint pris des arcs égaux C G . CE chacun 
moindre qu’un quart. De même de part fie d'autre du point D foint pris les arcs égaux 
entre eux fie aux precedents DH, DF, tous commcnfocabics au quart. Soit auflî di- 
uisé tout l'are £ B F en tant de parties égales que l'on voudra , en forte que les points 
K» C.G, B, H,D, F, foint du nombre de ceux qui font b divilion,fie foit divisé le 
poids en autant de parties égales que l'are E B F, Icfquellcs parties de poids foint posées 
furies parties de iadivilîondu levier ; alors les poids qui le trouveront pofoz for les aces 
EC fie FD déchargeront autant l'appuy B qu'il cAoit charge par ceux desaccsCG, 

DH: 
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ü H : p.irunt tous ceux qui Icrom {ûr les arcs E G & FH nedurgerontpoim r.->|>pin B, 
lequel , parce moyen nclcra chargé que par ceux qui icrom rurlarcC» B H, & (i entre 
& B H iln'y aaucun poids (ce qui arrivera quand ces ares BG fie BH ne fauont 
chacun qu’une partie de la Tufditc divilîon du levier ) alors l appuy B fera cniicremem 
Jcclwrgc.Voycsdoncconibicn il y a de différence entre les poids ramaflez en B, fie eten- 
Jus par parties fur le levier E B F , voyez aufll qu’un meme poids divise par parties, & 
ciendu Tur le levier . pelé d’autant moins fur l’appuy B que plus grande cft la ponion 
qu’il occupe de la circonférence décrite alentour du point A centre commun des cho- 
(ci pefir.tes. 

Cette dernière confideration pourroit bien offre caufe qu’un meme corps pcfèroit 
moins , plus proche que plus éloigne du centre commun des choies pelantes .* mais la 
proportion de ces pointeurs neferoit nullement pareille à celle des diftancesî fie Icroit 
pciit-cffre très difficile à examiner. 

Maintenant pour venir a v6tre dcmrnftration. Soit le levier G I R, duqucll appuy 
foit I , & que les extrtmitez G , R fie l’appuy I Ibim egalement éloigaez de A cemu 
commun des ebofès pelâmes, alentour duquel Ibitimagincc la portion de circonlèrcn 
ce G 1 R , fie lûic fait que comme l’are G 1 eff à l are 1 R.ainH le ^x>ids R fbit au poids Ci 
Vous dites que le levier chargé des poids G R demeurera en équilibre fur Ibti appuy I. 
Q^anr à ladcmonffrariun, vous fuppofezqu'cllc eff facile en conlequenccdc vos deux 
principes prcccdcns. Et de fur fi ces principes cftoint vrais, il ncreilcroit aucune ditli- 
cuiic, fie la choie le pourroit condurreaiofi. Soit faite la préparation fuivant la me- 
thode d Archimede, en forte que les area R R M foint égaux , tant entre-eux qu’a 
l’arc 1 G i & les arcs G 5, G M égaux , tant entre«cux qu'a Tard R. Et foit eftendu le 
poids R égalemcuc depuis QJufques en &Ic poids G aufll egalement depuis M iul^ 
ques en B i ainfi les deux poids G R feront egalement étendus, lür tout Tare B G 1 M 
RQ^Icquel arc fera quelquctbis moindre que la circonférence entière, quelquefois 
égal à icelle , fie quelquefois plus grand. Et d'autant que les portions I B, 1 C^lbnt éga- 
les, le levier B G I R Q, demeurera en équilibre, par le premier prindpe liir l'appuy 
[. Mais le poids G étendu depuis B iufqucs en M pcfê de meme qu’effanr ramaisc au 
point G, par le fécond principe : fie par le même principe, le poids R posede même 
effanr étendu depuis M jufqucscn Q^, qu’eÛant ramafsé au point R. Partant puis que 
CCS deux poidseftans ramaffez en Gfieen R pèlent de même fur le levier, qu’eftans 
étendus , fie qu’eff ans étendus ils font équilibré fur le levier ; ils fairont encore équili- 
bré effans ramaflez en G fie en R. 

En ce ttc demooffration tout ce qui eff fonde fur le fécond principe , reçoit les mé- 
mes diffîcultcz que le principe même: fie partant Uconclufion ne s’enfuit point que 
les poids G R , fiilfcnt équilibre fur le levier GIR. 

Nous pouvons nous contenter de ce que deflus, croyons que vous ferez fatisÊiit ; 
mais nous vous prions de confkicrcr encore deux inftances dont U prcnuetc eff telle. 

Au levier GIR foit l’angle GIR droit , & partant Tare GIR, une demie circoii 
fèrcncc décrite autour de A cenrre commun des choies pefontes. Si l’on pôle Tare G I, 
moindre que l'arc 1 R , par exemple que G I foit le tiers de l R fie le poids R de 20 . li 
vtcsjü faudroitdonc en G éo. liures fclonvou$,pouc faire équilibre fur le levier G IR 
appuyé au point I , fie toutefois fi vous mettez des poids cg.mx en G fie on R, ils feront 
diamétralement oppofez , fie partant par le principe de la Gcotbiique au cas dudit prin- 
cipe , accorde par vous fie pat nous,lcfdits poids égaux fairont encore équilibre comme 
fils pcfbint fiur les extremitez du diametre G R vers le centre A : fie quand il y a une 
fois équilibre, pour peu que l'on augmente ou diminue l’un des poids l’équilibre fc 
perd. Voyez comme cela fc peut accorder avec vôtre pofition. 

La féconde inff.incceft telle. Soit A Iccentrc commun des choies pcfiimcs â leiitoui 
duquel ibll la circonférence G IR, l'appuy du levier I , fit les bras 1 G,I Rdcfqucls G I 
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foir le moindre» & Ibit prolongée la ligne droire IA tant quelle rencontre la circonfe- 
rcncc en B. Partant Iclon vous , il faudra en G un plus grand poids qu’en R. Et fi on 
prend l'arc I C plu> gjcaiid que l R., mettant en C le meme poids qui c/Ioit en R. . il tan- 
dra en G un plus grand poids qu 'auparavant pour&irc l'équilibre. De même prenant 
l'are I D . encore plus grand que 1 C .& &Üânt 1 D cftrc le bras du levier, & mettant en 
D le meme poids qui cftoit en C , Ufaud-a encore augmenter le poids G. Ainfi plus le 
bras du levier qui eft en la circonlèrcnu I R B , aboutira prés du point B , eftant char- 
gé du même poids | plus il âudea en G un grand poids pour contrepefer. Et lèlon le 
iens commun par le railonnement ordinaire, le bras du levier citant la ligne droite 
I B chargé comme delTus, il làudroit en G le plus grand poids. Et rouretbis alors le poids 
qui fert en 6 , peftnt vers A iàiroîttoiit ton effort flirta raideur du bras B i,dclc moin- 
dre poids qui feroit en G lâiroic balancer le bras I B vers D : & pourpeu que le poids qui 
fera en GfaÜc balancer le bras L B avec (bn poids, vers D (ce qui ctt facile à démontrer ) 
alors encore quêtant G que B forcent hors lacirconff:rcncc,onconclurra quelque cho- 
fc lie choquant de vôtre polirion. 

Enfin , Monlicur , parccquc l'expcricncc de ce que deffus , ne (c peut faire par les 
hommes ,dcs poids à l'égard de leur centre naturel) fi vous vouiez prendre la peine de 
la faire aicniour d'un centre artificiel , fuppolant pour levier un petit cercle artificiel , 
au lieu du grand cercle naturel , & des puifiances qui a^lTent ou alpircnc vers le cen- 
tre du petit cercle au Lieu des poids qui tendent vers le centre dû grand, vous trouve- 
rez quelVxpcricncc eft du tout conforme àcc lailbnnemem. 

Si vous avez agréable de continuer nos communications fur ce fujet ou fut ccluy de 
la Géométrie en laquelle nous fçavonsquc vous ezcclicz entre tous ceux de ce temps, 
nous tâcherons à vous donner contentement : & ce que nous vous propolcrons ne fe- 
ra point par forme de queftions , car nous encnvoycrons Icsderoonftrations en même 
temps pour en avoir voftrc;ugcmcnt. Vous nous obligerez aufjî de nous faire part de 
vos pensées. Nous Ibmmes , &c. 

Lettre de M. de Fermât à Mefsieurs de 'Pafca/ ejr de 
%oherval. 

Du Aoud i<]«. 

jyjESSIEURS. 

J ’ay leu avec grand foin le jugement qu'il vous a plu me donner des propofitions 
que j'avols envoyées ï M.dc Carcavi,& comme j’ay reconnu la fermeté de vôtre raifon- 
nement jointe avec une grande ô: profonde connoiftancc de cette matière . i*ay aulfi cru 
que vous ne trouveriez pas nuuvaife ma réplique que je fairay en peu de mots , & que 
peut-eftre je fircray à ce coup de vous le confcntcmcnt que vousn'avczpas voulu m'ac- 
corder d’abord, & je ne penfc pas avoir befoin de m’cxculêr des erreurs qu'il vous a fem- 
blc que j'avois commifès , à quoy quand je ne repondroisque par la hâte que j'eus dé- 
crire à M . de Robcrval , lequel j'avois prie de fupplcér ce qui ne feroit pas explique af- 
fezau long, j’aurois peut-eftre fuflîfammcnt fâtisiâit j mais pourtant jevous déclare que 
je n'ay jamais crû parler que du levier moindre que lcdcmi-ccrcle , (c fl j’ay obmis de 
récrire, ma figure qui n'en reprclcncoît que ccluy-lâ reparoit alTcz ce manquement, 
puifquc je n'avois pas feulement eu le temps d’écrire ladcmonftration de ma propo- 
fition fur maditc figure, que fi le levier eft plus grand que le demy cercle j'ajoûteray à la 
fin de ce difeours la proportion qu'il doit garder. Il me fcmblc que j'en ay allez dit pour 
répondre à la plus forte des objcélions que vous avez faites contre mou fécond levier. 
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Pduirequi combat mon fccund principes cftc prcvcüc par moy,& je vonsavoiioiay que 
quuy que ce fécond principeloitmaniféf^cmcnt faux, &qu’ii choque mon^êntiiIncnt 
furie ià«t du premier levier, je l'avois pourtant indul>rieulcmcnt,&:àdcircinmisdan& 
ma lcrtre, adn de vous ùire accorder qu vn grave pdc moins, plusti approche du 
centre de la retre, on eu me niant cette vente vous obliger d*.tccordcr celle de mon fé- 
cond icvtcr. MonlicurdcCarcavi à qui je l'avois écrit quclqvi : temps auparavant que 
de recevoir Vos lettres vous le temoignaa lânsdourc, 2 c. j'en ay tire du moins le proht 
que vous m'avez accorde qu'un grave pcfe moins plus dap|>rochc du centre, quoy qu il 
loir mal aisé de determiner la proportion de U diffcrcncr* dc<espoids; jcme conremc 
d'avoir dit ce peu démets par avance ,& viens à la dcmonltration demon fécond levier, 
après vous avoir alfuré que jamais homme du monde ne fc portera avec plus de bonne 
lùv & d ingénuité que moy à avouer les vericez que j’aucay reconnues, âcque jecroy 
nu propolition tellement vraye, que r-ivant fouvent confidércc de divers biais & à di- 
verfes rcprilçs , je n’ay jamais peu en doigter. 

Voicy les vrais principes de ma dcmonfttation. 

Axioma i. Si grave quiclccns ab aliquo punélo fufpcfidatur, gravitabii fuper lineam 
rcfbm punâuna fufpenlionis 2c centrum terrz conjungcnteni. 

Patet axiomacLv verius quia aliter grave non quicfcccet. Axionu i. in vcâe circulai i 
cujus dimidium punâ'um iufpcnrionis a ex ucraqnc parte in punftis xqualium feétio* 
num gravia xqualia collocentur» corpus ex omnibus lUis gravibus compofitum 2c à 
nicdio ille punâo fulpcntum ouicfccc. 

Axioma 3, in vclXc dtculari fcmicirculo minori aijus centrum ed centrum rerrr 
( hoc cnirn in noftro veÛe femper intclligendum ) li punâum fulpcnnonis inzquali- 
1er veâem dividat, de ex utraque parce in ponâis xqualium feèhonum gravia zqualia 
collocentur, non manebit corpus ex omnibus illis gravibus compoûcum fed inclina- 
bitur vedis ex parte majoris portionis 1 hoc patet etiam ex veftris pofitionibus,cunt 
enim totus vc^is Or fcmicirculo minor, fînus minoris portionis erit tninor frnu ofiajo- 
lis portionis, ideoquc non negabkis inclinationem hert ex parte majoris portionis. 

His fuppoCcis exponatur hguta concinens veâem DE G» 6c perficiantur rc> 
liqua juxta ptxparationem Archinicdeam, grave iii D difpofirum per partes «qua- 
les in portiones B C, C D» D£,B F, gravitât fapet reftim D N, nam ful^nfiimà 
punfloD, per fecundum axioma quicfcic.ergoper primum gcavitac fuper D N, igitur 
fivc cotum fit in D,five dilpofitum per partes zquates in portiones B C, C D , D £, £ F, 
fetnpcc fuper eamdcm rcâara D N ^aviut , fimiliicr grave in G , fivc totum fit in G, 
fivc per partes xquales F G, G H, difponatur femper fuper eamdcm reâam G N gr.i 
vicabk, cum autem gravia pce partcsxqualcsB C,CD ,D £ , £ F, F G , G H dil^- 
fita fint xqualia , gravltabtc aggregatum totius gravis fuper reâam £ N , ergo paici 
eondufio,aut per dedud^îonem ad ^furdum inde âcillimè derivatur opes, axiomatis. ' 
Eadem certé crac Archimedis ratloanatio, nam rcéhe BD, centrum gravitatis ver 
bi gratiâ in C conilituit ut probec gravia zqualia in punéUs B D , fuper ceéUm C N 
grav itarc,qqod ille fnpponit cum in iibri rantum D £ F hoc vçrum fie qux ad rcûam 
E N , eft perpendiculariSfin reliquis &lfum,quu ad angulos inxqualcs à réélis à centro 
terrx lccancuc,in noftro autem veâc hxc difficultas non occurrit cum (êmpec 6c in quo- 
cumque punâo ccâx à centro cecTX cum normaliter Icccnr. Sit libra D C B , centrum 
terrx A,centrum librz C , compleatur circulus centro C intervallo C B , defetiptus 6c 
D £ A, B Ai CFA, jungantur, jungatur 6c CE, ponantur in punélisB 6c D , pondera 
xqoalia 6c fie angulus ad C D, major angulo A CB , aio libram à punélo C , ful^nfain 
ad patres B inclinari idque per fiippofica ab Archimcdcipondus à punâo D ad punélum 
E,translèratur ex Archimede, idem efi ac fi pondus cfict in punâo D,quia ponitur in re- 
âa,punélum D,6c centrum terrx conjungente, fi igitur intclligatur rcéb C £,pondu$ in 
E retinere, manri)MDt ex Archimede brachia C E 6c CB, cum ponantur manere CB 6c CD, 
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igitur anguli EC F,FCB, erunt zqualcctriingnlàmenimacquicrurc in cujusextremis 
zqualia pondera coUocancur^movctur femper ^ncc perpendicularis horixontis, hoc eft 
reâa verticem & centnire terre conjungens angulum ad verticem bifccet , quod CX' 
perientu teAatur } Angulus autem £ C B duplus eA anguli ad D,crgo angulus F C B. 
angulo D eA squalis , parallclz igitur erunt C A & D A, quod eAab&irdum» non ergo 
quielcit libra, fed ad paries B inclinatur quia angulus 8 C F, major cA angulo E C F> ut 
patet. Voilà en peu de mots ma réplique pour le fécond levier^ laquelle j'euAe plus 
cAendue A le temps me le permcttolr , que H le levier eA plus grand que le demi-ccr- 
de comme CAB duquel le point de furpenHon cA A, les extretnitea C Butors le levier 
ne Ibuticndra plus , mais lcra ptclTé en haut par ces deux poids, de forte qu'il faut pren- 
dre la proportion redproque des deux angles CKD , D N B , apres avoir prolongé la 
bgne A N , la demonAration en cA auAi aifee que celle du premier cas. 

Pour le premier levier , (bit le centre de 1a lettre B , les poids égaux A, de C, & la 
ligne B C plus grande que B A . Si vous m’accordez que ce poids ai C pcfc plus qu'en 
A (quoy que vous eAimiez qu'il (bit mat-aife d’en determiner la proportion ) mes af- 
£iires lbm£utesiCarUdefcendradonc,&laméme raifonayant toujours lieu julques 
à ce que la ligne C B ibit égale à B A , il ne s'arreAcra pas plutôt: 6c que cela fe faffe 
par attraôion ou autrement , la chofe cA indiAerentc. 

Toutefois je vous puis aAurtr que je puis prouver cette mcfmc propoCtion par des 
cxpaiences que vous ne Içaurlez comcAer , & que je vous cnvoycray au kmg de que 
la commodité me le permettra , cependant voicy une de mes propoûtioos Géométri- 
ques , puis qu'il fomble que vous ayez déliré d'en voir. 

Sit Parabola A B, cujus vertex A de circa rcâaro D A Aabilem Agura DAB circum- 
vertatur , dclcrtbcntr concis parabolicus Archimcdzus cujus proportio ad conum ejuf- 
dem balis de verticis ait Icfquialtcrai quod (i circa Aabilem DB Agura DA B circum- 
vertatur, Act novus concis cujus proportio ad conum cjufdcm baAs dc verticis quzre- 
barur , eam nos efle ut 8 . ad 5 , demon Aravimus , nec res vacabat dilBcultate. Imd dc 
centrum gravitatis cjuldcm conoidis invenimus. 

]‘ay trouvé beaucoup d’autres propoAcions gcocnctriques, comme U reAitu- 
tion de toutes les propoAtions dc lods planis» & autres, mats ce que j'cAimepIus 
que tout le rcAc cÂ une methode pont determiner toutes fortes dc problèmes plans 
ou folides , par le moyen de laquelle je trouve l'invention maximz dc mmimz in 
omnibus omnino problematibus , dc ce par une équation auAi Ample dcai£c que cel- 
les de Panalyfe ordinaircûl y a inAnies queAh>ns que je n'aurois jamais peu relbudrc fans 
cela.comme les deux fuivantes que vous pouvez cAâya A vous voulez. 

Datae Spluene inlcriberc conum omnium inforibendorum ambitu maximum. 

Date Sphztz inlcribae Cylindrum omnium inforibendorum ambitu maximum. 

J ’entens pa ambitum , non Iciilement fupaAcics conicas dc cylindricas , mais le de- 
cuit entier compris au cône du cack de la ba(é dc dc la AipaAcle conique, de au cy- 
lindre des deux cercles desbafcsdcdela fupctAcie cylindrique. 

Il lemble que ces deux qucAions font necclTaires pour une plus grande connoiflân- 
ce des Agurcs ifopaimetra. 

Cette mahode ne (èrt pas feulement à ces queAions , mais à beaucoup d'autres , de 
pour les nombres de pour les quancitez. Vous m'obirgerez inAnlment de me &irc 
part des pcoduÛioDs de voAre erpric» dc deme aoire,dc. 
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zA Monptur de %pberT>al ‘Profeffeur aux Alatbematiques 
à Tarif. 



J^ONSIEUR, 

Apres vous avoir remnei^ de la ^veor que vous ni*ava faite, éc de la peine que 
vous avez priic » ie répondniy en peu de mots aux obieâions que j'ay trouvé dans vô- 
tre Lettre & ce làm aucun cTprit de dtrputc,& pour vous faire feulement approuver 
la vérité de mes propoHtions. 

La première obicÂion conGfte en ce que vous ne voulez pas accorder qae le mitan 
d'une ligne qui coufoint deux poids égaux dcG:endans librement s'aiileunir au centre 
du mondei en quoy certes il me fcmblc que vous faites tort ü la lumière naturelle de 
aux premiers principes : car puis que ces deux poids font égaux, de qu'ils ont tous 
deux même inclination pour s'unir au centre du monde s'ils n'cAoient pas empé- 
cliez , il eft clair qu'ils y approcheront tous deux egalement , autrement avant fuppofé 
les poids égaux éc les inclinations ,au centre égales , vous admettriez ncantmoins plus 
de tenHance d'un collé , ce qui feroie abfurde, de n importe d'allcguer un levier hori- 
zontal , lequel cftam preGe par deux forces égales aux deux bouts horizontalement, de- 
cDeure ncantmoins en l'eftat qu’il eil, quoy que l'appuy qui eft au deObâs le divife en par- 
ties inégales, car au cas de ma propofrtion, la vérité de mon principe dépend de ce que les 
deux poids ou puiflânees , ont naturelkment inclination au centre de la terre , de tendent 
U; dt c'eil pourquoy o'ayant point d'avantage l’un fîir l'autre ils s'y approcheor tons deux 
également { mais en l'elpcce du levier horizontal les deux puiffances des extremitez 
n'ont aucune inclination naturelle i l'appuy, mais i s'approcher feulement, de ainii 
l'appuy oc doit être non plus conGderc que s'il n’cGoit point , outre que raniais per- 
fonnen’a doûcé que le centre d’un grave ne s unit au centre delà terre s'il n'eftoir em- 
pêché : or deux graves joints pat une ligne qui conjoint leurs centres de gravite' ne 
font cenicz conflituct qu'un kul gravc,duquei le centre de gravité eü au nûtan de la ligne 
qui les conjoint; quelle railôn donc de croire qu'il s'arreflc ailleurs, que lors que Ibn cen- 
tre ferauny à celuy delà terre 1 foimlcsdeuxpoidségaux Adc B joints par 1a ligne A B, 
le centre de la terre C, qu'on lailTecheoir librement les poids A dcB, lors que le poids B 
fera au centre C, on ne peut pas dire qu'il s'attcAe , parce que les poids A, gravitât fu- 
per B, de deftruit arquilibrium i où commencera donc le levier A B de s'arrcBcr / vous 
ne f^uricz trouva le comnunccmenc de fbn repos en un point plutôt qu'en i'aurre. 
Hcc n'cft au mitan , parce qu'il le trouve pour lors également contrebalancé de tous 
côtez , je ne fçay G ces rations faont capables de vous Êtlre changer d'avis , mais vous 
me pamettrez bien de vous dire que vous trouvaez peu degens qui iuivent vôtre 
opinion , de qui ne m'accordent ce principe : c’cB pourquoy je vous con/ure de me ài- 
renacementee qu'il vous en fêmble. 

La deuxième objcérion cil contre la nouvelle proportion des angles que j'ay dé- 
couverte^ contre laquelle pourtantvousn'avezrlenditdcprecis, mais (èulementque 
vous avez déraonilrë que la proportion réciproque des poidsdoit cflrecxfriiquée non 
pas par les angles, mais par Icslmusdc ces angles. Voicy JademonBratfondema pro- 
poGtion de laquelle vous verrez ailêment par confêquent celle de toutes celles que 
vous avez veucs dans l'écrit que j'envoya à MonGcurdc Carcavi. 

Sit centrum terr* A , vcàis C N B , ponio circuli centro A intcn-allo A N def- 
cripti CN, C B squales circumferentiae de in punéHs CB zqualla pondera, Gip- 
ponifuus vcâcm C B a punâo. N fû^nfum manere Idcmque aedderC G gravia 
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xqualia in quibuOibet ponûis brachiorum C K , N 6 coUoceiuur , modo hujufnK.Hli 
punâa ex urraque {wexquabter à punâo N dident neque enim deOrucnr, xqui- 
libriutn pondera xqunlia ï centro teerx dc à centro vcâislivc librx xqualitcrdiOantU, 
fit centrum terr* A, vcâis five libra EFfi CD, ut fupra centrum five medium 
librz punÛum B, collocetur pondus B, in punâo fi, aut divifb pondere 6, inpnr> 
tes xquales EFBC D, collocentur eae partes in punâis EFBCD. & finr imet- 
valla £ F, FB,6C»C D, zqualia ,Eipponiinus pondus B, in pun^o fi collocatum 
& i punûo B.ddpcnlum idem ponderate ac panes £ FBC D fimul fiunptx mvc- 
âc collocatae & ab eodem punâo B (\ifycr\Ct, illud nempe accidit quia propter circulum 
E F 6 e D , partes ponderis fi, camdem femper fcn'anc diibntijm à centro terrae ac pon- 
dus ipfum integrum B,qQod nonanimadvertinc Se dcru*n/us ^avium parallelos (uppo* 
(ui(feenorem peperit Ardümcdzum. Hisfiippofitts propofitioiicm liolliamdcmoidlra- 
miu de cum tantum caCum in quo tum vedis centrum, tum excrema xqualiter à centro 
terrae didant, quia hic caiiis vencatcin prioris voflts Geodaticinun lupponii/lcqua vide* 
ris ambigeredit veûis F H, in cujus centrum H, exrrenu F,dc M,in eadem quo punflum 

H,à rccrcccnrrodtdantia,centroA,intervallo AH.dcfcribarur pot rio circuli F H M,vcâis 
extrema committens & fit guve in F, ad grave in M. in proportione reciproca circum- 
ferentis MG,adcircomierenciam HA, aio vcâemH FM, à punÛo H, rul]>eiirumcmn-, 
ûiium de squilibdum oonftituoiruffi,hanc autem proportionem camdem elTc que angu 
lorum ad centrum A, patet ee conÛruâionc de duôbus uiomacious praecedentibus & 
cilli mè tbeorema concludes. 

La hâK du Courrier me fiait finir lè , parce que ;e ne douce pas que vous ne puii- 
ilcz voir la cotaclufioo avec un peu de méditation. 

Au reûe je vous puis affûter que le Livre qu'il vous a plu m'envoyer eft ce que i ay 
veu de plus ingénieux fur cette enctere, mais fi mes propofirions font vrayes, dequoy 
peut*étre vous ne doûtcrczpastoû/outs, vous m’accorderez que ce mouvement fut 
ks plans inclinez Ce peut prouver encore j^us prccifcment , ce o'eft pas que je n'edime 
autant qae ;c dois vôtre invention i Mais ce que le Chancellicr Bacon a die cü bien 
vray, mufti pertranfibunt, dcaugebicot Iciencia. JefiusAc» 



J Monfieur de %oheftal Trofejjeur aux Mathématiques 
i Taris. 

Ott iSi SepRSibrf \SyS, 



jyjONSlEUR, 

Jemetrouvay ces jours paflèzàlzcampagne lorsque je répondis à voâre t'cric, que 
i’avois pourtant laifi? en cette Ville. Depuis mon xcu>ur je l'ay confidere plus 
ment » de vous envoyé la r^nfê plus precife i cous les points concernant le premier 
levier. Si vous ne goûtez pas mes raifbos fut le fécond, vous m'obligerez beaucoup de 
m'envoyer 1a ddmmifization de vofire propoficioo fuivant l’opiaion où vous elles, 
qoe tes graves gardeneb proportion réciproque des perpendiculaires tirées du cenctedu 
levier fiir les pendanSfdt de laquelle je doutera/ toâjmin jniques à ce que je l'auray 
vetie. Je vous puis pounant affeuret que je ne fçauiols démordre encore de la mien- 
ne , de qu'il me fiûnble que vous ne (juriez démonfbcr la vofirc , au moins par les prin- 
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cipcs que nous connoiflbns,pcruu:ttcz moy de changer de matierc. Si de vous. de- 
mander h dcnionftration de cette proporuion que j'advouc francherhent que je n‘ay 
encore fccu trouver , quoy que je fois aficurc qu’elle cH vraye. 

Summ.i qiuiiratorum à duabtis rcâi.s rationalibus longitudine commcnfurabiiibus, 
n ad dupium rummx laterum applicetur excedens figura quadrata , latitudo cxccITus 
erit apocome. 

Vous ne fçauric2 croire combien la (cicncc du dixiéme Livre d’Euclide cfldedeélucu- 
fe, je veux dire que cette connoiflancc na pas encore &it de grands progrez , & qu’elle 
cA pourtant dcgranditnmeufage.J'y ay découvert beaucoup de nouvelles lumières, mais 
encore la moindre choie m’arrcAc, comme le Thcorcmc que je viens de vous écrire 
qui Icmbic d'abord plus aile à dcmouAccr qu’il n'ell pas , jartends de vos nouvelles , 
& fuis , i5cc. 

Le principe que je vous ay demandé pour rêiabliflemcnt de mes propofiiions Geo- 
ftatlquescA, que fî deux poids égaux font joints par une ligne droite ferme, & de foy 
fans poids i S: qu’eftaut ainfî di/poicz ils puillcnt dclccndrc librement, ils^c repoforont ja- 
mais ju/ques a ce que le milieu de la ligne s’uniHê au centre commun dcschofcs pe- 
lantes, ce principe qui vous a Icmbic pJaufiblc d’abord, a enfin choi^uc vôtre opinion fur 
ce prineipalcmenc que nous ignorons lacaulê radicale, qui fait quclescoips graves def- 
cendent, lut quoy vous dites qu’iiya trois opinions differentes, & que de toutes les 
trois les confcqucnccs Icmblent differentes. 

Je ne repete point vos mots , ny vos raifons, je me contente d'y répondre j 5c primo 
en 1.1 première opinion. 

En vôtre figure vous dites qu’iJ vous Icmbic que fi le point D, ou E, convient avec le 
centre commun des choies pefames. combien que l’un des poids en foit plus proche 
qucrautTc ils contrcpcfcront encore, & dcmcurcronr en équilibre. Puilquc, dites vous 
(pour me lèrvic de vos propres termes) ces deux poids font égaux, &ont tous deux 
meme inclination de s’unir au centre commun des choies pelantes, l'un na aucun 
advantage fur l'autre pour Je déplacer de Ton lieu. 

Or fiée raifonnanenteft bon, voycz-lc dans la figure luivantc dans laquelle j’em- 
ploycmy les memes mots. 

•Soit le centre de l.i terre D,im pointdans là furfacc ou ailleurs C, foit join- 
te la ligne CD, 5c foit au point C, arrache le levier B C, C A, duquel iesbrasBC, 
CA, foicnr égaux 5c les poids B 5c A aufli égaux, l’angle BC A ferme. S'il n'y 
avoir point le poids en B, la ligne C A s’uniroii à I* hgoc C D » c’cll à dire que le 
poids A .s'aprochcToit du centre D, autant qu'il poui toit , 5c tout de meme de U ligne 
B C , foit fait l’angle B C D moindre que DCA, par le precedent rayonnement , le 
levier s’arrcficra (ce qui eft contre rcxpcrience ) puis que les deux poids A 5c B font 
égaux, 5c ont tous deux même inclination de s’unir au centre D , fivc à la ligne C D , 5c 
l'un n’a aucun adv.mtage fur l’autre pour le déplacer de fon lieu j or de meme qu'eu 
cccas l'cxpcricncc nous fait voir que ces deux poids approcheront egalement du cen- 
tre D, 5c de la ligne C D, il ne faut pas douter qu’au premier cas ils n'aprochcnc egale- 
ment du centre de la terre , 5c la railbn de toutes ces deux propoliiions c A , qu ’ayant 
même inclination au centre , 5c ne pouvant tous deux y dclccndrc , à caulc qu'ils s’en- 
rrcmpcchcnr, ils y approchent du moins égalcmvcnc , autrement la force de ccluy qui y 
approchcroit d’avantage feroit plus grande. 

L'exemple du levier horizontal ne fiiit rien a la qucAion v car pour marquer 
que les poids B 5c A n'ont pas leur inclination au point C, il ne faut qu’ôter U ligne 
C D, fur laquelle le levier s’appuye , 5c le levier ne reAera pas de demeurer s’il cA prclsc 
par les poids A & B horizontalement , dcfortc que le point C n’cft non plus confidc- 
rablc que rel tiuttcdc ligneB A, que vous prendrés > 5c cela cAani l'exemple cA inutile-. 
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parce que la principale raifon de mon principe dépend de l’inclination des graves au 
centre de la terre. 

Ce que vous adjoûtez de deux poids, qui leroicnt inégaux joints comme dcfl'us X une 
ligne droite ferme, & de foy fens poids, n’cft non plus recevable} car vous acccordant 
que lors que vous niez un plan perpendiculaire à la ligne qui joint les deux poids 
cooimc vous feites en vôtre figure , il cil certain qu'en ce cas , il y a de chaque collé du 
centre une grandeur égaie. Il arrive pourtant cent cas,aulquchli vous coupez les deux 
poids par un autre plan pafiânt par le centre , les grandeurs qui feront de chaque cofic 
lcronc inégales, & ainfi un même corps en même temps arrerera 3t n'arrérera pas , & 
n'importe de dire que ce plan doit être toujours perpendiculaire ila ligne qui joint 
les deux graves } car vous rçavczqu'autour du centre tous endroits font indifferens, 
Ôc omnia inteiligunturfurium, omnia dcorfum , il ûut donc nccciraircmcnc prendre 
les repos des poids , non pas de cette façon , mais de la proportion réciproque lliivani 
mon fentimenc. 

Voilà en peu ^ mors la reponfe à vôtre première opinion que j'eufle peu étendre 
d'avantage & tirer même la demonlbrarion de mon principe de rcxpericnce que je 
vous ay donnée , comme il vous fera aile de voir. 

Si la feconde opinion dl vraye mon principe ell infaillible} car en ce cas vous dites 
que le corps pefera d'autant moins qu'U fera proche du centre, mais cctcediminürion 
ne fera pas en la raifon des cloignemcns. 

Or puis qu'un corps pcfe moins en ce cas à mefurc qu'il cil plus proche du centre, 
donc il fera toujours prefsé par le plus éloigné, ;uiqucs à ce qu'ils foinr également 
éloignez du centre. 

En laj.opinion les memes rations Ibnc bonnes , je feray bien aile que Monficur 
Palcal voye tna Lettre , fi vous l'agréés. 

<E3h€»«E3»3h€» <£» 

(i/f Monfteur de %pben>al Trofejfeur aux Mathématique! 

Du Septembre i.jf. U^PaTtS, 

jyjONSIEUR, 

Je furreoiray avec vôtre permiflion à vous écrire fut le fujet des propofitioiis de 
Mechaniqucjufqucsà ce que vous m'aurez feic lafevcur de m'envoyer Ia démunUra- 
tion des vôtres } ce que j'attends au plutôt fur la promelTc que vous m'en faites. Sur le 
lujet de la mahode de maximis & minimis , vous l^vcz que puifquc vous avez veu 
celle que Monficur Defpagnet vous a don née, vous avés veu la mienne que je luy badlay 
il y a environ fepe, ans étant à Bourdcaux , & en ce temps là je me reffouviens que 
Moniteur Philon ayant rcceu une de vos Lettres , dans laquelle vous luy proponez de 
trouver le plus grand Cône de tous ceux qui auront ta fupcrficic conique cg.ilc à 
un cercle donne , il me l'envoya , Ôc j'en donnay la folution à Monlicuc Prades , pour 
vous la rendre , fi vous rappeliez vôtre mémoire , vous vous en Ibuvicndrez peut-être. 
Se que vous propofiez cette qucllion comme difiKilc,& ne l'ayant pas encore trouvée.Si 
je rencontre parmi mes papiers voûre Lettre , que je garday pour lors,jc vous I cnvoyc- 
ray. Si Monficur Defpagnet ne vous a propole ma methode que comme je la kiy 
bailloy pour lors, vous n'avez pas veu fes plus beaux uûges. Car je Uifiis fervir en 
diverfifianr un pcu,Pccmicrcmcn} pour l'invention despropofitions p.ircillcsà celle du 
Conoide que je vous envoyay p.irma dernicre.z. Pour l"invcnnon des rangenres des 
lignes courbes, fur lequel iujet je vous propofe ce problème, ad dacum piinclnmm 

coDchoiiJe 
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cofichoidc Ki'comedis tnvcnirc tangentem. ). Pour l'invention do centres de gravite 
lie lomc loue de figures aux figures memes differentes des ordinaires comme en mon 
Conoidc & autres inHnics , dequoy je Éiiray voit des exemples quand vous voudrez. 
4. Aux problèmes mimcriqucs, aulqueU il eft qucfliondc parties aliquoces» & qui 
font tous tce$-dif!kiles. C'eft par ce moyen que je trouvay 67a. duquel les parties font 
dooblesaulTi bien que celles de uo. le font de 120, ccfl.'tufÜ par là que j'iy trouve de 
nombres infinis qui font U même chofe que 220.& aSvc'eft à dire que les parties du prc' 
mier égalent le fécond , 6c celles du fécond le premier « dequoy fi vous voulez voir un 
exemple pour càcer laquctlion,ccsdeux7latisfont 17296. 61 i}4i6.;‘c m'niturc que vous 
m'advoücrcz que cette queftion 6c celles de fà ibrtc font tres-raal • aifccs : j’en envov ay 
üy a quelque temps la Iblutionà Monticur de Beaugrand { j ay auiÜ twnvc des nom* 
bres en proportion donnée ou qui fuipaBém d'un nombre donne leurs parties ali- 
quotes 6c ptufîcurs autres. Vcnlà quatre fortes de propofitions que ma mctliode cm- 
brafic, 6c que peut-dhc vous n'avez pas fceiies : liirlcfujei du premi. ■ j'ay quarrç in- 
fimes figures comprifes de lignes courbes, comme par exemple fi vous imaginez une 
figure comme la parabole , en telle forte que cubes des .appliquées iuient en pro- 
portion des lignes qu'cUcs coupeot du Diametre, ccitr figure approchcr.t de la paral^lc» 
6c ne diffère qu’en ce qu’au lieu qu’en b parabole on prend la proportion des quaxrcz, je 
prends en ccUc*cy celle des cubes ( 6c c’cfl poux cela que Monfieur de Bcaugranu^ qui 
j'en fis b ptopoûtion, l’appelle pacaû>le foli^ ) or j’ay dcmonûré que a rte figure eft au 
triangle de même bafe 6c hauteur,en proportion féfqutalierc.Vous trouverez en la fon- 
dant qu'il m'a ûiû fiiivrc une autre voyc que celle d' Archimede en la qu.idraturc de b 
parabole , 6c que je n'y fulfc j.imais venu par là. Puifquc vous avez trouve ma pro- 
pofirion du Conoïde exccUente) b votcy pius generale. 

Sicircarcébm DA parabole (cujus vertex B 6c axis B F 6c applicaia A D) circum- 
ducatur, fict conoides novz fpccici,quo feéào bifimam piano ad axem rcélo » dimi- 
dium ipiiiis ad conum cjtifoena bafis éc altitudinis cil ut 8. ad 5. Si veto pbno fccc- 
tur ad axem rcâo inzqualirer , puta pet panüum £ » fegmentum conoidis AB 
CE ad conum ejulem bafîs 6c altitudinis <ftut quinmplam quaUrati £D unàcum 
rcé^gulo A E D bis 6c reâangulo liib D F, 6t A£ ad quadrati £ D quimuplum, 6c vi- 
ciflîm fitgmcntum conoîdisDCEcft ad conum cjufdem bafis 6c alricudinis ut quin- 
tupium quadrati A £, unà corn reélaogato A £ D bis, 6c teâangulo fub D F 6c D F ad 
quadrati A £ quintu^um. 

Pour la dcmonftration, outre les ajrdes qoe j’ay cirées de ma methode, je me fuis fer- 
vi des cylindres inferits 6c dreonterits. 

J'avois obmis le principal ufâgc de ma methode qui eft pour l’invention des lieux 
plans 6c fblides.elk m'a fervi particulièrement à trouver ce lieu pian que j’avois aupara- 
vant trouvé n diflkile. Si à quotcumque datis punâis ad punéhim onum inficéàantur 
reé>7 , 6c (Inr fpecics que ab omnibus fiunt dûofpatio a;quale$, punéànm concinger 
pofitione daram circumferentiam. 

Tout ce que je viens de vous dire ne rontqu'exempIes;carjc vous pais afTdrer que 
furchacun des points precedents, j'ay trouvé uoues-grand nombre de tces-belles pco- 
pofitions. Je vousenvoycray la dcmonftratioQ de celles que vous voudrez. Petmeccez- 
moy ncantmmns de vous prier de les efiàyer plâcBr, 6c de m’en donner v6cre juge- 
ment. Au refte depuis la dernière Lettre que je vous écrivis , j’ay trouvé Udemonftra- 
rion de lapropoTition que je vous bifois , elle ma donné grandifilmc peine, 6c ne fc 
prefenre pas d'abord. Je vous conjure de me faite parc de quelqu'une devos penfecs, 
6c de me croire « 6cc. 



S 




,38 



Lettres 



Lettre de Alonfteur de %oberval à gonfleur de Fermât. 

Du ii.OcUibrr ifji. 



jyjONSlEü 



R, 



Je vous envoyé U dcnionftrationdeUpropoiitionfoodamcntalc de ooftre Mccha- 
nique, ainH que ic vous l‘ay promis. En quoy je fuivsay Tordie commua d'expliquer 
auparavant le^ définitions & principes dcrqucls nous nous iervons. 

Nous appelions en general une puiÛ^icc cette qualité par le moyen de laquelle 
quelque choie que ce Toit tend ou aipirc vers un autre lieu que ccluy ou elle c(l , Ibit 
en bas,cn haut, ou a coHé : loir que cette qualité convienne naturellement à 1a choie, ou 
quelle luy Ibit communiquée d’aiiieurs. De laquelle dclînUion il s'enfuit que tout 
poids dl une efpccc de puillancc , pulfque c'cH une qualité , par le moyen de laquelle 
les corps afpircnc vers la partie inferieure. Souvent nous appelions aufC du nom de 
puilCince la ebofe même , à laquelle la puiflànce convient , comme un corps pcfânt elt 
appelle un poids > mais avec cette précaution que ce foit à l'égard de la vcaye puiflànce, 
laquelle augmentant ou diminuant , fera appellée plus grande oa moindre puiflànce , 
quoy que la choie à qui elle convient demeure toûjours la même. 

Si une puiflànce efl pendue ou orreflcc à une ligne flexible de fans poids , laquelle 
ligne ibit attachée par un point à quclqucarrdl , en Ibrtc qu'elle rouûicnoe I.i puiflàn- 
ce tirant làns empclchcmcnt cmitrc cette ligne > la puiflànce de la ligne prendront quel- 
que poiùion , en laquelle elles demeureront en repos . de la ligne fera droite par ibree» 
loir icelle ligne appellée le pendant ou b ligne de dircéUon de b puiflànce > & le point 
par lequel la ligne cfl attachée à l'arrefl, Ibit appelle le point d'appenflon, lequel 
pourra dire quelquefois au bras d'un levier , ou d'une balance , de lors b ligne droite 
ménee du centre dcl-'appuy du levier ou de b balance » julques au point d’appenflon, 
Ibit appellée b diftancc ou le bras de b puiflànce, bquellc diftance ou bras nous fuppo- 
fous être une ligne ferme conflderée de fby fbn poids.D'avantage l'angle compris du bras 
de b puiflànce de de b ligne de dixcâion , foit appcUé l’angle de b puiflànce. Apres ces 
définitions nous pofons pour principe qu'au levier , de à b babnee , les puiflànccs égales 
tirans par des bras égaux, de des an^cs de direftion égaux, tireront également i de fl en 
céc cflat clics tirent l’une contre l'autre , elles feront equiiibcci que fl elles tixcat cnlcm- 
blcuu de même pan, reflet fera double. 

Si les puiflànccs cflans égales , de les angles de dircÛion égaux, les bras font inégaux, 
b puiflànce qui fera fur plus grand bras fera plus d'cflci. Comme en b i. figure le 
centre de la balance, ou du levier , eflant A , fl les bras A B , A C fbnt égaux , & les an- 
gles A 0 D, A C £ égaux, les puiflànccs égales D E.tircront égalcmcnt,dc fairont équili- 
bre h de même le bras A F eflant égal à A B , l'angle A F G à l'angle A B D , de b puif^ 
fàncc G a b puiflàticc D, ces puiflànccs G,D, tireront également , de pour ce qu'elles ti- 
rent de même part , l'cflet fera double : au contraire b puiflànce G de b puiflànce E, 
fèroiir équilibré. Par le .même principe les puiflànccs 1,L, contrcpd'a’ont fl érans égaies 
les bras A K, A H ibnt égaux de les angles A H I , A K L auffl égaux. Il en fera de mê- 
me des puiflànccs P,E..fl le toutcfldifpolLcdc même. Et en ce cas nou.s ne mettons point 
d’autre diflcrcncc enue les poids de les autres puiflànccs , flnon que les poids cendeut de 
afpirciK tous vers le centre des chofes pefàntcs» de kspuilTanccs peuvent cflre enten- 
dues afpircr vers toute.*: >es parties de rUmvers , avec autant , plus , ou moins de for- 
ce.s que les poids. Auflî les poids de leurs parties tirent par des lignes de dircâion qui 
toutes concourent à un meme point s deles puiflànccs de leurs parties peuvent être 
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entcndücstiier de icUc lotte que toutes les lignes de direûion foicm pjulleles enm 
elles. 

Entècondlieunoos pofcos qu une puiflince 8t Ci ligne de dirrftion demeunns toû-i *ii- 

jouts en meme pofitiomdc le centre de b babnee^ou du leviet ,de mcmeiquel que puilTe 
etre I e bras mène du centre de b balance i b ligne de direaionib paiilànce tirant de foy 
toûjours de mdme fixre, fera todiouts me'me eflet. Comme en cette a. ligure le cen- 
tre de b balance eûant AJb puil&noe B & b Ugne de direaion B f ptolongiîe.tant que de 
befoin , à bqoellc abonnirent les bras A C, A G, A F. En ce't clht foit que b ligne B F 
foit liée au bras A F on A C ou A G , on i un autre bras mend du eentte à b ligne de 
direaion A F, nous fiippolôos que cette puilTancc B Ceta toûiours un même efiét fur 
b babnee : St fi tirant pat le bras A C elle fait équilibre avec' b puilTancc D tirant pat 
le bras A E i lots qu'elle tirera par le bras A F, ou A G , elle fera encore équilibré as cc 
la puillince D tirant par le bras A E. Ce principe quoy qu'il ne foit pas atprelTenicnt 
dans les autheurs , efl neanrmoins ufurpd tacitement par tous ceux qui en ont eu affai- 
re , k l'ciperience le oontirme conllammcnt. 

En rtoifiéme Ecu nous pofons , que li les bras d'une balance ou d'un leviet font dite- A,i- 
ûeinent polcz l'un i l'autre, & qu'eftans dpux , ils foullicncnt des puiOUnccs égalés def- »”"■ 
qucUcs les angles de diteffion foient droits , ces puiffances peferont cgalemrat fur le 
centtede la babnee, foit qu'elles foicntptochedu mdme centre, foit quelles en foient 
fort éloignées , foit que toutes deux foient ramaffées au meme centre. Comme en la 
rroiiicme figure b babnee étant E D, le centre A, les bras égaux A D.A E foâtenans des 
puilbnces égales Hd.delqueUes lesangl es de direôion A D H, A E 1 foicm droits; nous 
luppolons que CCS puilfanccs I, H. peferont de même fur le centre A que fiellcs étoient 
plus prés du même centre fut les diftanccs égales A B , A C , & encore de même que 
lices memes puiffances étoient cnicmble pendues en A, ces angles de direaion eltans 
toujours droits . 

Ces priudpcs pofcx , nous dcmonitrons facilement, imitans Archimede, que futi.Ptop- 
une babnee droite, les puiajncesdefquclles& de toutes leurs parties les lignes de di- 
tcaion font paralles enue elles , & pctpcndiculaitcs à b babnee , conttepefetont & fe- 
ront équilibre, quand lesmémes puil&nces feront entre elles en proportiou tedptoque 
de leurs bras, cc que nous penfons vous e'trc auffi beUe qii'i nous. Enüdtedcquoy 
nous denionftroos cette ptopoCtion univcrfclle, à laquelle nous butons. 

En toute balance on leviet fi b proportion des puiffances eft réciproque i celle des 
lign« pcrpcndicubircs du centre ou point de l'appuy.fur les lignes de direOion des’-’’”’?' 
puiOances.ces puiffances titans Tune contre l'autre feront équilibre : & titans d'une 
meme part , elles feront un pareil dfet t c'eftl dire qu'elles auront aiit.iut de fotcc l'une 
que l'autre pour mouvoir h balance. Soit en b 4. ligure le eentte de b babnee A le 

foient premicremenvlcs lignes de direOion 
r A B,A C;pat lefquelles lignes tir.-nt les puiffances 

DEfflelquellcs feromdcs p-ids fi on veut) & qu'ii y ait même taifon de la puiffance D à la 
puiffanecEquedu btas AC au bras A B, les puiffances tirans lune courte l'autre ■ 
je dis qu'elles feront eq,i.,ibte fur b balance CAB. Car foit prolongé le bras CA 
jufques en E.cn forte que A F foit égale à A C . «t foit confiderée CAF comme une 
taljiœ droite de bqucllc le centre foit Ai ibient auffi imaginées dcuxpiiiffances G, 
H,dcrqucllcs , k de toutes leurs parties , les lignes de diredion foient paiailcles é b Ugne 
C E i & que b puiffance G foit égale i b puiffance D,& la puiffance H égale à b puif- 
fincc E, l'une içavoii C tirant fur le bras A F , & l'autre fçavoir H iir.-int fur le bras A 
C. Lors pat b première propofition , les puiffances G.H, feront équilibre fut la balan- 
ce CAF. Mais par le i.ptinapela puillince D futlebias A B, fait le meme effet que 
la puiffance G lut le btas A F ; partant la puiffance D fut le bras A B fait ciiiilibrc avec 
la puilUncc H furie bras A C ; & la puiffance H tirant de meme que b puiffance E fur 

S 2 
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ic brjs A C par le meme premier principe, U putflancc D lin- le bras A B *1 fiaira cquUibre 
avec la puiilance E iUr le bra^ AC. Maintenant en U ^ 5g. foit le centre de U ba- 
lance A '• les bras A B . A C ; les lignes do direâion B D . C £ qui ih* (bine pas perpen- 
diaibires aux itictnes bras > & les puiB'ances D » E, tirant pur les memes lignes de dirc- 
ûioni (ûr Id’queiics Ugtwrs Ibmc menées des perpendiculaires du cenrre A, r«^‘avotr AF 
fut B D dt A G fur £ C < de que comme la ligne A ¥ cA.à A G ainlî Toit b puilTance E 
à 1a puxiDnee D» icrquelics pudlanccs tirent l'une amtre l'autre, ie dis qu'elles faitont 
équilibre fur la balance C A B. Car Ibiot imaginées les lignes A F , A G comme les 
deux bras d'une balance G A F, üic Icrqucls tirent les paiÜ'ances D, E,par lc.s lignes de 
dircélion F L),G E, ces puUIances faironc équilibre par la prcnvtcre partie de cette 2 . prop. 
Mais par le 2 . principe b puiflâncc D 5ir le bras A F fait le meme dfet que fur le bras 
A B) & la puilTance E 5ir le bras A G fait le même clïct que fur le bus A Ci partant 1a 
puilfancc D furie bcas A B, fait équilibre avec la pnifl'ance E tùr ic bras AC. 11 y aplu- 
(ieurs cas fuivani les cheutes des perpcndicubircs , mais il vous fera facile devoir que 
tous n'ont qu'une me'mcdcmonliration.ll c5 aufli facile de dcmonflrcr qucliks puilTan-. 
CCS tirent de même part, elles fairont meme effet l'une que l'autre , 6c l'cflèt des deux en* 
fcmble fera double de celuy d'une feule. 

} 'ateens v6tre jugemenc fur cette dcmonflration, 6c fi vous l'approuvez nous c<xn* 
rouniquerons en fuite des confrqucnccs qui en dépendent. J'ay trouvé U demonffra- 
lion de b Ibrainc des quarrez de deux coftez rationaux commcnfùrabics en longueur, 
.ippliquéc au double de b fbmmc des codez , excedant d’une figure quarréc ; mais 
puis que vous l'avez auÛi trouvée , ;e ne vous diray ici que mon principal fondement , 
qui ed que de dcia nombres quelconques , b fbmmc de deux fois le quarré du pcc> 
micr , deux fois le quarré du fécond , & deux fois le produit des deux nombres , n'cd 
pas un nombre quarré , d'autant que prenant les moindres nombres de leur raifbn , un 
nombre fimplcmcnt pris n’cd pas quarré. Si nous avons tous deux un meme moyen, ce- 
cy fu£t,n vous en avez un autre, ce que vous rcconnoidrcz par ce difcours.vous me fai- 
rez faveur de me l'apprendre , 6c moy ÿe vous écriray le mien tout au long , fi vous le 
defirez . 

J'ay auflî trouvé b demoodration de vbtre conoide , & celle de vôtre parabole fb- 
lide, de en confèquence , celles d'une infinité d'autres pareilles quarre-quarrées , quarte- 
fblides, dcc J'ay trouvé les tangentes de toutes ces figures : par exempte en b parabole 
folide U portion dcTaxe, pcifê entre la tangente de le fommct,ed double de la portion 
du même axe , prife entre le fbmmct de b ligne appliquée de rattouchement à Taxe. 
J ay par le même moyen quarré b parabole géométriquement autrement qu'Archi- 
mede. Et ie me trompe fore fi je n'ay rencontré le même moyen que vous , me fer- 
vant des Lignes parailcles à Taxe, de des portions de ces lignes, prifes entre les parabo- 
les de U ligne qui touebp les itiémes paraboles par le fommet , Ici'qucUcs portions fc 
fmvent en b raifon de Tordre naturel des nombres quarrez ou des nombres cubes , 6cc. 
Or b fbmmc des quarrez cA toujours plus que le tiers du cube qui a pour coAc le co- 
Aé du plus grand quarec : de b même fbmmc des quarrez , le plus grand cAant oAé cA 
moindre que le tiers du même cube. La fomme des cubes plus que lequarc du quarre- 
quarréidcleplus grand cube oAc. moins que le quart, âec. Si parcedifccurs vous rccon- 
noifl*cz que ce n'eA pas vôtre moyen , j'en feray d’autant plus rcioüi pour ce qué nous 
en auronsdeux , de vous me fairez b bveur de m’envoyer le vôtre faiûnt le meme de 
ma part. 

Pour les tangentes de la conchoide , je les ay confidcrccs il y a long-temps , comme 
étans déterminations d'équations quarre-quarrées. Sur ce Aijet i! y a deux points en la 
coQchoide , par Icfqucls on ne peut mener des tangentes, je vous prie de les confiderer , 
de vous trouverez une admirable propriété d'angles aü fommet l'un de l'autre à la Ic- 
âion d’une ligne droite de de la conchoirfv. 
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J'eftimc vospropoGtionsdc» nombres Acdtcdiihcu piaiifi^rt difikiles ccqueie 
(êauray mieux qujnd j'aurayeu le loilir de les coiUtderer comme aulH les centres de 
grai'ité des fiâtes (uTditestant planes que folides i n'eftant pas rdblu pourtant dem ob- 
Âincr apres i car l’aimeray mieux tenir de vous ce que vous en aurez, ii vous lavez 
agréable. }c vous priepourtanede me mander H le cemccdc gravité de vôtredemi- 
conoiden'ed pas ce point ou Taxe cil divifé, de forte que l’uu des rcgincnts dl à l'autre 
comme ti.à 4. pour ce qu un léger raifonnement, & non encor bien confideré m'a 
fcmblé me mener à cetcc raifon. 

Une autre fois je vous pourra/ mander de nos propoiitTons ainfi que vous le deürez.' 
pour cette heure que je n'employe i écrire ccq' qu'un temps dérobé , je vous envoyé- 
ray iculcmcnt ccllc-cy. De deux cônes droits égaux de ifoperimetres cAans données les 
baies inégales, ou les hauteurs inégales , trouver les cônes. Quand je dis ilbperimcttcs, 
fentenslcsbaiesycomprilcs ou exceptées, comme vous voudrez. Vous en aurez b 
folation quaud il vous pbir ra , H vous ne voulez prendre la peine de la trouver vous 
même, de je vous l'aurois envoyé des maintenant, n'eüoit que je croy que vous ddicc- 
rez d'avoîric piaille d'y pcnicr. Attendant que vous me ÊaÛîcz U faveur de m'écrire , je 
demeoreray, déc. 

Objeda à D. de Fermât , 

(tAiherjùi fro^ofitionem Afechanicam T) . dt %^hefioal . 

S I vera ciTct propoGtio Mechanica D. de Roberval , in veâe quolibet , pondera 
pcrpctxlicuiis à centro vcâis in lineas dircâionum demifUs elle rcciprocc propor- 
tionalia ad adruendam quietem, non polTct fubnAcre proportio gravis ad potentiam 
in piano inclinato, quam in libello fuo tradidit. Hoc perlpicué demondramus. 

In |. figura , edo punâum in fuperdeie telluris N , centrum terrx H , junélâ N H , 
ducatur A N G F, pcrpendicubtis ipfi H N , quam quidem A N G F , ü qui lune in 
punébo N, vocam par^lclam horizonti. Exponantur Iphxrz quarum centra 6 , C, D , 
quat tangam rcélamlivè planum per AN G F, in punÛis N, G, F. 

Paect pcimùm Sphxram B , à minima potentia moveri, idque D. de Roberval non 
diductur» dcinpunâo N collocatam , manere , fcd in nullo alio totius plani pun^o 
idem accidit. Perficiatur figura ut hic vides. Rcéla H G , conneélens punÛum cun- 
taé^us G, & centrum terrx H , ad rcâam C G , theie angulum obcudiin idcoque Ipéixra 
C, ad partes G N, movebitur. Idem de fphxia D. Sic igitur potentia in Z, retinens fphte- 
ram C , per motum redx A N G F, parallelum aut quod idem cd pet rcélam Z C. In- 
tclligituc vcétis cujus ccmrum fixum G , ducatur in H C, perpendicularis G C Spha;rx 
C, moiusnatutalis câ per rcébm C H. Motus retinens pce C Z adquam perpendi- 
cubris cd GC. Ergoex ruppoficis D. de Roberval cd rcciprocè uc rc^.iGl, ad re- 
cani G C , ùa potentia retinens in Z ad fphxram C , quod crac demondrandum. lu 
fphxra autem D, major requiretur potentia ad recinendum , de quo magis diilabii à 
punâo N , c6 majore potemia opu$ erit , quod ed mirabile. 

Ex fuppolitionc autem D. de Roberval numquaot in codem piano variat ptopoctiu, 
quod quam longe abcac à veritate ipfe viderit. 

Su centrum terrx B , Pbnum inclinatum A C D C, in punéUs A & C, camdem po- 
tentiam retinere, poterat fortalTc non ir^ongruum videri D. de Roberval. Sed duûo 
perpendiculo £ O, cum in punéloD fit quies . de mininia potemia retineat, qua ratio- 
ne condabic ipfius propofuio f 

S3 



142 Lettres 

lo quolibet aotem piano habet locum noftra demonftratio.Omoc quippe plaaum 
aUcui horizonti invenietur patalleluro. 

Hac propofitione evertitor demonAratio Domini de Roberval & brevifllmi vii ad 
îpHus hyputhelès nova proportio dctejpmr. 

SecuD^m hguram addideramus , qua )udiciuui noftrum de ipGus ultima pcopoû. 
tionc prodere ipciabamus. Sed non fuppetit tempus. 




Nova in Mechanicis Theoremata D. de Fermât. 



F Undamenca MecKaiiices non <âti<; accurata tradidiOfe Archimedem fueram du- 
dum fufpicatus, rupporuifTe enim motus gravium dclccudcntium inter fc parallelos 
patct,ncc vero abfquc hac hypothefi conflare polTunt ipfms dcmonflrariones : Non ia* 
ficioc quidem hypotheflm hanc ad fcnrum proxime accommodari, quippe propter nu* 
goam a centro terrat diflantiam poflunt dcfccnfus gravium fupponi paiaJldi non fecus 
ac radi) fbUresrfcd veritarem intimam dt accuratam quxrcnnbus,hxc non fatis&ciunr. 
Generalis nempe vcOium natura m quolibet mundi loco videtur conlkleranda de 
aflruenda idcoque nova in mechanicis fundamenta e veris de proximis principiis ac* 
cerfenda : Huius oovz Icicncix piopofiiioncs tantum exhibemus , dcmonflrariones 
cum liboctit » ttadituii. 

Duplex igitur vcÛium genus fingimus aut potius confideramus unum cujus morus 
teCtus tantùm c(l non circularis , alterum cujus extrema dcfcxibuni circulos , de fccun* 
do hoc quxGuun tanxùm apud veteres» primum quod longé videtur flmplicius » nè 
agnoverunt quidem. 

Singula exemplis iiluflramus 6e prioris quidem centrum idem c(l cum centro ter») 
poflerioris centrum extra centrum terra; nccclXario debet collocari. 

Sic igitur io fcquctm figura centrum rena; punâum A,dc intclligatur reâa C B,tranlire 
per ccntnun Â, imo dcipfa Afi»intcUigatur cGe vedis de in punûis B de C» coUocen* 
rut gravia B de C, fltquc pondus 6, ad pondus C, ut reâa C A« ad reâam A B, aio vc- 
elcm CB, manfiirum & arquilibrium in hoc caTu confUtuturum.$i vero deminuatur ran* 
tifpcr grave B, movebitur ve^is In reftum per centrum A ad partes C, donec pondaa 
dillantiis à centro fint reciproci proportionalia. Hxc cfl prima propoGiio cujus refpeâu 
terra ipfa magnus veâis did potcfl ad imitationcro GUberti qui eam magnum magne* 
tem vocat. 

Hoc poHto» mirabilius quiddam proponimus , gravia nempe eo facilius tolU à po- 
tentia in fupcrficic terrx aut alibi conilituta qu6 propiora fuerint centro terrx. 

Sit centrum terne A punâum C, extra cçntrum jungatur reda C A , in qua fimipto 
pundo ByCoUocerur grave in B. Si intclligamus grave B,per Glum aut axem CB, fuf* 
penfum . detinebitur à potentia in C» collocata cujus proportio lit ad pondus B, ut re* 
d.t A B, ad cedam A C. 

IndcqueGcillimb deducitur de dcmonllratur gravia in centro non ponderare, cujus 
rd dcmonflrationem hadenus quxfitam jam novimus. 

Secundum vedium genus Acchimcdxum dici potcfl. Sed reciproca dill.inti.irum cum 
ponderibus proportio (quam in vede fimplici demonflravimus) tn hoc lubcre locum 
iKurpoccfl.ncc ideo lubliUcre fexta defeprima Archimedis propofitio. 

Ita Igimt confidenter pronuntiamus & vedem generaliter five brachia, five indirc- 
dum, five paratleb liurilunti, five etiam angulum conllituantyConfider.inins. 

On.i quippcdcmonflr.itione totumcvindnms. Sitvedis extra ccnmim terra: D BC. 
cuius cemrum B,Brachû B D,6c B C.ccutrum terrx Abjungantur redx D A,B A,C A,dc 
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in puoâis fi 6c C, colioccnrur gravia »(ltquc proporrio gravis D,ad grave C» compollca 
ex proponiooc reâse D A, ad rcâamC A|6c reciproce ex angulo CAB ad angulum 
B AD. Aio veûem BDC à puoâo B rufpcnfum manTurum 6c cquÜibrium conAi* 
tucurum. 

Hanc propolitioncm Heut 6: reliquas veriflimas aflcvcramus»6c cuin libuerit^de- 
monArationibus ex puriore Geometria 6c Ph^fîca derivatis confirmabimus. 

Inde patet corruere omnino vererum de centris gravitatum definitiones» nullum 
quippe corpus pexter Sphzram potcA reperiri in quo punôum reperiatur à quo grave 
extra centrum tcitx fiirpcnfiim » ierver eam quam in principio habuerit poficionem. 

Definietur ergo deinceps centrum gravitatis cujufque corporis» punâum intra cot- 
pus pofitum » quod U cobxrcat centro terrae , corpus eam Icrvabit quam in principio ha* 
buerii politionem : eo enim Iblum cafu habent locum centra gravitatis. 

Demonfirabitur etiam 6c refelletur erre» Ubaldi 6c aliorum qui exilUmant libre 
brachia licet non lint parallela horizonti xquilibrium tamen conAicutura. 

Sie centrum certx B»(cmtdiamcrer BA»portio alterius Icmidiamem BC»6c fiat ut A B» 
adBC, ita pondus appcnlum tnCad pondus appenlumin A. Aio pondera AC non 
moveri » Icd fieri xquilibrium, hzc autem propolitio probatu ÊciUima cA vcAigiis Ar* 
chimedis infiAendo. £t»fi negetur, Aatim demonArabitur. 

Hoc luppoliro » propoOrionem fime mirabilem inde deducimus. Ponatur grave in 
punffo N» inm punda A 6c B,6c fiat ut A B ad B N ita pondus K ad potentiam K. Aio 
pondus K jun£lo axe AN à potentia Rin punâo A collocata detineri» 6c fi minimum 
augeatur potentia R, liirlum tolli » ideoque quo propius pondus accedit ad centrum 
terrx, minorem potentiam ad tollendum illud requiri. 

Hzc eA, ni fallor, propolitio quam Bcaugrandus in lua CcoAatica demonArat s nos 
eam hac ratione» quz lequitur» demonAramus. 

Propofitio Geoftatica D. de Fermât. 

S Uppofitis 6c conceAîs quibus in demonAradonc utimur , ex précédente propofido* 
ne» 6c ex communibus notionibus defumptis. 

Sit centrum terre C»(cniidiamrtct CA in qua fumarur pandum B,in pundo autem B fie 
quodvis grave appcnfiim. Fiat autem ut re^ CA,ad re£Um CB » ita pondus in B appen- 
Aim ad potentiam aliquam ut R. Aio grave B à potentia R in pundo A luAincri , 6c fi 
augeatur quantumlibct potentia R, pondus B ab hujulmodi au^ potenai in pundo A 
coUocatâTurium movcri,producatur enim AC in D,6c fit CD»zquaJis CB.Et in D collo* 
cctur pondus ponderi B zqualc. Corporis igitur ex duobus gravibus B & D compo- 
fiti centrum gravitatis cA C, ideoque fi à pundo A auferatur potentia R » cum re- 
da B A, nihil ponderet» erunt pondera B 6: D in rquilibrio & nunebum. Si autem in A» 
collocetur pondus deorfiim tendens petende R fiufiim moventi zqualc , idem cA ac 
fi à pundo A danatur potentia R,nam quantum potentia tollit tantumdem pondus de* 
primit. Collocetur igitur hu/ulmodi pondus in A»corpus igitur compofitum ex poten- 
tia R collocata in A,6c furfum movente» ex pondere A» deorfum tendente, 6c ex gravi> 
busB 6r D eritinzquilibrio,aut,fi mavis, non movcbitur.Cum autem grave D»fitxqualc 
gravi B 6t reda CD redx C B, erit ut AC ad CDdta AC adC B,6c ut pondus B ad poten- 
tiam R in A coUocatamdta pondus D ad pondus in A deorfiim tendens ( quod ipfi R po* 
tentie atqualc pofiiimus^ cA autem ex hypothcfi ut reda ACadCB» ita pondus B 
ad potentiam R in A collocatam. Erit igitur ut A Cad CD, ira pondus D ad pondus 
in A deorfum tendens. Cum igitur diAantie ponderibus line reciproci proportionales 
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poiuius m A Heorfum tendens ponderi Dtrquiponderibit.Sivctàabzquipondcrami. 
bus itqiüpouderantia auferantur, reliqua aequiponderabunt. Ergoâ^ aequilibrio ex 
potentia K in A collocata & (lirTum movcntc,ex pondère in A deoriuin tendeme de 
ponderibus B& Dcompoiîio,aufcTarur arquilibtiuni ex ponderibus A& D compoG- 
(um , rciiqiu zquiponderabunc , aut potiùs non movebuntur. Auferantur igitur pondus 
A & pondus A D. Remanebit potentia R in A collocata, & pondus B. Quod proin- 
de potentia R detinebit. Idcoque (1 minima augeatur vi , fûrfum toUit CED. 

Propofitio D. de Fermât circa parabolen. 

P RopoCii per data 4 . punâa parabolen dcfcnbert. Duplex eO aTus, uitiquc lcm« 
ma fcquens pratmictendum. 

Sic parabole in i. Gg. £ CB A D cujus diamccer A F detur pofitione, demur etiam 
duo pun^ B & e » per quz tranfit parabole , dentur denique anguli applicicacuin ad 
diametrum AF. Aio parabolen pontionc dari. Appltcmtnrordinatim BK &CM,i 
punflo dato B in A F, pofitione daram ducitur fi N tu dato angulo ( pofitum quif^ cft 
dari angulum applicatarum ) cigo datur punâuin N, fimUitcr datui purtâiun M & reâae 
B N,C M pofitione & maenicudinct Ex natura paraboles cft ut quadratum C N ad qua- 
dratum B N , iu M A ad N A. fi ponas A efle verticem paraboles live extremum dia- 
metri. Ergo datur ratio M A ad A 6c dividendo datur ratio M N ad N A , datur 
autem rc^ M N, quia duo punâa M,N liantur, oatur igitur N A & punûum A. Si 
Bac Dt ANdara adNB datam, ita NB ad Z, dabitur Zxc^uin paraboles larus. Duo 
igitur vertice A,Z rcâo latere, AF diametro pofiiione, angulo appUcacatum , datur 
pofitiooe parabole , ex l ApoU. 

HocAippofito f^Uimè conGruitut primus catus in z.Bg.iaqua dentur 4 . pondH 
D,D,C,F , qute fi jungas per rcâas, B C, C F, F D, D B, vel neutra oppofirarum erit ab 
teri parallela j vel ut in hoc caTu critBCverbi giaria parallela DF.Blferiam ucraque 
divi^tur in punûis 1 & £ & fit feCtum , ergo junûa 1 £ erit diameter paraboles cum 
æquidiftaores biferiana dividat, dantur autem pun£U 1 & E, ergo i £ politione datae & 
angulus D £ 1. Cum igitur diameter 1 £ pofitione detur, detur etiam angulus applicata- 
rum & duo punfta fide D per quxccanfit parabole, dabirac pollclone parabole DBACF. 

In z, cafu major cG difficultas , cum neutra rcâarum duo ex pun^s datis confungen- 
tiiim alteri dl xquldifbns. 

In fig. fint data 4 . punâa X,N,D,R,quz perrepas XR, ^D,DN, NX, con- 
jungantur, & neutra oppofltarum lie alteri zquidUhtm. Ponatur jam fe^umellc,dc 
deferiptam parabolen XANDBB-, propoflto fetusfacientem. Concurrant ptoduâ» 
X N, R D, in punâo V, & biferiam diviûs X N, R D, in punâis M & C, ducantur ad 
ipfas diametri M A, C B, occurrentes parabolae in punûis A,dc B,à quibus rcAz I A S, 
S B Ipfls X V, V R, ducantur zquidifUntes , & concurrant in punâo S. J unfla A B bi- 
fariam dividatur in P Se jungatur S P, his ita conftrudbs p.itcr, cum per vcniccm dia- 
metri M A ducatur I A 5, xquidiGans appUearz X N , rc£lam I A S tangere pa rabolcn 
in A,probtdiirur (Imilitcr rcâam SB tangere camdem parabolen in B,ergo per 
ApolLeritucreûangulum XVN ad reûangulumR V D, ita quadratum A 5 ad quadra- 
tum SB.Datur autem ratio rcAangul.i X V N ad rcâangulum RVD.cum dentur 4 .*pun- 
ûa X N I) R , ergo datur ratio quadrati AS ad quadratum S B, idcoque re^z A S ad re- 
^am S B. Datur aurem angulus A S B, quialpcopccr parallelas zquacun angulo X V R, 
dato.Ergo in triangulo ASB datur angulus ad verticem S de ratio laterum A5,SB,ideo- 
que (riangulum AS BdaiurTpecic, igitur datur angulos S A B de ratio SA ad AB,cuo\ 
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autetn AP Ht dimidia AB> danir eriam ratio SA ad AP, in triangulo igitur SAP datur 
angulus ad A,& ratio laterum SA, AP, datut igitur Ipccic fie angulus PSA 
darur. Hoepodeo cumreûa SP rcâam AB punâa coocaâuum conjungentem bi&> 
riam dividat , erit diameter paraboles , ex 29 * z. ApedL in paraboU autem omnes dia* 
ineVri lünt inter (c xquidilbntes , ergo diameter M A rcûc S P xquidiftabit, ideoque 
angulus 1 A M , xquabitur angolo AS P , probavimus autem dari angulum ASP, er- 
go dabitur angulus 1 A Mdctpfiakernuspropter parallelas K MA, datur autem pun- 
âum N quia rcâam N X pofitione & magnitudine datam bi&riam dividit* Ergo da- 
tor diameter M A pofitione , datur etiam angulus applicatarum A M N , fic dantur duo 
punâa N & D per qux tcanfit parabde. l>arur igitur parabole pofitione cx lemmate , 
& CÛ facilis ab analyfi ad iynthefim r^efitis. 

Patet autem duas parabolas in hoc lecundo cafii propofitum adimplere, concurrent 
enim icâx D N & XK, quas pofiiimus non efle parallelas ; hoc cafu eadem argumen- 
tatione nova confiruetur parabole propofito farisfaciens. 

Lettre de AL. de Fermât au Fere Afer ferme de l'Ordre 
des Alinimes. 

2^0N REVEREND PERE, 

Puis que j*ay efte aflêz heureux pour vous ofter l'opinion que vous aviez eue 
que jeufic fuivi eu ma prop^hion le mémo raifonnemenc que Monfieur de 
fieaugrand , qu'avec la rodme âcUied je TOUS ofieray tous les autres Scru- 

pules. I, Vous avea creu que ma prc^K)(icion ctoit la mdmc que celle de M. de Beau- 
grand & ce par deux railôns , l'une que je Pavois écrit lors que je l'cnvoyay à Mr. de 
Carcavi j 1 autre qu*elle iêmble conclurrc ta même chofè. Pour le premier , je vous rc* 
pont que lors que j’cnvoyay ladite propofition , je n'avois pas veu encore le livre de 
M.deBeaugraodf&n'avoisiçenncen’eftqu'ilêctivoitdudivers poidsdes graves fe- 
cundum varia à terrx centro intervalla, fi bien que la defiiis jlmagina la propofition 
que vous avez veuc, & cceos que peut-écre ce feroit la même que celle de M, de Beau- 
grand, de lecrivlsainn àmondit fieurde Carcavi, mais depuis ayant veu le livre de Mr. 
deBcaugrand,)'ay trouvé que fi>n opinion cft difibrente de la mienne en ce qu’il fiippofe 
que legraveenfoyyferend ou plus pelant ou plus léger félon rêloignemenc oulap- 
prrochc du centre , & moy je IbÛticns ( en quoy je repondray à vôtre fccondc raifon ) 
qu'eu foy il ne change point de poids , mais qu'il cft tiré avec plus ou avec moins do 
force , ce qui cft bien different du refte. 

Soit le centre de la terre C, le grave B au point B de te point D dans la fiiperficic, Mr. 
de Beai^rand tient que fi on pefc le grave B dans le point B on le trouvera plus léger que 
fi on le pcfe au point D. Et moy je dis que fi on pcfe le grave B dans le point B , on le 
trouvera de même poids que s'il étoic pefc au point D j de qu'en .tout cas quand bien 
cela ne feroit pas ( car ma propofition ne dépend nullement de la fiennc)quc le 
grave B fera foûtenu plus aiiemenc par une puiflance qui fera au point D, que par 
une autre puilTance qui en fera plus proche , de en la proportion que j’ay afiîgnée. Vous 
ne devez pas doubler que ma demonftration ne conelUe parfaitement , bien qu’il fein- 
blc que Monfieur de Robcrval ne l'a pas trouvée prccife. Je vous puis donc allcurcr 
que toutes les propofitions que ;‘ay mifes dans mon écrit font patâitement vrayes , & 
de cela je n*cn veux pas être creu que lors que j'auray mis par écrit routes les demon- 
rtratjons fur cette matière. Je fuis fi peu ambitieux que fi j'avois trouvé erreur en ce 
que je vous ay écrit je ne fairois nulle difficulté de l'advoücr. Jefiiis , dcc. 

T 
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Lettre de AI. de Fermât à Alonfieur de "R^berval 
à ‘Paris. 

Da 4. NoTcabte Nj^- 

jyjONSIEUR. 

Mc rdèrvant à vous écrire une autre fois les defaun que i ay trouve dans vôtre dc- 
monfttation & dans vôtre Livre imprime', que ;'cfperc vous faire advoiier par vos pro- 
pres maximes , Je me contenteray de répondre prcfcntemcni aux autres points de vôtre 
Lettre , de pcciiucrcnicnt vous (^urez que nous avons concouru au meme medium 
for ic fojet de la fomme des deux quanez rationatrx connncoforablcs «n lon- 
gueur appliquée au double de la fomme des côtez« cxccdauc d’une tlgurc quarree. 
Vous vous elles fervy aulfi d'un même medium que moy en la quadrature des paraboles 
fondes quarrc quarrezydc à l'infini unais vousfoppofcz une choie vrayc,dc laquelle vous 
n'avez pas peut-être 1a dcmonllrarion prêcilc,qui cft que la fomme des quacrez eft 
plus que le tiers du cube , qui a pour coHê Je collé du plus grand quarrê la fomme des 
cubes plus que le quan du quarre-quarre la fomme des quarre-quarrez plus qu’un cin- 
quième du quarrecube , dcc. Or pourdcmonllrcr cclagcncralcmcnt,il faut étant don- 
ne un nombre, in progreffione naturali , trouver 1a fomme, non feulement de tous les 
quarrez de cubes, ce que les Autheurs qui ont écrit ont déjà lait , mais encore la fomme 
des quarcc-quarrez quanc-cubes, Ôte. ce que perfonne que je Içachc n'a encore trouvé * 
& pourtant cette connoiflancc cft belle de de grand ulâgc , de n’efi pas des plus ailces, 
j'en fuis venu à bout avec beaucoup de peine. 

En voicy un exemple. Si quadruplum maximi numeri binario auélum ducas ia 
quadratum trianguli numerorum , de à produélo denus fummam quadratorum i Hngut 
lis Het fomma quadrato-quadratorum quintupla. It Icmblc que Bachet ,dans fon traître 
de numeris miilcangulis , o‘a pas voulu tâter ces queftions apres avoir ^t celle des 
quarrez de des cubes : Je feray bien-aile que vous vous exerciez pour trouver la mcciio- 
de generale, pour voie linous rencontrerons. En tout cas je vous oftre tout ce qucj'yay 
fait , qui comprend entiaement tout ce qui fc peut dire fur cette manete. Voicy cepen- 
(|ant une tics-bcllc propofition,qui peut-être vous y forvira, au moins c'eft par l'on 
moyen que j'en fuis venu i bout. C'eft une rcglequc j'ay trouvée pour donner la fonunc 
non lèulement des triangles , ce qui a été fait par Oachcc de les autres , mais encore des 
pyramides , triongulo-trianguiorum , dtc. â l'inâm , voicy la propolition. 

UUimum lacus in latus proxUnè majus facit duplum trianguli. 

Ultimum latus in triangulum laceris proxime ma;oris facit tripium pyramidis. 
Ultimum latus in pyramidem later» proxime majoris facit quadruplum irianguJo- 
trianguli. 

Et eo in infinitum progtelTu. 

Toutes ces propoliiions , quoy que belles de roy,m'ont lervi à trouver ks quadram- 
res , que ;c fuis bicn-aife que vous cftimiez. 

Jc voudrois avoir alTcz de loiftr puoi voos envoyer les propofîiions des nom- 
bres que vous trouvés 11 diftictlcs, elles Je font en effet, meme Tartagiia avoir creu 
qu elles n'cftoienc point trouvables par art. J'en ay envoyé la conftruâion au Père 
Mcrlcnne. 11 vous la communiquera fi vous la luy demandez , jc vous envoyetay 
auilî une autre-fois le centre de gravité de toutes ces nouvelles ligures , avec la me- 
thode generale pour le trouver * vous f^avez cependant que celuy du demy-conoide 
divifcTaxccn propoctiondc u.a 5. non pas de u.àquauc, comme vous aviez creu) & 
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que cclay des nouvelles paraboles divilc Taxe en ptopOTtion pareille k celle du panUelo- 
gramme , qui a pour hauteur l’axe , fie pour baze celle de la hgurc k la hgure , ou pour 
mieux dire le diametre de toute parabole cû divUS en tel point de Ton diametre par le 
centre de gravite en Ibrre que le legment d*en baseflàccluy d'enhauc, comme la hgure 
au paraicDogramme de même baze fie de même hauteur, 

Puis que vous avez trouve la demonfhation de toutes mes propoHrions, vous m'o- 
bligerez beaucoup de prier le Pere Merienne de vous donner mes nouvelles Helices, de(^ 
quelles les dcmonUrations vous feront aulli aifées que celles du conoïde fie des parabo- 
les, U m'écrit qu'on doute de dcH de leur vérité. Vous la luy confirmerez , s'il vous 

plaît, fie ddâbufercz Moofieur de qui femble ne ks avoir pas crcües , mais U 

n cnâut pas demeurer là, car pour Tuppleét tout ccqui femble manquer dans l'Archiiuc- 
de. Exponatur parabole, A CD F cujus axis D£,bans A F, CB pacaîlcla D Efie ideo per- 
pendicularis ipfi AF. Circa rcâam DE hxam figura ADE, conveir&confiituit cono'i^m 
Archimcdcumicirca A£ fixam confeituic nofttum conoïdem/ed ü figura ACB, circa A 
B,fixam coavcriaruc confiieuitur portio nofirt conoidis/i autem circa CB fixam fiat con- 
vcclio quxrinir proportio oovi iftius conoïdis ad conum cjufikm bafis fie alritudini$,hoc 
autem etiam perfecimus. lmb mictilius quiddam invenimus, EUij^ioidcm cui fi conum 
xquakm inveneris dabimus circuli quadrationem. Sed hxc afias. Vôtre quefiion des 
cones cfi fi ailcc qu'il feroic inutile de vous en écrire la Iblutlôn. 

Pour les tangentes de la Conchoïde i'ay peur que vous aurez équivoque > car voicy 
ma propoficioo qui n’cxclud aucun point, UqucUefaycoppié fens la vcriiHcr fur mon 
manuferit , peut-^rre que c'eft rooy qui auray failli , je vous Técriray la première fois. 

Efto Conchi A B C,cujus polus F,inccrvalhim H A fie in ca datum punâum B, pri- 
roùm aficrimus cam in interiora convexam rcprxfenundam,licét contrarium Pappo 
& Eutocio vifiim fuerit, deinde tangentem ita ducimus. ] ungatur FIB fie perpendicularis 
B D,dcmittatur rcékuigulum B F 1 unà cum quadrato BD ad rcâam B D, applicentur fie 
faciam latitudincni DN, fiat uc HDad DN , ita BD ad DX, junâaY 6 tanget Con- 
choadem. J'attends vôtre réponfe, fie fuis, fiée. 



.jC''Su .a* ..e’ .dX MX'a. kX^ 



Aptes vous avoir afièuré , que je n'ay jamais longé de foticcnlr une opinion contre 
mon lèntimem, fie que je fetots ravi que vôtre propofiti<(n mechanique feut vraye, afin 
que nous ne fiilfions plus en peine de Ibndcr la nature par cét endroit : je m'en remet- 
iray du fiirplus k la lettre que j'écris i Monficur de Carcavi , k laquelle j’adjoûtcray feu- 
leiucnt, que le dernier des principes dont voeu vous fervez pour récabliflcment de vôtre 
propofition ne me femble du tout point admiffiblc, fie que lâns aucun clpric de contradi- 
âkm f elHmc que pour établit La proportion des poids qui fe meuvent librement on ne 
doit pas avoir recours aux forces mouvantes , fie qu'au contraire les poids libres doivent 
fervir de réglé à tous les autres mouvemens violens , fie c'en en quoy je trouve que vô- 
tre principe cfi défêâucnx , outre qu'il cA apparemment fiiux, puiique ccluy dont je me 
fen en là place ne peut, ce me femble, être contredit , fie de cela j'en fais juge qui que 
cefoit. 

St veûis B D C> cujus medium D, centrum terrx A, lit aurem rcâa D A vcâi per- 
pendicularis. Et fint xqnaJja pondera B fie C ad ccotruin teeex per rcâas B A , C A , 




Du 7. Decembn |S}S. 
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natocaiiter annucnria.furpcndatur autem vciUs i panAo D,& à quavis potentia retinea- 
tur. Ak> idem ponderare B & C corpora ica con(Htuta»acfî amboinpunâo D ab ea- 
dem potentia detineantur. 

Car puis que la Ü^e B C eft Tans poids , & que U puillànce quirft en D, abflrahic à 
centro , ou au contraire les poids B & C , livc ünc in punâis B âc C »live in punâo D* 
vergunt ad centrum motu oppofito, U l'cnthit clairement que la puillànce qui retien- 
dra les poids aux points B de C, les retiendra auflî en D, & viceverQ. 

£c n'importe d'alleguer qu'il fembte que le mouvement qui le £ût pat des puiHànccs 
parallèles 4 b ligne D A cil aufli bien contraire au mouvement qui Àr bit iursum par 
la puiflancc qui retient en D. Car primé. U n'ed pas P probable de dire qu'un mouve- 
ment violent cil contraire à un autre mouvement violent . comme de dire qu'un mou- 
vement violent cil contraire au mouvement naturel, a. Le mouvement qui iê iâit Au* 
les lignes parallèles i D A. ic fera Air des plans inclinez 4 l'horizon , de duquel la pro- 
portion fera plus inconnue que le principe . de iôrte que ou U nous but advoücr la vé- 
rité de mon principe, ou dcmonftrer le vôtre. Au premier cas je vous dctironAteray 
ma propoiition de mon fécond levier par vos propres maximes. ] cAitnc que vous au- 
rez grande diükulté au fécond. 

Vous pouvez encore répondre qu'il n*cA pas icy queilion des mouvemens qui fe font 
fur des plans inclinez 4 l’Horizon, parce que vous ilippoirz » de je l'aocordc .uiQi qu'en 
root mouvement n b fbreequi retienettre 4 l'oppoAte, rcquilibrc fe fera lorsqu'elle 
fera égale 4 b force qui ttrd au contraire, de qu'ainJA b puiflance en D tirant 4 l'oppofire 
l'cifèt de vôtre principe s'en eniuivra t mais je réponds que vôtre réponfe feroir bonne 
ii b puiflànccqui eA en D croit diviiéc de placée aux points B de C . de qu elle rirâc au 
conccairc par les mêmes lignes , que les forces . que vous fuppofez en C de B , meuvent. 
Mais ccb n'efeant pas, excafez mon incrédulité (1 elle ne fe rend pas 4 vos Mitons , leA 
quelles je foubairerois plus fe>rrcs pour pouvoir libetment me dédire de tout ce que j ’ay 
fait fur ce Ai jer, vous proteftanr que jamais homme n'a efté plus docile que moy . de que 
lors qucjcrcconnoiAray mes fautes, je les publicraylc premier avec toute fraiKhife.J 'ay 
elle bicn-aife de voir vôtre remarque fut la Conchoïde , devons prie de m’en donner b 
demon Aration, de vous A>uvenir que lors que je vous écrivis Air ce fujet , je k As en dod- 
ram. de Ains examiner l’écrit que je tranlcrivis d’un Livre où je l’avois mis il y avoir 
quarte ansi la conAruélion pourtanr convient au problème de au point meme de vôtre 
propoAtion A elle cA vraye , ce que j'atens que vous me cnnAmitcz . je vous prie aufll 
me Aiirc (Ravoir vôtre feinimcnt fur les autres propoflrions que je vons ay envoyées, de 
vôtre réponlc fur les autres points de ma dcrntcrc Lettre , d: me croire toujours ,dcc. 

^A Monfieur de %oherval à T ans. 

Du t4. Derenbn ifja. 

jyjONSlEUR, 

Je viens de recevoir vôtre Lettre da 29 . Novembre, pour réponfe 4 laquelle je vous 
diray que de b methode que vous avez trouvée pour donner la fomme des quarrez- 
cubes df quarrequarTcz je ne voy point qu'on en puiffe tirer une règle generale pour Pin- 
vention de b fomme omnium poteAatum in inAnitum, ce qui cA requis à b folution 
de mon problème, car vous dires feulement qu’il fera aile dé trouver les autres apres 
avoir veu celles dont vous bailles les exemples, mais Je demande une methode generale 
qui fervc,ad omnes, porcAates, comme Vierca trouve celles des feélions angulaires, vous 
y fongcress'il vous plaît, de j'en ccriray cependam l'invention de demonAration que vous 
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verrez lors qu’il vous pUirra. Pour ce qui cft des nombres , & de leurs parties aliqnotes 
y^y trouve une OKrhodc generale pour foudre toutes les quefUons par algèbre , dequoy 
i’ay fait dcllcin d'écrire un petit traité. Je croy que vous aurez roainicnam veu lacon- 
ftrucHon des deux que j'ay envoyé au Pere Merfenne 1 car il m'écrit qu'il vous les bail- 
lera,routcs ces quclhons (ont très diflicilcs,conimevous f^vez, & n’ont cflé traitées par 
pertonne, l’ar elle bien ailé d'étre confirmé par vôtre lettre en l'opinion que pavois 
déia conccue de Moniteur de .... il cil pourtant vray qu'il doit avoir grande ex- 
périence dans les nombres , car luy ayant par rcnrrcmilê du Pere Merlcnnc propofe 
une quefbon que perronne de ceux à qui je l'avois proporée n'avoit encore peu foudre, 
il m'a envoyé d'abord les nombres qui làtistont à la qucflion, lâns pourtant expliquer là 
conftiuéliontla'qucllion cO. Invenire tria triangula reélanguU numero, quorum arec 
conHiruant ma latera trianguli rcébnguli numrro.fingiiUe.nempc arear lingulis lateribus 
(inc arqiiales r ievous advouccay que ce problème me donne beaucoup plus de peine qu'à 

Monlieur de 11 c(> vray que les nombres que /'ay trouvé font difFcrcnrs des 

Tiens , & que peut-être ay-je tenu un cliemin plus difbcilc, comme vous f^vez que ces 
qucDions ont infinies (blutions , peut-être icrczvous dc.monadvis fi vous cflàyezdc 
faris&ire à la propoTiiion. 

Vous verrez auffi mes f])inlcs, dcfquelles la dcmonftration vous fera connue tout 
auHi-tur ; car elle eft pareille a celle des nouvelles figures que j'ay quarrées , ou nuTqucl> 
les j’ay trouve des cônes égaux , & vous m’advoiicrez'qucces ptopoficions n'iUuUrcnt 
pas peu la Geometrie. 

Si .Monfieur de Bcaugrand n’a pas encore trouve la demonfiration de ces queftiom vous 
«l'obligerez de luy en faire part,;c luy ay écrit l'invention du cettirc de gravité de toutes 
ces nouvelles figures par une methode parricûlicre,qtii ne fuppolè point la connoifTancc 
de la quadrature, ce qui vous fcmblcra merveilleux jufqucsàccque vous l’aurez veu , 
il eft vray que je luy ay envoyé r.inalylc feulement, & non pas la conipoficion que Je 
vous édiairctras’ une autre fbis,parcc qu'elle a Tes difficultez ôcneparoitpas d'abord par 
cette voye.J 'ay trouve le centre de gravité de la parabole fans prcfuppofêr la quadrature, 
comme a fait Archimede , Ôc alnfî on en peut tirer la quadrature par un fimplc corollai- 
re, routes CCS propofitions , enfemblc celles des lieux plans , fblides, 6c ad (tipcrfi- 
ciem, que j'ay achevées, 6c celles encore des parties aliquotes des nombres dépen- 
dent de I .1 merhode dont Monfieur Defpagnct ne vous a peuâire voir qu’un fcul cas, 
parce que depuis que je n'ay eu l'honneur de le voir je l’ay beaucoup étendue 6c changée. 
Les tangentes des lignes courbes dépendent auffi de là, fur lequel füjct je vobs propofe- 
ray de trouver une tangente à un point donné en la féconde Conchoïde de Nicomedes. 

Au refte jefuis bien aifeque vous ayez trouvé U demonftrarioa>commôvous dires; 
de ce que fuppolc qu'aux paraboles les (éemens de Taxe (ont entre eux comme les 
parallélogrammes aux mêmes paraboles , il fera vray aufli qu’eftans tournez fiir leurs 
axes , les centres des fblides feront où Taxe eft divife en raifbn comme les Cylindres 
aux fblides ; car p.ar la voyc dont j'ay envoyé an exemple à Monfieur de Bcaugrand , 
6c que je meteray au long une autre fois, j'ay trouvé la dcmonftration de 'Tanrecedent 
6cdccclledu conlcqucm que vous m'cnvoycrez, s'il vous platr, j'en tircray b propor- 
tion des folidcs paraboliques à leurs cônes, qu’il feroie mal-aifc de trouver autrement, 
car vous trouverez bien la proportion de ceux qui viennent poft quadrata nltemarixs, 
comme qu.nrre-quaiTcz , cubocubes, 6cc. dequoy vous baillez l’exemple aii premier, 
maisln parabolis cubicis, quadratocubicis 6c ficalternisin infinitum methodus quaufi 
fumus non dat proportionem cono'idumad couos,ex noftra autem methodo in omni« 
busmnnino conoidibus invenimus centmm graviatis,crgb ex tua propofitionc dabituc 
proportio eorum àd conos. Je l'attends donc avec intparicncc, puis qu'elle doit lcrvir à 
cét ufage, fi ce n'eft que vous ayez trouvé ta proporrion des conoïdes cubiques quadra- 
to-cubiques,6cc. à leur cônes, ce que vôtre lettre Icmble marquer , auquel cas je vous 
fupplic m'envoyer Icfdircs proportions. 
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Ce n'dV pas que je <k>ûte de la vérité de v^tre proposition , mais penncttcMDoy de 
vous dire que ic me luis défié que vous en culticz trouve la demonfh-ation de que j'ay 
cru feulement que vous en avez 6üt rexperieoce aux conoides paraboliques des quanc- 
quarreZiCqbocubcs,dcc. altcmis , mais la ccmnoiflance que fay de vôtre lavoir ûic 
que fcfpere que vous me détromperez. 

Pour ce qui eft de la proportion du folidc qui k &ic fur un diatretre de la parabole 
parallèle à Paie ma cooÂruâion eft differente de la vôtre, il lcroit inutile de l'adjouter» 
puis qu'cUes concluent toutes deux. 

Jeme trouve obligé d’adfoûter un mot couchant vôtre propofition mcchaniqoepar* 
ccquelePere Metfenne m'écrit qu'enfin j'ay acquicflé à vôtre opinion, ce que pour- 
tant fc ne fçaurois faire par les raifbos que vous allez voir , de vous puis allôrer que >a* 
mais ie ne fus mieux confirmé en 1a propoHiion de mon fécond levier que jc le fuis 
maintenant, car pour celle du premier il la ûm établir par de nouveaux principes, puif 
que vous avez nié ceux que fdUmois 11 clairs. 

Si vôtre principe duquel je vous ay dejz écrit par ma dernière ktticeft vray , il s'enfiüt 
mant&ftcmcnt qu’un même corps approchant du centre de la tcfrc changera fbn poids. 
In fêcunda figura fie vcâis CAB, cujus medium A, cum centro terra; N,pcr rcûara A 
N ad veûem perpendicularem jungatur , in punâis C & B, pondera C de B , xqualia 
conftiruanrur, de fimilia qme ad ccnmim per rcûas C K, B N annuant. Si rcébe N C,N 

B, client ad vcâem perpendiculares potentia in A zqualts duobus ponderibus B dt C ex 
nio principio detineret veâem. Sed cum angulos N C A,N B A acutos cftkiant , aut 
eadem, aut minor , aut major potentia requiretur in A ad zquilibrium. Si eadem poten- 
tia £icit zquilibrium » verum erit principium quo in prcccdenti ad te cpiftola ufi fumus 
(quod fi lârcarît,ftatim veâem noftmm demonftiabimus. ) Si major , am minor pofciv 
tia zquilibrium cooftttuit, c^o in i. cafu quo minuentur magis anguli rcâarum C N, B 
Ncum vcÛe> eô major rcquicetorad zquUibrium pocentiaiin a.cafii minor.Supta 
punâum A Idem vcûis in eadem direâioois linea Aniliter ponatur , uc in figura mi. 
nuentur anguli linearam C N, B M,uc patet : variabit igitur potentia zquiUbrij in A eoo- 
fiituta « ideoque pondus ex gravibus B de C compoficum pro diverfa i terrz centro di> 
ftantia erit etiam diverfum. 

Primam partem dilemmatis quo minos &tearis impedit tua propofitto^quippe hoc dato, 
corrueret , fittearis igitur ncccftc cft , aut potentiam in A variare pro divcrfiuce angu- 
Joruni , aqt camdem . femper effe in omni angulorum acutorum poficionc , fcd tamen 
incqualem potentis que detinet potentias ad vedem papcndicularcs. 

Utrtunlibet cooccflcris, manif^UTima dcmonftracione detegitur paialogifmus,queni 
eus dcmonftrarioni irrepfiflc nec veritas qoara qusrimus patitur dUTunulatc, nec tu 
ipfe poteris fbrtaflê diffiteri. 

Xn prima figura qus cft quarta tus ptopofitionis , his verbis ita conftruis. Soit k cen- 
tre de la balance A , le bras A B plus grand que le bras A C , de fbint prcmicrcment les 
lignes de diredion B D, C £, perpendiculaires aux bras A B, A C , par lefqucUes lignes 
tirent les puiflânce$,D,£,(lcfqucUes feront des poids fi on vcut)de qu'il y aitmémcraiiôn 
de 1a puiflancc O à la puiflancc E,quc du bras AC,au bras AB,les puiflânccs tirans l’anc 
contre l’autre, je dis qu'elles feront équilibre fiir la balance CAB. Car (bit prolongé le 
bras C A jufqucs en F en forte que A F foie ég^c à A B, de foii confidcréc CAF com- 
me une balance droite , de laquelle le centre foit A, fi>inr auffi imaginées deux puiflân- 
ces Q,H,dcfqucUesdcdc toutes leurs parties les lignes de ditcâion fôint paralellcsà 
la ligne CE,dc que la puiflânee G foit égale à U puiSancc D,dc la puiûûmce H égale à la 
puiflancc £, l'une fîpivoir G titane fur k bras A F, de l’autre fçavoir H tirant fur le bras A 

C, lors par 1a première propofidon , les puiflânccs G H feront équilibre fur la balance 
CAF> Mais par le premier principe la puiflancc D fur le bras A B, feit le même effet 
que la puiflancc G fut k bras A F, partant la puiflancc D fur le bras A B £üt équilibré 
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avec la puillâncc H lurlcbtas A C, & la puifl'ance H tirant de mcn^c que lapaiiTance E 
fur le bras A C, par le meme premier pnncipc.la putflancc D fur le bras A B,icra cqui* 
libre avec la puillancc £ Curie bras AC. Hic vertitur cardo lux demonüraiionis. 

Et I. li dixeris in omni angulorum acutorum poltrione earndem Cemper. poten- 
tiam requin ad zquilibriuindlatim dcmonflrabo mcam de vcâc propofttionemt tacearis 
igitur necefle ett vanare potentiam prout anguli variant. His pofitis , efto fi pla- 
cet In expolita figura centrum terrx N in quod re^ C £, BD dirigantur, & lint 
in pungis £ & D pondera ieu gravia in proponione data, quod quidem Uberum 
C0C tua innuit confiruâio ( imo hUc tamùm abs cc rcndicur ur per potentias imagina- 
rias ab omnibus omnino partibus moventes inveniatur proportio ponderum 

in vcelc quicfccmc , aliter quippe , cum hu;ufinodi potentis nullibi in rerum natura 
reperiantur, inutiles prorCus eflent ) in pundis H & ü conftruis potentias ponderi- 
bus E & D, squales , qus ab omnibus ipfarum partibus moveam, potentiam 

deinde H, potentis E squahter movere concludis per 1 . tuorum axiomatum, quia 
nempe trahet H potentia per pundum C, & redam H A, perpendicularem vcdi , tra- 
het etiam pondus E, per eamdem redam vcdi perpendicularem, cum igitur squales 
potentis per camdem redam deumdem angulum moveant, & circa eamdem à vedis 
centro difiantiam , pondus E & imaginaria H, potentia squahrct trahunt. Id verifimilc 
cum fit , veritatem intimam qusrentibus non potefi non videri falfifiimum. Pondus in 
E fit Sphsricum, verbi gratia , omnes omnino ipfius partes ad centrum N tendunt per 
redas in eadem N, centro concurrentes & vedcmlC, fi continuentur ad angulos acu* 
tos fiâmes , ergo potentis abs C.ulrinquc squaliter remots intcUigcntur , vedem ad 
angulos acutos fuis motibus (cc.niucs j contra cum partes omnes potentis H 
movcanr,intcUigcnrur potentis abs C utrinque squaliter reniots ad angulos redos 
vedem Tuis motibus beantes. Cum igitur partes omnes potentis H fimul lumpts 
arqucnrur partibus omnibus potentis Icu ponderis E fimul fiimptis , tota enim poten- 
tia H toti ponderi E squacur, patet ex ;am traditis potentiarum H, E, in pundis H & E 
inxquaicni efle motUm > quod igitur de potentia H concludit demonfiratio , perperam 
ad pondus £ porrigit 

S'il me refioit du temps ou du papier j'adjouterois fuivant vôtre defir la demonfira- 
tioD des cônes Ilbpcrimcctcs , cc fera une autre fois , me iclcrvant encore de vous 
écrire quelque choie de plus recherche fur les Mcchaniqucs, à la charge que vous m o- 
bligercz de aoirc que je n'aurois garde de m'opiniâcrci apres une ptopofition, fi je ne 1a 
creyois vcritablc,ôc que je la quittera^ un moment aptes que de nouvelles tairons l’cm» 
porteront l'ur les miennes. Je fuis , Ôcc. 

A Monfteur de %^obcrT)al. 

J^ONSIEUR, 

Je rrouve alTcs de loifir pour vous envoyer encore la confirudion du lieu plan , fi à 
quotcumque , de. que je riens une des plus belles propofitions de la Geomeme , ôc je 
crois que vous lêrés de mon advis. 

Sint daiaquotlibet pmida, 5 ^. verbi gratia .A, G, F, H, E, ( nam propofitio eft gene- 
ralis) qusrilur circulus ad cujui circumferentiam in quolibet pundo infledendo tc- 
das à dnris pundis , quadrata omnium finr xqualia fpatio daro. ] ungantur punda qus- 
vis A Ac £. per redam A E,in quam ab aliis piindis daris cadant perpendiculares G, B, 

D, F, C , oimüum redarum . pundis datis vel occurfu pcrpaidicularium d pundo 

T + 
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A terminatarum fum atut pars conditionaria , quintaus , verbi gratia , in hac (pccici 
quintans ergo redhrum A B, A C, A D, A E. fimul fumptaruih cfto A O , St à punûo 
O cxdtetur perpendicularis infinita O N, à qui relècetur 01 pars conditionaria 
( quintans nempe pro numéro pundofum datorum ) perpendicularium G B,FC, H D, 
& inrelligantur jungi red* AI,GI,F1,HI,E l.quadrata iftarum j. erunt minora (pa- 
tio datoidemannir igitur à fpatiodato it fiipetfit, verbi gratia, Z planum cujus quin- 
tans.pars nempe conditionaria fumatur.fit in quadratum redigatur, circulus centro Mn- 
tervallo M delctiptus ûtisfiiciet ptopofito, hoc cft quodeumque punQum fumplctfa in 
Ipfius circumferentia tcOarum i datis punâis ad illud punâum duOarum quadrata 
erunt xquaiia fpatio dato. 

Adderem dcmonlltationcm, fcd longa (ânè eft, & malim vcftrura amborum fellici- 
fate genium ad eam inveniendam : non (blùm autem has ptopofitiones , led omnes 
omnino de IrKis planis abibivi, imo locos quamplurimos adinveni de quibus nihil 
firiprerat Apollonius , qui tamen funt pulcherrimi, verbi gratiâ. 

Datis tribus punâis in rcûâ A BC, i nvenite circuli circumferentiam in quâfumcn- 
do quodlibet punâum ut N , quadrata A M , N B , fiipcrcnt quadratum N C fpatio 
dato. 

De locis folidis Bc ad fiiperficicm multa quoque jam funt dctcSa. Cafus loci 
plani fupetioris non addo, nam patebunt ftatim. Si punâa data fint tantum tria,& con- 
(lituant triangulum , centrum cirenii localis erit centrum graviutis illius trianguli. & 
ii f c proportio fingularis , fetis cft mira. 

Sed hic non moror. Propofitionem univerraliirimamiiaconllituo,Bcjamcoollruii. 
Si i datis qurxlibct punâis inflcflanfluc rcâz ,& exponantur omnium fpcciesiodatà 
proportirxie ctcfcentcs, aut deficientes erunt fpccics ita anôx aut deminutx dato 
fpatio atqiialcs. Exemplum. Sint data tria punâa in fuperiori figurâ A , N, C, & qux- 
rendus circnltts in cujus circumfincntil fumendo quodlibet punânm ut N quadrati 
N A dimidium, vcAi gtatij, quadrati B N duplum & quadrati C N triplum fimul jun- 
âa conficiunt Ipatium datum & demonftratio ad quamlibet proportionem & quotii- 
bet punâa ponigenda. Hanc propofitionem, pulcherrimam fenè, videtur non vidillc 
Apollonius. 

Lettre de Monfteur de 'S^hetyal à Monfteur de Fermai. 

Da 4. Avril tiyr. 

J^ONSIEUR.. 

Qupy que j’çufîc rccca des Lundy dernier vôtre dcmonftration du lien plan , ncanc- 
tnoins mes occupations tant publiques que particulicrcs ne me pcrmitcnt point de la 
confideret jufques à jeudy que ;c la prefentay de vôtre part i l'Aflcmbldc de nos Mathé- 
maticiens qui ctoit ce joue là chez Monfieur de Montholon Coofcillcr, où ellcfcut 
cecciiCpConOdcrcep admirée avec étonnement des elprîts^ôc vôtre nom élevé julqucs 
au Ciel « avec charge particulière à moy de vous remercier ait nom de la Compagnie , 
& vous prier de m’envoyer tout d'une main la compolition du lieu (blide avec une brief- 
ve demonUration P afin de faire imprimer Icsdcux ou fous vôftc nom, ou lâns nom 
comme vous le voudrez : en quoy nous aurons le foin d’étendre plus au long ce 
qui icmblcra trop concis pour le public > cependant il y eût débat à qui auroit vôtre 
écrit pour en tirer copie , chacun m'enviant le bon-heur de la communication que j ay 
avec vous ; mais Monllcur le Prefident Pafchal à qui le premier je l'avois mis entre les 

mainr» 
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mains qui Tavoit icuàla Cumpagnie , donna arreft en ûCaveur, le tondant fur 
la maxime ( qui tenet , raicat ) Je pour faire droit aux parties iutcrcflccs , Ce cKargca 
luy meme de leur en tburntr copie, ordonnant quepuis apres Ibriginal me feroit remis 
entre les mains. Je leur avois àés auparavant communique' U conftruâion. Jeun 
nomme MonlicurlcPaillcuravoit trouvé la dcmonftrâtion particulière pour trois Je 
pour quatre points , fi differente de la vôtre , que c cft une choie étrange j il y avqit 
apparence qu'avec le temps il eut trouve une demonffration generale. Mais ü confefie 
que cette recherche le tuoir , Je qu'il vous a une particulière obligation , de l'avoir de* 
livre d'une peine pcclquc inlupporcablc^pour moy je ne me puis promettre aucun loiltr 
que trois mois ne foient partez , pour erre delivre de mes leçons publiques , Je quand 
j'aucois celoifirjcnclcroispasarturé de trouver le liculblide, lequel je prevoy tres- 
diffkile , c'efi pourquoy dc's maintenant je vous feray fi vous voulés fine ample déclara* 
tion de mon impuiflance,afin que fans me tenter plus long- temps, Je qu'a*’ant cgirdaux 
prières d'une telle Compagnie que celle dont je vous parle, vous nous fartiez parc de vô- 
tre invention, qui cfl telle que Ic^cand Geernietrc des fiectes partez fê glonfioit particu- 
lièrement d'y avoir adjoûté la perfêâion , en ayant rcceu l'invention de ceux qui Ta- 
voint précédé } jugés combien vous avés occafion de vous glorifier de l'avoir trouvée 
en un temps auquel cllccioiren même état que fi elle n'avoit jamais etc connue. Il 
m'eft enfin paru quelque lumière pour le centre de gravite des paraboles en conlidc- 
ranr les centres des parallélogrammes circonfcrics , comme s'ils étoinc tous pofés fur 
une même bas:c differens iculemenc en hauteur , mais comme ces lumières me vieil* 
nent au matin en me levant , Je qu'il fimt du loifir pour les éclaircir je ne me puis pas 
promettre d'en venir à bouc fi rôt, fi vous me délivrés de cette peine, je vous en aiiray 
l'obligation entière. Je fiiis , Jcc. 

Lettre de M. de Fermât à Monfieur de %pbefr>al à Taris. 

Da ao. Arril 

jyjONSIEUR, 

Je ne peus pas vous écrire par le dernier Courrier, k caufê des occupations aufqiicl* 
les jemctrouvayengagc,jcprens maintenant la plume pour vous témoigner que je 
fuis beaucoup obligé à ces Mcrticurs , à qui vous avés faievoir ma propofinon , auf- 
qucls vous afTcureres y sU vousplaiC,quej*ertime beaucoup plus leur approbation que 
mon Ouvrage. Leur fçavoir cft fi connu , que je ne puis m'cmpécher d'être glorieux 
d avoir écrit Je invente quelque cliolc qui leur plaifè. Je ne prétends pas par 1^ vous 
exdurre du nombre , au contra.ee les marques de vôtre £^voir m’eraot plus particu* 
lietement connues , je juge par là quels doivent erre ceox qri conferent «vcc vous. 

Au rcac je vous eufle envoyé ks lieux folides ,ad j. de q. lineas, n'étoit que j'ay vreu 
que Monfieur de Bcaugrand ne fera pas difficulté de baülcrà Mo.ificut de Caravi le 
beu ad 3. lineas , que je luy envoyay il y j long-temps avec la dcnionihation , dés que 
i ous aurez ccluy-li je vous enyoyctay l'autre. Si j'avois retenu copie de ccluy ad j. li- 
neas je n’cuirc pas fait difficulié de vous l’envoyer. Mais ne l'ayant plus, j’ay voulu mé- 
nager la peine qu il m eut £tlu prendre à le réélire , à laquelle je me porreray pourtant, 
fi Monfieur de Bcaugrand ne le baille pas. Vous verrez entre les mains de Monfieur Car- 
cavi les deux livres, de locis planis, que j’avois promis depuis long-temps i Monfieur 
Bcaugrand,ac qucj'ay à dcfTcin envoyé un Courtier plutôt que ici.c luy avois &itefpc. 
ter , afin que vous puiOicz cependant les voit. Vous m’obligerez de m’en écrire avec 

V 
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frinchifc vôtre rcntiinvnt. ]c ne doute pas que la choie n'eût peu le polir davari- 
tage , mais ;c fuis le plus parclTcux de tous les hommes, je feray bien aife que vous m'e- 
crivicz auffi quelles de ecs propofitions vous ctoient connues , & quelles non, & en 
cas que vous en ayez veu quelqu'une , principalement du a> Livre , fi elles étoieni 
pareilles à celles que vous vetrez.Cat il y a huit ans que le deuxième Livre eft écrit & en 
ce temps j'en baillay deux copies, Vunc i Monlicur Defpagna Confctllcr au Parlement 

de Bourdeani , St l'autre i Monfieut de fi bien que peut-être quelqu'une de ces 

propofitions aura elle divulguée, peut-être vous même, ou quelqu'autte de ceux de 
vôtre Compagnie en ont fait une partie. EelaircilTez moy de tout au vtay. Se vous m'o- 
bligerez beaucoup , St fut tout que vôtre jugement fuivc toutes ces propofitions , s'il 
vous plaît , je l'attends pour têponfe i ccllc-cyf au telle quoy qu'on juge digne d'im- 
ptclfion de moy , |C ne veux pas que mon nom y paroifl'c , je me rclèrvc à vous entrete- 
nir plus amplement une autrefois s cependant vous ffaurez qu'outre les lieux plans St 
fondes qui font dans Pappus, j'en ay trouvé grande quantité de très-beaux Sedignesde 
remarque , que je n'ay pourtant ozé mêler avec ceux d'Apollonius. J'en ay plus de 
cent propofitions ttcs-bclles , Se particulièrement des lieux folidcs,Se ad fuperficiem, 
mais le loifit me manque ) je n’ay pas voulu &itc le Grammaiticn en expliquant au me 
nu le texte de Pappus, il fulfit que j'ayc pris Ion rcn$,comme je croy que vous m’advoüc- 
tcz. ] 'attends vôtre têponfe , Se fois , Sec. 

Lettre de Monpeur de TR^herval i ALonpeur de Fermât, 

Du U loia 

M ONSIEUR, 

Puis qu*U cft vray qu'ü n'y a aucun contentement que je prcfecc à ccluy que je reçoy 
de vos Lettres • vous devés penser que les occupations qui m’ont empêché de vous 
écrire depuis (î long-temps » doivent avoir eûé bien preflames , ayans eu la torcc d’m« 
terrompre nôtre entretien qui m cft H cher & il agréable. Or pour recommencer , je 
vous diray que fi j'ay entrepris la defènlc de vôtre craitté (de Minimis & Maximis^con* 
tre les objeâions de M. Deleartes , je m’y luis lènty oblige . ou plutôt ncccfiiré par mon 
génie t qui ne peut fouffirir que la vérité fi>it tant (bit peu obfcutcie » tant s’en faut qu'il 
endure qu*on tarife palTcr pour ce qu’elle a de plus contraire . j’entens pour une tàudcté 
accompagnée de paralogifines.C’efi poorquoy j’ay grand befbin qu’au lieu de me remer- 
cier comme vous faites, vous m'exeufiez, tant pour ce qu’étant tbiblc j’ay ofe entrer 
en lice contre un fort adverfairt pour vous , que pourcc que je l’ay ùit ûns vous en ad- 
vertir , veu que vous fcmbliez y avoir le principal intereft. Mais en cflcc c’efi rintetell 
de la vérité , &dc cous ceux qui la cheriflW > c'efi pourquoy j’en ay (àir le mien pro- 
pre , éc elle ma paru fi claire qu’cQc m'a (ait paflêr pardefTus les confiderations de ma 
foiblclTc , à laquelle j’ay pcnlé que Ibn évidence pourroît fuppkér aficz fuffiûmmcnt. 
J'efpcrc que vous recevrez cette exculê de que vous me forés l’honneur de croire que 
ia connoilTancc que j’ay de vôtrè merite, m’i tellement acquis à vous , qu'elle m’a fait 
témoigner ce zclc , quoy que mon infufiiônce feule l’ait pen rendre en quelque fiirtc 
indiforct. Monfieut Defoacces o’ayant pas' encor rcccu mon écrit le May, ce qui cil 
pourtant bien tard , a fint quelques objeftions nouvelles de peu de conftqncncc , vous 
les verrez dans fa Lettre que le Père Merfenne vous pourra envoyer, il vait rrou ver la 
ungente d'un cercle, perfifiant toûjoars que c*cft la plus grande, finon qu'il y adjuùtc 
qu’elle n'eft U plus grande que fous certaines coodltions ; en quoy 11 s’enferre liiy me- 
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me f voulant rcfurcr vôtre écrit qui patlc de h plus grande abrolumcnt » par l'exemple 
d'une qui n’ell la plus grande que condiàonnaitemcnt. 11 cft vray que voulant 1a trouver 
.ibfolumcnt ou la moindre »& pour ce âire nommant le diametre N0, C,D E,B, Sc 
D C ,ou £ CfAf on tombe dans une abAirdité que C h- B * eft égal i rien , & û k point 
£ étoit dans le cercle C — B * Icroir égal à rien. Mais Cette abltirdité monlhe qu'il ne 
faut pas chercher le point B dans la citconlêrcnce autre part que dans laligncDN, 
f«;avoir au point N pour la plus grande, Ôt au point D pour la moindre^n quoy il c(l re* 
marquablc que C*^£* cA la ibmme de la plu»>grande & de la moindre & C— B* eA leur 
difiêrcncc. Mandez moy quel cA vôtre fcntimcnc, car n'ayant pas encor le loiAr dcconlT» 
derer bien particulièrement le fonds de vôtre mcihode & ù, demonAration , il ne peut 
être qu’elle ne contienne des myAcres qui me font encore cachez.] ‘aytrouvé admirable 
le moyen par lequel vous l’appliquez aux paraboles ôc folides paraboliques pout en 
trouver les centres, mais le voulant éprouver en la vraye parabole, j'ay trouvé qu’il lâiloA 
changer vôtre raifonncmenc qui n'eA que particulier au Cono'ide parabolique, car ayant 
l'clpecc de la ligne £ O, vous pouvez bien dire comme la diflferencc des quarrez I A, & 
AN cA au quarré de AN^tinfi û ligne £0 eA à OM, ce que vous ne prouvez pas en 1a pa- 
rabok même, en laquelle foivam ce raifonncmenc il £mdcoic dirc,commeladificrcncc 
des cubes de I A & A N cA au cube de A N , ainfi la difTcrencc des quarrez de £ M , 

M O eA au quarré de MO,& ccpctidant vous o’avez pas refpccc ny de l'un ny de l'autte 
de CCS quarrez i au lieu delquels ;'ay dit ainll, il y a plus grande raifon du cube 1 A au 
cube A N que du quarré £ 1 au quarré 0 1 , ce qui reüAic , & en la parabtrfe cubique 
i’ay die, il y a plus grande raifem du quarré'quacTé 1 A au qq. A N, que du cube E l 
au cube O I, &c> Mais le raifonnement eA autant ou ^us beau & plus âcilc par les fi- 
gures qui rcAcnt ayant oAé le plan parabolique du parallélogramme qui le comprend. 
J'ay promis à Mr. Mydorgede l'cntrctemtAit cette invention quejcncl^urois aficz 
admirer i & fc m'alTcure que Mr.Pafchal en fera Tes exclamations ordinaires, G je puis la 
iuy foire voir, comme j’crpcrc & a Mr. des- Argues) U fout auAi que Mr.Defcartes la voyc, 
afin qu’il nous en fofTc voir les paralogifmes , & puis que vous avez trouvé par h mê- 
me voye les tangentes de fa figure qui cA une cfpece d’ovalc, U fora bon que vous luy 
envoyez , ou nous, fi vous le trouvez meilleur. Mais prenez garde que par le même 
point donné il peut y paficr deux de ces ovales , & partant y avoir deux cangenres , ce 
que i’cTpctc que l'equation fera découvrir. J’y travaillerois , mais k Giis afltlré que 
vous y tcü(£xez mieux que moy : joint qu’il me foudroit être délivré de la roüe à la* 
quelle je fuis attaché , ayant appcllé du nom de roüe le cercle qui roule, avec les con- 
ditions que vous f^vez , ôc ayant donné un nom à la ligne courbe que décrie un point 
de la circonférence pendant une révolution entière , je demonArc que l'elpacc compris 
de cette ligne courbe , & de ta droite qui luy fert de bafe fur laquelle la roüe fc meut , 
cA ( roajus dati quàm in ratione ) c’cA i fçavoir que de céc efpace en ayant oAé rcfpa- 
ce ^ la roüe , il y aura même raifon du ccAe à la même roüe , que de la bafe de l'elpa- 
ce à la moitié de h circonférence de la roüe. D*où U s’enfuit qu’en la toile ordinaire de 
laquelle la bafe cA cAimée égale i la circonférence , l’elpacc dont il s’agit cA triple de 
la roue , éc fi la balè cA double de la circonférence rcfpacc fera quintuple de la toile ; 
Si triple, Icpruplc : & .ninfi en continuant par les nombres impain. De tout cccy,jc vous 
envoycray par le premier Courtier une brieve dcmonAration,cn attendant le traitté eh' 
lier. Je fuis , Ôcc. 



Va 
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Lettre de Monsieur de Fermât à Monpeur de**** 



jyJONSIEUB. 

Püi.quc Monûcut de parle, Sc que vous Vordonnes. vous. Monfieur.dequiU 

rcputat.üO eû fi graude & fi bien établie, je laille éveiller ma Geotoettie .qui dorinoit 
depuis longten.ps dans uu profond repos, de pour entrer d abord en matière, je 
veua bien s’ous conter l ulttigue de nôtre Dioptrique ât de nos rettaaions en forme 
dHiiloire.afindevouslailletlc jugement libre, de que vous puilfica prononcer (ans 
prooceupatton. Dés que j'eus veu le Livre de feu Monfiiur Detartes , «t quo , eus csa- 
miné avec quelque aiteiltioi. la ptopofilion qui lert de fondement a (a D.optriquc , St 
OUI établit la proportion des reftaaions.je foupsonnay fa preuve . fa detnonOration me 
fcmbla un véritable par ilogifrae. l. Parce qu'il la fonde fur une eompara.lon .& que 
vous (casez que la Geoinetrie ne fe picque guère de ces hÿires.lcs coniparailoM y étant 
encore plus odieulls que dans le commerce du im.nde.Secondemem parce qu il liippofe 
que le iLuveraent de la lumière qui lé fait dans l'air St dans les corps rares ctl pins mal- 
ai lé . ou fi vous 1 aimez mieux ainli plus lent que ccluy qui fc fait dans 1 enu , & les au- 
très corps denfes . ce qu. fembie choquer le feus commun. Jt enfin qt ' p«- 

tend que l'une do ditcaio.is ou des dtterminations du mouvement d une balle lubhfte 
toute cnticte après la rencontredu (écond milieu .j'ndjoütois même quelques autres rat- 
fons qu'il fetoit ou fupcrflu.ou ennuyeux de vous dcduireiil vit mes eeiits.il y répondit, 
& amés plulieurs téponl'cs 6t répliqués de part St d'autte nous nous feparames. comme 
le prévenu & le témoin, l'un dans l'alKrmative. l'autre dansla negative quoy que i eus en- 
fin des Lettres de fa part pleines de civiUtc. Depuis fa mort Mt de la Chambre ^anc 
pubhé füD traité de la lumière , St m'ayant 6ir l'honneur de me l'cnvover , je pris oo 
cal'mn de Idy éctite la Lettre que vous aves veite , dans laquelle ;c luy témoiS,nay que 
pour nous nuarenticdcsparalogifmrscn unematictefioKciirc, jeue voyoïs point de 
moyen plus affdté que de chctchct les reftaâions dans cei unique principe que la na- 
ture agit toujours par les voyes les plus couttcs.fur lefoitJement duquel je luy l'nd.- 
quav qu oi, pouvoir eheteherpa. Géométrie le point de rcihafonen le rcdiaüant au 

probleine ou theotc.ne que vous Iqavczi mais parce que j'en jugetiy l'invention t,cs- 
diificileScttes embaitairée, puisque cesqueftionsde maxiniis îc mmiims, conJuifent 
d otdinairc ides operations de longue haleine, 8c qui febrouillrm ailement par une mn- 
nité d'ai'vmmcrties qu'on trouve fur fon chemin, je laifliy li ma pen!ec ,»-ndant pl.iimirs 
années en attendant que quelque Geomette moins patedeux que moy en fit ou la de- 
couverte ou lademonlltation. Peifonnc ne voulut entreprendre ce travail i cependant 
ic tecevoii de Lettres de Monficut de la Chambre de temps en temps , par lcrquclles il 
me prcIToit d'adjoûtet la Géométrie S mon principe. Sc de faite la dcmonftrauon en 
forme du véritable fondement des teftaftions. Ce qu. me rebutoit à l'adva.iee e.o.t 
l'alTeutance que Mr.Pcin Sc autres m'avoini donnée, que leurs expctienccs qu ils avoint 
fouvciit réitérées pour mel'urer les rcftaaions . St dans l'eau . 3c dans le ctiftal . Sc dans le 
verre Sc dans beaucoup d'autres liqueurs differentes . s'accordoim ires-prec.rcment 
avec ù ptopottion de Monlicur Dcfcarics , de Ibtte qu'il me fembloit munie d eu aller 

• Cnuauioailc iroiS'mr Tome ie, I-cttmac M. Defexrtti y poonoor roir ^o< su looj Ici objefliora ite 
M. U 0.0,«., OCX. M. Oclc.no. »<•-«■> «nu f.r « (.,« de, an UfCc „y. * 
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chcrcherquelqu lutte par mon principe . puisque U nature elle même a'cxpliquoit (1 
clairement en la faveur. L'oMeûion que vous uk iàites dans vôtre écrit ne me failbit 
nulle peine , At j’y avota déjà répondu dans ma Lettre à Mr. de ta Chambre par cette 
lailôn que tout ce qui appuyé ou fait ferme fur quelque point d'une ligne courbe clt 
cenfé fâii'c terme ou appuyer fur la ligue droite qui touche la courbe audit point » Ac 
ainlî quoy que I.1 fomme des deux lignes de rcflcâion loir quelquefois la plus grande 
dans les miroirs concaves , fphfriqucs ou autres, clic cil toûfoura la plus petite de tou- 
tes celles qui peuvent tomber fur la ligne ou fur lé plan qui touchent les miroirs au 
point delà rerteélion> Ae cela n'a pas befoin déplus grande preuve, Mr. Defeartes le 
hippolânt ainfi auflî bien que moy \ route la difficulté lè reduifoie donc àcc qu'il me pa* 
roifibic que javoisi combatnre .non feulement les hommes, mais encore U nature. 
Kcantmoinslesdernicrcsüiflanccsdc M.dc la Chambrcfurcnrfipreflanecsque je rclblus 
fl y peut avoir environ deux ou trois ans de temer le fccours de mon analyfc , m'imagi- 
nant qu'il y a une infinité de proportions diffirrentcs entre-clles , dont les fëns ne feau- 
roicnc vcrillîcr la divcrliic,Ac qu'ainli ) en rrouverois peut-être quelqu'une qui approchc- 
roit de celle de Monficur Dcfcancs, Ac qui pourtant ne fcroit pas la meme. ]c fis mon 
analyfc en fbmîc par une methode qui m'eft pameuiiere, Ac qu'Heiigonc k fait auirc- 
teefius imprimer dans fôn cours Mathématique, je furmomay toutes les afymmctrics 
avec peine , Ac voila que tout à coup à la fin de mon operation tout le débrouille , Ac il 
me vient une équation trcs-fimplc qui me donne ;uflcment la meme proportion de 
Moniteur Defeartes i je creus fur l'heure avoir équivoque , car je ne pouvois me figu- 
rer qu on aboutit à une même conclufion par des routes tout à fait oppofées , Mr. Def- 
eartes fiippofuir pour un des moyens de fa dcmonflration que le mouvement de h lu- 
mière trouve plus de rcfiflaicc dans l'air que dans l'eau, Ac moy fuppofant tout le cou- 
tr.'iiiCfCommc vous verrez dans la copie de ma dcmonflration que ;'ay tiché de refai- 
re de mémoire pour vous fâtisfiirc picmcmcnc, mon original ayant cllé cnv'oyc i Mon-> 
fiait de laChambre fuivant ma pnrdTc ordinaire. Je refis donc pour lors la qucAion à 
divcrfcv repnfcs en changeant les pofitions , Ac ;c trouvay toujours la même conclufion, 
ce qui me confirma deux choies , l'une que l'opinion de Mr. Defeartes fur la proportion 
des refraéllons cfl ttcs veritablc, Ac l'autre que fa demonfiracion cft tres-fautive, Ac plei- 
ne de paralogtihtcs. MctTieurs les Cacrcficns virait cnftme ma demoiiflrarion qui leur 
lut communiquée par Monficur de la Chambre, ils s opiniâtrerctic d'abord à la réjeitcr, 
Acqndyque|c leur rcptcfcntatTc tout doucement qu'il leur devoit fudîrc que le champ 
de bataille demeurât à .Mr.Dcfcarccs, puifquc Ibn opinion fe trouvoic véritable Ac con- 
firmée, quoy que par de raifons differentes des fichnes, que les plus fameux Conquerans 
ne s'eftimoiem gueremoios heureux lorsque U vidoire leur êtoit procurée par les 
troupes auxiliaires » que fi c'éroir par les leurs , ils ne votilurcnt point dans les ^tre- 
miers mouventens cmatdi'c raillerie, ils v'ouloim que ma dcmonllration fut fautive , 
puisqu'elle ne pouvoit pas fiibfificr ûns dellruirc ccilcdc Mr. Defeartes qu'ils enten- 
doicni meure toujours hors du painmaîs comme le^ plus habiles Gcomcrccs qui virent 
la mienne fcmblo'mt y donner kur .approbation , ils me firent enfin compliment p.ir 
une Lettre de Mr. Clairlcllier, quidlceluy qui a procuré lUmpreÜîon des Lettres de 
Monficur Defeartes , ils criercm au miracle deqiioy une meme vente s'etoit rencon- 
trée au bout de deux chemins emirrcmchtoppo(rz,Ac prononcèrent qu'ils vouloiciit 
bicnlailTcrlachofcindccifc, Ac advoucr qu'ils ne fi^voinc à qui donner la prefrran- 
ce de Mr. Defeartes ou de moy fiir ce fujet , Ac que la poflcntê en jugçroit. C'eft à 
vous ,Mon(icur. qui elles fan» doute dofline par vôtre mente cxrraordinairc â avoir 
grand commerce avec elle à finformer , fi voiis le jugez il propos, de ce celebre démêle , 
ou fi voua avmcs mieux placer ce pmit écni parmi vos papiers inurilcs, j’y conlcns , Ac 
tout m'cll indiffereiu 1 mais U n'en cfl pas de même de la trcs-humblc prière que je 
vous fais de me croire , Ace. 

Vi 
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T)emonfiration dont ilejl parlé dans la Lettre precedente. 

S oit la droite AFM, qui rcprclcnce la icparation de deoa ddferens milieus, que 
l'air roic ducoftéde B,& l'eau du collé de H , le rayon dclumicrc qui doit aller du 
point B qui cft en Taii , vers le point F, ou commence le milieu de i'eau, (é romp fit va 
vers H, s'approchaoc de U perpendiculaire fuivam les expériences connues & vulgai- 
res. Mondent Pefeartes détermine ce point H , en telle forte qu en tirant une perpen- 
diculaire du point B fur la ligne A F M, qui Toit B A, ilf^t que la ligne AFedàialignc 
F M> comme la rcfiAance d’un des milieu* i celle de l'autre , bien qu'il entende contre 
mon fens^que la refiBcocc cft plu* grande dans l’air qu’elle ne Tell dans i'eau. Soit donc 
la plus grande refiftance reprefentée par la ligne A F & la moindre par celle de F M & 
pat confequent la ligne A F plus grande que F M , foit cicvcc du point M la perpendi- 
culaire M H qui fblt coupe'c en H pat le cercle dont le centre cil F , & le tayem F B, fl 
'bien que les droites B F, de F H feront égaies, je dis que le rayon B I venant à fè rompre 
par la rencontre de Teau ira vers H , car pnilquc par mon principe la nature agit loû- 
jours par les voyes les plus courtes , fi je prouve qu'eu pafTant par les deux droites B F, 
& F H clic y employé moins de temps qu'en pallànt par aucun autre point delà droite 
A M, j'auray prouvé la vérité de U propolirion } or puis que je prefuppofè que le mou- 
\ ement dans l'air cfl plus aifé , & par coniVqucnt plus vite , le mouvement de B en F fe 
faira en moins de temps qucceluy de F à H, & pour régler la vcrirablc proportion , il 
faut faire comme AFàFMtquifontlcsmcrurcs des reflflances , ainfi B F à F D, & les 
deux droites DF de F Hfcrontlcsmcruresdu temps qui fera employé de B àF de de Fa 
H, fçavoir la droite D F, fera la mefutc du mouvement par B F qui cfl plus vite , de h 
droite F H fera la mefure du mouvement par F H qui cft plus lent , de ce fuivant U pn>- 
portion de B F i F D> ou de H F qui eil égaie à B F à la même F D ) fi je prouve 
donc que quelque point que vous preniez des deux codez D F , la fbmmc dc> 
deux droites D F , F H cft toûjours plus petite que deux droites prifex au même 
fens, j'aucay cc que je cherchoisi foit donc prcmicremcnt du code vers M le point 
O en joignant les droites B O , de O H , 6c faifânt comme B F à D F ainfl B O 
à C O, je dois prouver qlie la fbmmc des deux droites C O de O H ed plus grande que 
celle de D F de F H, & en prenant de même quelqu*autrc point comme V de l'autre cô- 
té vers A, je dois aulTi prouve' qu’en joignant les deux droites B V, de V H , de faifant 
comme B F À D F , ainfi B V à Y Via fbmmc des deux droites Y V, de V H efi plus gran- 
de que celle des deux droites D F de F H t pour y parvenir je fais comme B F à A F , ainft 
F O i FR , de comme la même B F à F M ainfi F O à Fl, puifquc B F ed plus grande 
que AF, donc FO ed plus grande que FR,dcpuifque A F ed plus grande que FM, FR 
auffi ^us grande que F I, de il parott même que F R cd à FI comme A F à F M , 
car puifque par 1a condruâion comme A F ed à F B ainfi FR à FOA^ comme FB à F M 
ainfi F O à F I, donc, cz aequo, comme A F à F M, ainfi F R ed à F I, je dis donc que les 
deux droites C O & O H (ont plus pandes que les deux droites D F de F H , car par Eu- 
clide au triangle amblygonc F H O la fbmmc des deux quarrez H F de F O cd égale à U 
fbmmc du quarré H O de du reâangle M F O pris deux or puifque nous avons fait 
ci)mme BFouFHàFM ainfi F O à F I, donc le rcélanglc fous Ic^ extrêmes H F I ed 
égal au icûanglc (bus ks moyennes M F O , de le rectangle H F I pris deux fois cd égal 
au reâanglc M F O pris deux fois t nous avons donc la fbmmc des deux quarrez H F de 
F O égale à 1a fotnme du quarré H O de du reâanclc H F I pris deux fois, mais le reétan- 
gle H F I pris deux fois «d égal au reûancle H 1 F pris deux fois , 6c au double quarré 
de I F de le quatre H F par le mémo Fuclidc cd égal au rcâangle H I F pris deux fois , & 
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aux deux qunrrcz H 1 & I F, nous avons donc d'un côte le quatre H I,lc quarré I F, le re- 
aanglc H 1 F deux fois pris, & le quatre F O égaux au quarte H O au ccftanglc H I F 
deux fois pris & an quarré F I pris deux fois , ôtez de part ôc d'autre le rcdanglc 
H l F doux fols 6c le quatre F ! , telle d'un côté le qujirre H I avec le quarré FO 
égaux audit quatre Fl O Ôc I F , mais le quarré F O dl plus grand que le quarré F 1 , 
puis que par la conüruélion FO cft plus grande que FI, doue le quatre HO cU 
plus grand que IcquaiTcHi, Repartant 1a droitcH Oeft plus grande que la droitcH I» 
li ie prouve en fuite que la droite C O cft plus grande que les deux droites D F & F I, il 
reftera prouvé que les deux C O & O H Ibnr plus grandes que les trois D F, F I. & I H , 
ou que les deux DF de FH 1 je prouve donc le requis dans 1« triangle amblygonc BFO par 
Euclide le quarré B O eft égal à la ibmmc des quarrez B F éc F O & au double rcétanglc 
A F O , mais puilquc nous avons fait par la conftruéUon comme B F à F A ainli F O à 
F R, donc le rcélanglc Ibûs B F Ôc F R cft égal au rcélartgic A F O , & par conlcquenc le 
quarré B O cft égal aur quarrez B F éc F O & au rcâaiiglc fous B F, F R deux fois pris, 
mais le quarré FO cft plus grand que ccluy de FR.puUquc la ligne FO a elle prouvée plus 
grande que la ligne F R.donc G vous lubftinicz le quarré de F R au heu de ccluy de F O, 
le quatre B O fera plus grand que les deux quarrez B F, F R, & le reélanglc B F R deux 
ibis pris , mais ccsdcrnicrcs Ibmmcs font égales par Euclide au quarré des deux droites 
BF&F R prifes comme une lculc,donç la droite B O cft plus grande que la Ibmmc des 
deux droites B F & F R : mais nous avons prouvé que R F cft à 1 F comme A F à F M , 
cell à dire comme B F à F D qui cft la mcfurc de la divctlité des mouvemens, donc com- 
me U fomme des deux antecedens BF&FRcftàla ibmmc des deux conlcqucns D F & 
F 1 , ainlî BFàFD,otBOcftàO C,(#mme B F i F O, donc comme B O cft à O C , 
ainli la Ibmme des deux droites BFÔcFRcftàla Ibmmc des deux droites D F & F I.mais 
nous avons prouvé que la droite B O cft plus grande que la fomme des deux droites B F 
de F R. il eft donc vray que la droite C O eft plus grande que la fomme des deux droites 
D F & F 1, ce qu'il faloic prouver en fécond lieu i il n’y a donc aucun point du côté de 
M par où le rayon puifte palfcr (ans y employer plus de temps que par le point F. Il refte 
à prouver 1a meme chofe au point Vi foit fait comme cy dc0us,comiiic B F à F A , ainfi 
F V àF N, ôc comme U même BFàFM, ainli EN àFX,NFfcra àX F comme A F 
à F M , c'eft à dire comme B F à F D par 1a preuve prccedcnre, 6c chacune de ces deux 
droites N F fie X F fera plus petite que V F , par ce qui a précède $ il faut prouver que la 
ibmmc des deux droites Y V fie V H eft plus grande que la Ibmmc des deux droircs D F 
fie F H. Jcconlidcrc premièrement que par Euclide dans le triangle amblygonc V F H 
la Ibramc des quarrez H F fie F V , fie du reâanglc M F V pris deux fois cft égale au quar 
ré V H, mais puis que parla conftruéEioo ila efte lait comme B F à F M ainfi F V à F X, 
donc le rcétanglc B F X gu le rccUngIc H F X ( puifquc B F fi: F H font égales ) eft égal 
aurcéhngle MF V : nous avons doncd'uncoftc la fomme des quarrez H F fie FV fit du 
reâangic H F X pris deux fois égale au quarré H V , mais le quarré F X cft moindre que 
le quarré F V, donc la fomme des quarrez H F, F X fie du rcâanglc HFX pris deux 
fols eft moifkdrc que le quarré H V. Or cctrc fomme cft égale au quatre fait des deux 
droites H F fie FX, comme d'unefcule par Euclide , donc la ibmmc deux droites HF 
<5c F X cft moindreque H V fie H V cft plus grande que ces deux droites H Ffic F X ; li je 
prouve donc que la droite Y V cft plus grande que la droite D X il reftera prtnivc que la 
fomme des deux Y V fie H V cft plus grande que la Ibtnmc des trois D X , X F , F H , 
c'eft à dire que des deux D F, F H. pour faire ccrtc dcmiere prcuve,jc confidere le rrian • 
gic amblygonc BVF auquel pat Euclide les deux quarrez B F fie F V lent cuaux au quat- 
rcBV,3c au reftangic A F V pris deux fois > or puifquc par la confttuftion nous avons 
fait comme B F i F A, ainli V F à F N , donc le reûanglc B F N cft égal au rcétinglc 
A F V, fie partant la fomme des deux quarrez B F fi: F V cft égale à la ibmmc du quatre 
B V , fi: du rectangle B 1- N pris deux fois i or le rcétanglc B F N pris deux fois cft égal 
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au rcâanglc BNF pn$ deux fois t & à deux fois le quarré F N » donc la fomme des deux 
quarrez BF fie F V cl) dgatc à la IbmnK du quarré B V»du reâangle B K X pris deux fois» 
fie du quarré de F N pn$ deux fois j or le qiiarrc B F cB par Euclide égal au quarré BN» 
au quarré N F , fie au rcdanglc BNF pris deUx fois , nous avons donc la lonunedes 
quarrez B N, N F, F V» fie du rcâangle BNF pris deux fois ^alc i la fomme du quarré 
BV du reâangic B NF pris deux fois, fie du quarré de FN pris deux fois : ôtez de chaque 
côté ic redangle BNF pris deux fois , fie le quarré N F , U reliera donc que le quarré de 
BN, fie le quoné FN foiont égaux aux quarrez BV & FN, or le quarré FV cB plus grand 
que le quarré de F V par U conûruâion , donc te quarré B V eftplus grand que cciuy de 
6 N, fie panant la droite B V cil plus grande que la droite B N, mais nous avons prouvé 
que cumme la droite B F cB i F D , ainfi N F eft à F X , donc comme la droite B F dl 
à F N, ainli lcra D F à F X, fie par la convcrlion des raifons , comme B F à B N , ainli fera 
D F à DX, fie comme B F à DF, ainli B N à D X , mais nous avons £»it comme BF à 
D F , ainfl B V à Y V , donc comme B V à Y V , ainli lcra B N à D X , mais nous 
avons prouvé que B V cil plus grande que fi N , donc YV le lcra plus que D X. 
Or il a cllé dc/a prouvé que V H dl plus grande que les deux droites H F fie FX, donc 
il cBplcinaneiit prouvé que ksdeux droites YVfieVH (ont plus grandes que les trois 
DX,XF,fic FH,ou que les deux D F fie F H, fie aind U demondration cd complcttc. 
11 fuie de bqu’cnpolâni mon pniKipc , que la nature agit toujours pat les voyes les plus 
coudes, la lùppolition de Mondeur Defeartes cd fiudc lors qu'il dit que le mouvement 
de la lumière fc bit plus aifement dans l'eau , fie les autres corps denfes que dans l’air, fie 
les autres corps rares, car d cette tuppodrion de M.Dcfcartcs étoit vrayc,& que vous ima- 
giniez qu'en ma dgurc l'ait cd du côté de H,fic4kau du côté de B,Ü s'enfuiveoit en tranf- 
pofint ladcmond/ationquelcrayonqui partiroie du point H, ficrcncontrcroit i'cauaa 
pointFictomproit vc^B,paccc que le mouvement par l’air étant plus kntlélon lafup- 
podtion de MonTicur Defeartes , il leroit mefuré par 1a dioicc H F, fie cciuy qui fc 6ùt 
dons l'eau lêrott medjcé par U droite F D, comme étant plus vite, de forte que les deux 
droites H F, F D, étant les plus petires^a refraéhon fc foroic vers B , c'ed à dire que le 
rayon s’écarteroit de la perpendiculaire ,ce qui cd abfucdc fie contre rcxpcricrtcc ; d la d- 
tüarion des deux points B fie H change dans les deux lignes BF fie FH prolongées de part fie 
d’autre autant que vous voudrev-, la demondration aura lieu , fie vous le verrez de vous 
méinc.Je n'adjoôte point ranalyrc>caT outre qu’elle cA longue fie cmbarraAec,!! vous doit 
fiidire que le retour que vous venez de lire ed coutt fie purement Geometiiqaej il luit de 
tout cela, que lots que les deux points B fie F font donnez, bien H fie F, on peut trou- 

ver aifement Icptobicmeparles plans, mais lors qu’un donne deux points C, O, B, fie H, 
fie qu’on veut chercher par eux le point de rcfxaâion dans la ligne ou plan qui feparc 
les deux miUcus , en ce cas le f«oÛemc cd folidc , fie ne (c peut condruirc qu’en y em- 
ployant des paraboles , des hyperboles , ou des cUipfes, mais comme cette invention 
n'cd gucte mal-ailée ît un Geometre mediocre en demeurant d'accord du fonde- 
ment , fie de La proportion fur laquelle il doit travailler , fie que je vous ay déjà expli- 
quée , je n'ay garde de douter que vous ne la nouvicz d’abord , vous,Mon(îc^r,qui edés 
fî fort au dcdiis du commun » outre que ne s'agiÛânt proprement dam la quedion que 
vous me faites , que d'apprendre quelles font les voyes de la nature , j'y ay déjà fatisfait, 
fie que cette grande oumctc n*a pas befoin de oos indrumens fie de nos machines pour 
foire Tes opciarions. 
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Lettre de Monfteur de Fermât À Moniteur de K^6er>a/ 
t Taris. 

jyjONSIEUR, 

Après vous avoir remercié de vos civilitez,& protefte que je fêray ravy d’avoir des uc- 
caGons à vous plaire, je vous rupplicray de me £iirc part de vôtre invent ion fur le fujet des 
tangentes des lignes courbes , & encore de vos spéculations mcchaniqucs fur U pereuf* 
Con , puüquc vous me faites erpererU communication de vos penfècs en cette matière. 
Apres ecla je vous diray ^ue Mr. Frcnicle m‘a donne depuis quelque temps Tenvic 
de découvrir les myftcrcsdes nombres , en qooy il me lêmble qu’il cG extrêmement 
vcrleqc Uiy ay envoyé les belles propoGcions furies progrefllons Geomctriques,qui com- 
mencent À funité, Icfquedcs j ay non (êulemenr trouvées, mais encore dcmonllrées,bien 
que iademonûrationcn IbitaiTez cachée, ce que je vous prie d’cOâycr, puilque vous les 
avez vcücs) mais voicy ce que j'ay découvert depuis iur le fujet de la propoiirion u.du f. 
livre de Diophante , en quoy j'ay fuppleé, ce que Bachet advoüc n’avoir pas iccii èc réu- 
bW en même temps la corruption du texte de Diophante, ce qui feroit trop long à vous 
dcOulreril fufficque vous voyez ma propofîtlon, Ôc que je vous âfle plâtôr iuuvei 
ntt que j’ay autrefois dcmonftré qu'un nombre moindre de Tuniié qu’un mulriplc dit 
quaternaire n'eA ny quarré ny compofé de deux quarrez, ny en entiers, ny en fraàions. 
J’co demeuray là pour lors , bien qu'il y ait beaucoup de nombres plus grands dcl'tmité 
qu'un multiple du quaternaire, qui pourtant ne font nyquarrez ny compof z de dciuc 
quarrez, comme 2f, J3,77, ôcc. ce qui a fait dire à Bachet for la divilion propoice de 21. 
en deux quarrez, quod quidem impoflibiic eft , utrcor,cumisoequc quadratus Ht, ne. 
que fuaptè natura compoGcus ex duobos quadratis, où le mot de, rcor, marque évi- 
demment qu’il n’a point îceu 1a dcmonftration de cette impoBibilité , laquelle i’ay cntln 
trouvée de comprife généralement dans I.1 propoHtion foi vante. 

Si un nombre donné eÜ divife par le plus grandquarrc qui le mefore ,& que le quo- 
tient fe trouve mefuré par un nombre premier moindre de Tumté qu’un multiple du 
quaternaire \ le nombre donné n’eft ny quarré , ny compofé de deux quarrez, ny en en- 
tiers, ny en fraélions. Exemple , foit donné 84. le plus grand quarré qui le mefore cft 
4. le quotient ai. lequel eft meforé par trois, 00 bien par 7. moindres dcl'uniié qu’un 
multiple de 4. je dis que 84. n*ell ny quarré ny compofé de deux quarrez, ny ai cotias 
ny en fraûions. 

Soit donné 77. le plus grand quarré qui le mefore cft l'unité , 1 e quotient 77. qui cft 
icy k même que le nombre donne fc trouve mefuré par 11. ou p.ar 7. nx>indrcs de l'uni- 
té qu’un multiple du quaternaires je dis que 77. n’eà ny quarré ny compofé de deux 
quarrez ny en entiers ny en fraôions , &c. 

Je vous advoüc franchement que je n’ay rien trouvé en nombres qui m’aye tant 
plô que la demonfrrarion de cerre propofition , Ôc je feray bien aile que vous falTiez ef- 
fort de la trouver, quand ce ne feroic que pour appraidre fi j'eftime plus mon inven- 
tion qu’elle ne vaut. J 'ay demonfrre en fuite cette propoGtion qui fèrr à l’invention des 
nombres premiers. 

Si un nombre cft compofé de deux quarrez premiers entr’eux , je dis qu'il ne peut 
efrre divife par aucun nombre premier moindre de Tunite qu'un multiple du qua- 
ternaire. 

Coounc par exemple adjoûtez l'unité, G vous voulez, à un quané pair , foit le quarré 
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loooooooooo. lequel avec un,ûit loooooooooi. Je dis que loooooooooi, ne peut être di- 
vl(e par aucun nombre premier moindre de Tunité qif un multiple de 4. £t aind lorl> 
que vous voudrez éprouver s'il cA nombre prenaier , il ne &udra point le divilcr ay 
par trois, ny par 7. ny par 11. dcc. 

Si ne &ut-il pas oublier tout à fait la Géométrie , voicy ce qu’on nu propole , 6c que 
;’ay trouve tour aulÜ-tôt. 

Pa datum extra vcl intra parabolam punûum reâam duccrc quae ablcîndar Tegmen- 
tum à parabola xquale dato Ipatio* Et fi pnnÛum fie intra parabolam , determinare mi- 
nimiun quod à pai^K^a per didlum punâum ablcindi poflit fpatium. 

Si vous ne rencontrez pas d'abord la conftruâion je vous feray parc de la mienne. 
J'attensdevos nouvelles» 6c fiais, 6cc. 

j 1 Afonpeur de »*** 

Da il OftoWe 1*40. 

jyjONSIEUR. 

Les vacations qui m’ont éloigné de Tolofe m’ont en même temps éloigné de mon 
devoir, 6c empêché de vous éaire plûtbt depuis la derniccc de vos lettres en datte du 
ai. Septembre. Je tâchetay de r^arct par ccllc-cy la longueur de l'attente , & commen- 
ccrayparla liberté que je prens de vous dite que je n’ay point veo encore aucune pco- 
poliiion de vôtre part,que je D'eulTe plutôt trouvée 6c confiderée ,6c afin de vous ren- 
dre vous même juge de cette vérité »& vous ôter en même temps le (crupule que vous 
pourriez avoir que je n’en uzc comme quelqu’un de ceux du beu oii vous cAes qui s’atm- 
bue impunément les inventions d’autruy, apres qu’elles luy omeûé communiquéett 
jccommcnccray parlapropofitiondeladiAèrcnccdedeuxquarrcz que vous trouverez 
dans Bachcc for le Diophante au Commentaire de la pcopofitjon u. du 7. Livre en 
même &çon que vous me l'avez envoyée, vous advouanc pourtant qucrappUcacton que 
j’cAime beaucoup cA toute vôtre » 6c que je Pay apprilè de vous. Pour le lujcc des pro- 
grefiions , je vous avois envoyé par advance les propofitions qui lcrvenc à determiner 
les parties des puiAànccs » 1 , 6c pas ma lêcondc Lettre je vous avois fiait comprendre 
que j'avois confideré toutes les propofitions qui lcrvem aux pui fiances plus un , dequoy 
je m’étois contenté de vous donner deux exemples , dont l’un étoitdemooArc par mor, 
& par confequent connu ncceflaiTcment , 6c l’autre ne m'etoit point entièrement con- 
nu par taifon demonArative, bien que ;c vous alT^rafic que je n’en doùtois pas : or 
pour venir à la connei fiance de ce dernier quoy qu'impaxfiiitc encore 6c non achevée Je 
ne le pouvois fians avoir plutôt examiné 6c prouvé par demonArations toutes leurs pro- 
pofitions contenues en vôtre dernicrc, ce que vous n’autez nulle peine de aoirc,puifquc 
le lèul exemple que je vous envoyay le marquoit aflez , auquel j’adjoûtois qu’en toutes 
ptogrcfllons on pouvoii determiner les divifeurs communs 6c generaux avec pareiüc ai- 
lànce; Mais je vous advoüc tout net ( car par advance je vous advertis que comme ic ne 
fuis pas capable de m'amibüer plus que je ne l^ay, je dis avec roéruc franchi/c ce que je 
ne fçay pas)que je n’ay peu encore demonArer l'cxclulion de tous divifeurs en certe belle 
propofition que je vous avois envoyée, 6c que vous m'avez confirmée touchant les 
nombres 3, 5, 17,257. 6553. 6cc. Car bien que je reduife l’cxclulion à la plus part desiiom- 
btes , 6c que j'ayc même des ralfons prolublra pour le rcAe , je n'ay peu encore demon- 
Arer nccefiairemcnt la vérité de cette propofition , de laquelle pourtant je ne doute non 
plus à cette heure que je fiiilbis auparavant- Si vous en avez b preuve afieurée vous 
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01 'obligerez de me U comtminiqucr > Cic i^prcs ccU rien ne iniirrcftcra en ce* maticrcs. 

RcAc ï vous parke de la ptopolicion tbndamciitalc des patries aliquorO) Uqûclle 
tn'étoir tellement connue que je vous Tavois envoyée pai la première Lettre que je 
vous ccriviS) laquelle on m*a dît depuis s'étre égarée. Pourtant fi le Père Mcrlcnoc veut 
prendre le loin de la faire chercher dans le Bureau de la Porte elle le trouvera^ dans un 
paquet que j'adrcflbis à Monficur Outre que cette ptopolition ell li naturel- 

le qu’il cil impoffiblc de determiner flt de trouver la moindre cbofc fur ce fujet qu'elle 
ne le prcfcnic d'abord. De forte qu'ayant depuis fort long-temps trouvé & envoyé les 
propofitions des deux nombres 17apd.de 11416. de autres pareilles, il falôit par necciTuc 
que i'culfc parte par ladite ptopofition.Pour vôtre application, il me fcmblc qu elle n'ofte 
pas la longueur que |C tiouvois en cette lôrtc de quertions , qui cft la ^ule difiîcul* 
té que l’y ay loujouts reconnue ; linon que je ne Paye pas bien cumpritc , dequoy je 
Vous prie m’avertit de me rendre certain. 11 me Icmble apres cela qu il m importe de 
vous dire le fondement liir lequel j'appuye les dctnonftrations de tout ce qui concerne 
1 rs propofitions Géométriques qui cil tcL 

Tout nombre premier mHure InûuUiblcnicnt une des puiûTanccs - 1. de quelque pro- 
greflion que ce foie , de l'cxpoümt de ladite puiflance cÛ foûs-muUipIc du nombre 
premier donné - h Et apres qu on a trouvé 1 a première puiflance qui làtisfeic 1 la que- 
rtion, toutes celles dont les expofims font multiples de l'cxpolint de 1a ptcmictc (atisfoui 
de meme à la queftion. 

£xeœple , foii la progreflion donnée > 

1 * 3 4 5 « 

3 927 81 243 7 * 9 i dcc« 

Avec les cxpofiuis au dcifut. 

Prenez , par exemple, le nombre premier 13. U inclure la ttoificinc puiflance — it de 
laquelle 3. cxpoûnt cft lôdfuiultiple de 12. qui cft moindre de l’ unité que le n*.*robrc de 
13. £r parce que l’cxpollmt de 729. qui cft 6.cft multiple du premier cxpoûnt 3. ilscnlliii 
que 13. mcfucc aulfi ladite puiflance de 729 — i,Et cette propofition cü gcncralemcni 
vraye en toutes progrelÜons de en cous nombres prémices. Dequoy je vous covoycrois la 
demonftrarion.fi je n’apprehendois d'étre trop loDg. 2 > 4 ais il n'^ pas way que ttnit nom- 
bre premier mefure une puiflance -4- 1 en toute forte de progcciTions. Car fi U premiè- 
re puiflance — I qui cfl mcfiiréc par ledit nombre premier a pour expolânt un nombre 
impair , en ce cas il n’y a aucune puiflance -► i dans toute la progreflion qui loit mc- 
Turcc par ledit nombre premiet. 

Exemple , parce qu’en la progreflion double 23.mcrure la poifTancc — 1 qui a pour ex- 
polânt liflcdit nombre 2j.ncmcfurçra aucune puiflance 1 de ladite progtlîionà l infini. 

Que fi la première puiflance — 1 qui cft mefurée par le nombre priroicr donne a pour 
expolânt un nombre pair ; en ce cas la puiflance -♦ 1 qui a pour expolânt la moiûc dudii 
premier expolânt lcra mefurée par le nombre premier donné. 

Toute la dl flkulcé confifle à trouver les nombres ptemiers , qui ne mciurcnt aiiamc 
puiflance -»■ i en une progreflion domiéc. Car cela Icrt, pat exemple, ï trouver que les 
deux nombres premiers mcfurcnc les radicaux des nombres parfiits , de a mille autres 
cbolcs,coinmc par exemple, d’où vient que la 37.puiflâncc— 1 en la progreflion double cil 
mefiir^ par 223. En un mot il fiiuc déterminer quels nombres premiees Ibnl ce^ qui 
mcfureiK leur premiece puiflance — i de en telle forte que l'cxpolant de ladite puii^cc 
Ibii un nombre impair , eeque j'eftime fort mal-ailé , en attendant un plus grand éclair- 
ciflêfflcmcni de vôtre part , de qu'il vous ptaife deffendre céc endroit de vôtw Lettre, 
où vous dites qu'aprés avoir trouve que le dlvUcur doit être * de 1 expolânt, 

il y a aulTi des règles pour trouver le quantième dcldits multiples 1 de l'expofani doit 

être le divifeur. Voicy une de mes propofitions que peut-être vous aurez aulfi trouvée 
que j'eftime beaucoup, bien qu’elle ne découvre pas tout ce que je cherche > que 
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fans doute j’acheveray d'apprendre de vous. 

En la progreflion double,n d'un nombre quan<gencralemcnt paclant»vou&, oftes 2. 
ou rou 33.dcc.les nombres premiers moindres Je rilnité qu'un multiple du quatemaite, 
qui mcAireronc le refte feront TeiTcc ccquiscoinmede a;,quie(l unquacxé,ôtez>tJc ce- 
fteaj. meûirerala u. puiflânee» i,ofteza.dc49. Ierefte47. mcfîirera.Ua).puiâaiKe<~i. 

OHcz a. de 235. le relie 323. mcTurera la 37. puilTancc - 1 dcc. 

En la progrd&on triple, fi d'un nombre quarté, ut fupra^vous ofiea ).ou 27.00 
143. dcc 

Les nombrea premim& moindres de Tunité qu'un multiple du quaternaire , qui 
mefiircrom lerefic feront lefict requis, comme , 

Ofiez 3. de 25. le reftea2.dlnKfii^ parii.qul cft premier de moindre de l’unitd qu'un 
in ulriple de 4. aufli U. mefure la putfiànce 1. 

Oftez 3. de ui. le refte 11&. cft mefuré par 59 * moindre de lunité, &c. aufiî 59. mefiite 
la 29. puiflànœ— t. 

Bn la progrefijon quadruple il £tut oficr 4.ou 64.dcc.à Tin fini en toutes progrefiions 
en procédant de même âçon. 

Vadloûtccay encore cette petite {^opofidon. 

Sid'un quarrévoatofiez2.1eccÛencpcut être divifé paraucuo'oombrcprcmier, 
qui fiirpofiè un quarré de axomme prennés pour quarré iooooo.duquel ofté 2.rcûe 9999S. 
;e dis que ledit refie ne peut être divifô ny parii.ny parSj.ny par 167. dcc. vous pouvez 
éprouver la même règle aux quarrez impairs , de fi je voulois je vous la rendrois belle 
de generale, mais je me contente de vous l'avoir indiquée leulcmeiir. 

Avant que finir, voicy une autre ptopofition , laquelle vous fournira pcut-ecre 
quelque application, comme vous y éteztrcs>heurcux. 

Si un nombre efi mefitré pat un autre , de que le nombre divÜe fbit encore divüe 
par un autre nombre moindre que le premier diviiêucencc cas, fi vous oftez du 
quodencde 1a féconde divifion mulcipUé par la difiercrKc des deiudivtfcucs , le tefie de 
la fécondé divifion , ce qui iefteta fera mefuré fiat le premier divifêur. 

Exemple, izi. cft mefuré paru. 

Divifez encore 121. par 7. le quotient fera I7> de le refte de ladite divifion a. 

Multipliez le quotient i7.par 4. différence du premier de fécond divifêur de du produit 

68 . 

Oftez en 2. le refte 66. fera aulli mefuré par 11. premier divifêur. 

fl le fécond divifêur cft plus grand que le premier 3 en ce cas fi vous adjoûtez 
au quotient de la fcccBidc divifion muitiplié par la diftercnce des deux diviféurs le refte 
de la féconde divifion , ce qui reftera fera mefurc par le premier divifêur. 

Exemple , 117. cft mefurc par 3. 

Divilêz encore 117. par 4. k quotient fera 29. de le refte de ladite divifion 1. O 

Adjoûtez au quotient zp.multipUé parla dlfférencce des divifions qui ne change icy 
rien , parce que c'eft Tunite , k refte de ladite divifion qui cft 1. U fomme 30. fera 
mefucée pat 3. premier divifêur. 

J'ay déjà trop écrit, de il me fembk qu'il eft temps que vous parliez après avoir em- 
ployé fi mal vôtre temps ï lire cette longue lettre , qui vous confinneca que je 
fuis dcc. 
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Lettre de Aïonfieur de ^oberval à Afonfieurde Fermât. 



D«14> AoaA 1*40- 



M 



ONSIEUR, 



Encore que depuis prés de trois ans je n'aye eu l'honneur d'a/oir commerce avec 
vous , je n'ay pourtant pas cüé priv'c entièrement du plaifir que je reçois de 
vos (peculations Mathématiques. Car le Pere Mcricnnc m’a fait U faveur de me 
œmmuniquerla plus grande partiedes Lertresqu'Ü areceiiesde vous depuis ce temps 
U, dans IciqucUcs, j'ay reconnu une augmentation continuelle, & ttcs-fcnfible en la 
beauté & Iblidité de vos penl2cs>aulqucUesiln*y arien qued’admirabie, (oit furie fujet 
de la Géométrie ou de i‘Anthmctiquc:fur tout je luis ravi de vôtre invention(dc mini- 
mis & maximi» ^ 6: du moyen par lequel vous l'appliquerez à la recherche des couchan- 
tes des lignes courbes , & ne croy pas que juiques icy U ic foie vçu rien (iir ce fujet , 
qui ne cedat de beaucoup ï ce que vous nous en avez donné : car l'invention de Mr. 
Delcarces, i bqudle j'afllgnc le premier lieu apres la vôtre > n'en aproche que de bien 
loin , parce que quay qu elle puifle être rendue univerfelle , ce qu’il n'a pas fait & le 
pourra maintenant à nmitation de vôtredetnicre addition, tontesfois elle cil (ans com- 
parailbn plus longue, p}us cmbarralTcc & plus dilBcilc. Je vous diray que j'ay d'au- 
tant plus admiré vôtre invention, qu'à peine croyois-je que pour trouver les touchantes 
des lignes courbes , qui n’ont rapport qu'à d'autres courbes, ou partie à des droites, de 
partie à des courbes , oc peut s’en icrvlr , ce que Monfleur Defeartes advoüc de 1a fico- 
oc lût le fujet de la roulette & autres lignes pareilles , lelquellcs pour cette confidcra- 
tion U rejette de la Géométrie , làns railon , puis qu’à l'imitation de vôtre dernière ad- 
dition , b mahode peut être rcndüe univccièUc comme la vôtre , mais avec une difii- 
colré, laquelle bien fouvent ne Ce pourroit prcfque furmonter par un cfprit humainj 
Cette opinion lut caufe que quand je vis que vous aviés trouvé les touchantes de U rou- 
lette , & que vous anfuricz avoir la règle umvcrlcUe pour toutes les lignes courbes , je 
creus qu'elle ne pouvoir être autre que celle que j’avois inventée au temps même que 
j'invcntay cette roulette , laquelle réglé ou methode je n'avois encore communiqué i 
pcrlbnnc m'étant contente d'en avoir demonthé les effets à Monfleur Pafchal en la tan- 
gente de la quadratricc qui fc crouvoit des plus difficiles, y joignant la dcmonfbration 
Geometriqae comme a fait Archimede en celle de la fpiralc , bquclle par ma méthode 
s'expedie en deux mots. J'avots bit b même choie en la CifToide , & avois demonftré 
de plus que ces deux lignes courbes font infinies de leur nature , êc ont des afymptotcs 
paralcUes cntr’cllcs , ce qu'on m’a afloxé amr cflé déjà demonflrc par un Auteur dont 
on ne m'a peu dire le nom. J'ay aulTi demonAré les tangences des lignes courbes qui fè 
décrivent avec un compas fur b ûipcrfide d’un Cylindre , puis fe reduifent en plan , de 
en general celles de toutes les lignes courbes qui ont peu venir à ma connoifiânee , & 
CCTtc méthode cA reUemem differente de U vd^re (conrre ma première opinion) qu'cUcs 
ne le rcflcmblcnc cnrienqu'enb conclufion. Depuis Monfleur Mydorges bibnr quel- 
ques difficultcz fur la vôtre , )C luy en donnay b folution , de en même temps je luy ou- 
vris les principes de la mienne , & luy en fis voir un effay en la CifToide : Il je fî^ay que 
vous l’ayés agréable je vous en écnray. Elle n'eff pas inventée avec une fi fubtile fk fi 
profonde Géométrie que b votre, ou celle de Monficur Defeartes , de partant elle pa- 
roitavec moins d’atfificc >cn recompenfè clic me fcmblcplns fimple, plus naturelle de 
plus courte , de forte que pour toutes les touchantes dont j'ay parié U ne m’a pasmé- 
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nKS irftc bc/bin de mectre la main i la plume. Depuis cctrc invention je me luis appU. 
que aux lieux Iblidcs ('ad très & ad quatuor Lucas) Iciqucls >'ay cnciecenicmrcUitucz, 
quoyque pour n'y rien oublier, U ne faille gucrcs moins dcdilcours qu'aux lix pre- 
miers livres des elcmcns. C'eft dequoy je vous cntrctici>dray une autre Ibis , parce 
qu'il y a quelque cho/è qui me lémblc le inetkcr. Eu fuite j'ay conEderé la pcrcudîon , 
le mouvement , & les autres effets , que caufe quelque imprclllon foie violente ou na- 
lurcllc , en quoy je ne aoy pas avoir mal employé le tanps ^ puis qu’en une matière 11 
épineulê, encore ay-je découvert quelque choie de grande utilité, à ce que jcpeolê, 
de laquelle je pourray peut-être augmenter avec le temps. ] 'oubUois prclquc à vous 
dire que les nombres dont vous avesdeja découvetr des proprictCEadmirablcs,cooricn- 
nent de grands myftcrcs , mais pour les mieux découvrir, il làudroit être plulieun en- 
Icmble d'accord Je làns jaloulic, & defqucls le génie fui naturdlcmcnr porte dccrce 
fpccuiæion, ce qui cft trcs-diflkile i rencontrer. Si ce fujet vous plaît, ou quelqu'un de 
ceux dont j’ay parlé cy-delluf, je prendray aulTi plaillr àlcconfîdcrcr plus paniculierc- 
mcnc,efperant que vous mcfairéspactdc vos inventions, dequoy je vous liipplic en 
qualité de , Sec. 

Lettre de Afonfieur de Frtnicle à Monsieur de Fermât. 

Du ^ Aouft K4J. 

jyjONSlEUH, 

] 'étois dans Timpadened de Icavoir vôtre retour à Tolofe , pour me donner l'hon- 
neur de le conremement de continuer nos con^cnces , lorfqucle R. P. Malennc 
m'en a donné advis i j'elpere qu'elles dureront plus long-temps que je ne penl'ois , par 
ce qu'il cA furvenu quelque choie qui m'airéic icy. J 'ay mille remercictuens ü vous 
^rc de la limitanon des côrez que vous m'avez envoyée, laquelle véritablement je prilc 
fort , j'avois bien reconnu que la pioportion ctoit irrationelle , & pour cela je m'etois 
contenté des tailbns de 10. i 14. dt à 25. mais vous l'entendez icy à l'inliny. } ’avois crû 
par la Icâutc de vôtre precedente , par laquelle vous mandiez qu'il étoic aile Je la trou- 
ver, que vous prctendinîcz de donner une raifon rationcllc pourcette limitation jc’eft 
ce qui m'avoit fait due . que peut-être oc ta trouveriez-vous pas ü facile , parccquc je 
la Içavois être iinpoOlblc. Jclçay que l'Algèbre de ce paxs-cy ce n’cApas pi opre pour 
foudre CCS qucAions , ou pour le moins on n'a pas enewe icy trouve U manière de l'y 
appliquenc'cA ce qui me. tàic croire que vous vous eflés 6tbriquc depuis peu quclqucef- 
pecc d'Analyfe particulicte pour tbùiüer dans les (ccrcts les plus cachez des nombrcs,ou 
que vous avez trouvé quelque adrclTc pour vous fervit à cét effet de celle que vous 
aviez accoutumé d'employer à d'autres ufâges. Si 1 a demonffration de cette limication 
cioii courte , vous m’obligeriez bi aucoup de me l'envoyer , car fi elle eff trop longue , 
jenevoudrois pas que vous vous dciournaftiez de vos études à cette occalion. Cette 
meme raifon de i.à 1 -t- a.fe peut aufli appliquer i la proponicm des cotez des quarcez 
quicompofenc l'hypotenuic^naiscn un fens contraire à celuy des parties plus prochai- 
nes du côté impau , comme aulTi elle le peut appliquer aux nombres qui conipofcnr la 
moitié des côicz pairs , au mente fem qu'aux patries des impajrs. Je viens mainte- 
hant a Ce qui regarde les triangles. 

Les méthodes que vous Jon'iez.t.uit pour trouver les quarrez, que tes cotez des trian- 
gles qui appartiennent aux hypotcnulcs compofées font vcritablcnicni fort boilcs.âc vous 
avez la methodr de (i bien difpnfef vos règles, que cela leur donne une certaine grâce, 
qui les fait cnco'c agréer davantage, mais elles ne fuivent pas mon intention, car je n'ay 
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point entendu qu’on fc iêrvit des quorrez, ny des ttianglcs des parties des hypotcoufes 
comporces,mais reulemcntdefditcs parties , par exemple , ^ demande une maniéré de 
trouver que 65. cft compofe des quarrez 64. i. & 49. 16. Tupoiant reulemenc qu'il a $. fie 
n- pour les parties premières » lâns employer à cet effet le quarre 4. & i. oy les c6tcz 3. 
U 4. non plus que ceux qui apanicnnent i ij. 

Des 4. pcoprietez des triangles que je vous avois ptopofées» vous avez fort bien 
trouvé la z. pour les 5. autres vous n'avez pas fuivi mon intention , partant il faut que 
je m'éclairciflc plus que je n'avois fait. La première eff facile. 

Que le triangle rcdangle iôic A B C » U le faut divUo en deux triangles A B D , A 
D C , avec la perpendiculaire A D. 

Et derechef le triangle A D C » en deux triangle B D C » par la perpendiculaire D £ 
k Fautic pareillement A B deux, fçavoir, A D F. BD F, par la perpendiculaire DF. 

Et derechef les triangle B D F, A D F, A D E, D E C,par le autre perpendiculaire 
FO,FI,£L,£K, &continücc ainii tant qu'on voudra, & faire que toute les lignes, 
Afêâions d'icclks,commc AL, LI, 10» BO, OD.DN. N C, foint nombre en- 
tiers. 

Vous donnez par âpre (e triangles dont le moindre coté eff différent d’un quarré 
de chacun des deux autres. Jefçay bien que la moicic de ceux qui ont 1. pour diffé- 
rence de leurs petits cotez, ont aufÜ cette propriété, fçavoir, ceux qui commencent par 
on nombre pair, mais je n'actendois pas que vous deuilicz vous fervir de ceux là , cf- 
pennt que vous donneriez le moyen de les trouver cous, 6c afin d'cxclurrc les fufdirs, 
on pourroic amfi propofer le problème. 

Donner tous les triangles qui ont un quacrépour différence de leur petit coté à chacun 
da deux autres cotez , en force que Tuiic des différences ne puiffé pas mefurer l’autre. 

Pour l’autre propriété des triangles , qui eff d'avoir un autre triangle relatif en diffé- 
lences , en forte que la différence des deux ^ands côrez du premier foie celle des deux 
petits cotez du fécond ,& la différence des deux petits côtezdu premier foie celle des 
deux grands cotez du fécond comme on voit aux triangles . 

II."*'. 60. *. 61. 1 «9. '.uo. 169. 

Vous n'avez pas conûdcré attentivement cette propofition , caries triangles que vous 
donnez, 

449.’* a*o. i 949*'* «SI. *'*420. 

K’ont pas cette propriété , mais en eme une autre , qui eff que les grands cotez de ch.!- 
can ont pareille différence , fçavoir 9I. 6c en outre que les a. hypotenufes ont pareil* 
te différence que les deux grands cotez, mais ce ifeft pas ce que je demande , car aux 
triangles , 

II. ** 60 . ' 61. de 119. * ISO. 169. 

Vous voyez que tao. de 169*0 ont pas même différence que 60. dc6r. ny 61. de 169. 
même difforcnce que 60. de lao. 11 fiudroit donc pour fàcisâite d la queflion qu'en v'os 
triangles , il y eût même différence de 449. àjji.quede t5(.à 420. de de jji.àiSo.que 
de 949' à «SI. 

Vous me propoféz par aptes de trouver un nombre qui foit polygone autant de fois 
qu'on voudra de non plus. Je vous diray qu’il y a quelques années que je m'étois mis 
a la recherche de cela , mais à peine eus-je commencé , que je m'advifay , que les figu- 
res qui font maintenant en ufâge font ft extravagantes , lors qu'on les veut mettre en 
pratique, j’entens quand on les veut reprefénrer avec des jettons , ou des points, qu'on 
iesnommeroit plus ï propos chimères, ou crotefques, que figures , Icfquclies fi elles ne 
font emierement régulières, au moins doivent elles en aprocher le plus que faire fe peut. 

Cela fut caufe que je quiftay ce que j’avois commencé pour me mettre à reformer 
ces figures , de Dieu m’a fait la grâce d'y rcûfTir en quelque façon , c.ir j'ay trouvé une 
manière de faire des figures régulières en nombres d’nnc infinite de fortes , de d'autres 
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auflî (]ui n’ont point d’angles ingrediens de tant de côtez qu’on voudra. J'a^ 
en iuitc conlldctc quelques-unes de leurs proprictez, & ce qui dépend d'iccllcs, de 
lôrre que je ne me fuis pas beaucoup arteftd aux figures communes , que je nommecois 
pliitôc progrciTton de triantes que figures, à cauic de raficmblage des triangles, par 
lequel elles font formées. Jecroybieo que ce n’eftpas de ces nouvelles figures donc 
vous voulez parler , car polTible oc vous en eftez vous pas encore advilé s mais 
^K>uc les communes , on peut confiderer vôtre queftion en deux manicces. 

La première, fi le nombre dcftundé eft plufieurs fois polygone, de tcHe Ibrce, qu’il en* 
vclopc tous les polygones inferieurs , c’cA à dire que fi ce nombre cfi par exemple Epra- 
gonc il doive aufli être Exagone,Pent.Qi^é.& crianglcidc ainfi pour avoir un notnbee 
qui fui 7. fois polygone, Uen&udroit donner un qui fot figure de 9. 8.7.6 5.4.&).c6* 
tez ; ce qui feioit à la vérité fort difficile , & il faudroit un nombre fort grand pour y 
fàrisôire , car les nombres qui font foulcment triangles, quartez, 5 c pentagones devieu* 
nent incontinent fore grands , 5 c c’efi à cela que j’avois commencé k travailler. 

L’autre confiderationcü, qu'un nombre foit polygone en plufieurs fiiçons.fâns lè 
foucter fi les polygones font de liiite ou non» je n'ay pas encore recherché cela» fi vous 
l’avez trouvé , vous m’obligerez de me le communiquer. 

L’autre qaefoon que vous me faites contient deux problèmes , l’un de choifir un noov 
bre qui foir La fomme des deux petits côtés de tant de triangles qu'on voudra. 5 c iKMiplus. 

L’autre eft de determiner i combien de triangles un nombre donne cfi U fomme des 
deux petits côtez. 

Pour foudre ces problèmes , il faut confiderer que tour nombre premier different de 
l'unité d’un nombre divifibk par 8.' eft la fomme des deux petits côtez d’un triante, 
5 c tour nombre qui eft la fomme des deux petits cotez d’un triangle, auquel les cotez 
.(bm premiers emr’eux difterc de l'unicc d’un nombre divtfible pari. 

Sur ces foûdemcns U &ur faire La meme chofe avec ces nombres , qu’on foroit fur les 
nombres premiers paircment pairs -+ i. pour trouver ce qui eft requis par les pro- 
blèmes fi on demandoit des hypotenuies , au lieu de la fomme des deux petits 
côtez } il (croit fuperfiu de déduite cela plus au long , intdUgcnti loquor. Si votre 
methode eft autre que cclic-là , vous m’obligerez de me la communiquer , 5 c aufli de 
quelle fiiçoo fi: pourrolt trouver le triangle, ayant Iculcmcnc la fomme de les petits cô* 
tcz> fiins avoir iesquarrez 5 c doubles quarrez, dont elle cO ladiffercncci cat ces fom- 
mes ont cette propieté d’étre toûjours deux fois la diScrcocc d'un quarté , 5 c d'un dou- 
ble quarré, 5 c fi cette lômme eft un nombre compolé d'autres de même nature, comme 
iip. compofede 17. 5 c 7. U fera 4. fois la diftcraicc d’un quarré, 5 c d’un double quarré. 

Il&udroit aufti trouver la même chofe pour l’cnccintc entière des triangles , que 
pour la fomme des deux petits cotez. 

Sur le fujec des triangles , voicy ce que je vous propoforay encore. 

Une hypotenufo compofiie ctani donnée avec les quarrez premiers catt’eux qui la 
Compofent par leur addition , trouver fes parties. 

oai. foit l’hypotcnufc donnée, avec les quarrez qui la compofent, foavoir 100. lai* 
5 c 196. ay. U faut trouver par le muyen d'iceux que aai. à i}. 5 c 17. pour patries. 

J'attensde vous la manière de trouver ks nombres premiers qui nemcfurcnc que 
Icspuiftanccs-i. en toute analogie, 5 c priucipalcmeat en celle dca. ]c fiii$, 5 cc. 
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Lettre de AI. de F rem de» Ad. de Fermât. 

Du Sepernbre 41 . 

M ONSIEUR, 

Vôtre réglé pour trouver les triangles pareils à n. M. 6 u ôc 119. 120. 169. eft fort bon- 
ne, je m ciois Iculemem arreté àVcxcmpIe , ûns la conüdcrer autrement « nuis celle que 
vous mettez en fuite pour les triangles dont le moindre côté diffirre d'un quarré des 
2. autres , lêrr i la vérité pour trouver quelques-uns de ces triangles , mais non pas pour 
les trouver tous ainfî que vous prétendez, car prenant cous les nombres qui font en 
proportion comme le quand -t- 1. de qudque nombre au double *• 2. du même nombre, 
on ne trouvera pas les triangles, qui le font parap.&iz. ou par 60. de 29}. & une inani- 
té d'autres, nuis on les trouvera tous par la réglé que vous mettez enTccrit particulier 
que vous avez envoyé , qui lê &it metant pour un des nombres conlHcutift du triante 
un nombre compolé de 2. quarrez premiers cncr'euz , fle dedivers ordres. 

£t cette danlere meeboide fert i trouver tous les pcimiti6 donc les côtez du 
quarré fimi comme d'un nombre impair i un autre nombre } par exemple on trouvera 
par icelle qull pas. tciangles , où les côtez quarrez font comme de 65« d un autre nom- 
bre , de dont le itKXiKÙe c^é eft dif&rrent d'un qoané des 2. autres , fçavoir les deux qui 
Ibnc faits de 65. de 14. de de 65. dca4.de les aunes qui Iboc en même proportion. Maisû 
on vouloit mus les tcianÿesprimiciià dcxit les radnes des quurez font comme d'un 
nombre pair à un impair, comme par exemple de da à qoclqu'autre nombre , on n'jr 
pourroit pas âtisâire par cette a. règle (inon après un long taconement , de la i. règle 
ne donne que la raiibo de 60. à ifdL Mais U y a encore 3. ancres proportions outre celle- 
là ,qui ont toutes da pour un de knrs termes. J'ay a. règles diffiercnces , donc chacune 
donne tous les triangles iulHics,avec cette dilRmence.qiic l'une regarde laproportion qui 
commence par un pair, de laucre celle qui commence par un impair, de ceUe-cy n'cft pas 
beaucoup dificrencc de vôtre dernière , car ayant pris un triangle primUif, je me fers de 
ibo hypotennic pour le premier terme , de pour l'autre j'ôte d'un des côtez du triangle 
la dUFeicnee de l'autre côté à lliypoccnniê. Exemple. 

20. 21. 29. Ibit le triangle , 29. le premier tenne , pour l'autre j’ôte de 20. la diflfe- 
rence de 2t. à 29. ou de il b dü&rence de 20. à 29. de refte» ta. on auta donc 29. de u. 
donc les quanez compolêront le triangle cherché. 

Vôtre première réglé pour trouver 3. quarrez en proportion Arithmétique à le me- 
me dcfiut que b precedente, car on ne les peut pas trouver tous par icelle, par exem- 
ple, on ne trouvera pas le quarré de 1.29. 41. ou de 17. 53. 73. mais par la propolition que 
vous mettez en l'éait particulier on les peut tous comprendre. Vous pouviez aulTi 
donner aifement par la 1. règle le 3. quarré bns obliger à prendre b différence des z.quar- 
tez trouvez : comme en l'exempt que vous apponez le quarré - a, de 5. eft 23 le quarré 
fuivant 1. cil 37.(ion veut avoir le 3. nombre, il bucadjoûtec à 37. le double de 5. de 
on aura 47. 

Si on prenoit 4. Coa quarté — 2. eft 14. le quarré lûivanr i. cft 26. auquel adjoû- 
tant 8. double de 4. on aura j4. les nombres étant réduits Ibnc 7. 13. 17. 

La nierhodc donc |c me lèrs pour trouver ces 3. quarrez proporiionaux cft route au- 
tre que ccllc-U , de votey comme on procede pour les avoir cous. L'hypocenufe 
de tout trunglc primitif lcra le côté du moyen quarré , b différence des 2. côtez du 
trbn^ fera le moindre côte . de leur femme fera le plus grand 
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Exemple. Que le triangle Ibit 28. 45-. j).lc moyen coté fera rhyp0tenufe5j.il différence 
de z8. à45.quicfl ly.fcra le moindre de leur Comme yj.lcri. le plus grand,on aura donc 17. 

pour les racines des quarrez dierchez. Ht H on prend cous les triangles commen- 
çant par le premier j. 4. 5. on aura tous Icfdits quarrez. 

Après cette regie generale j'en ay confidere deux particulières , dont Tune eft celle 
que vous propofez en Tecrit particulier , Içavoir que le moindre des 3. quarrez demeu- 
rant toujours le même , on ait les i. autres en une infinité de façons > & à laquelle vous 
croyezque je n’ay pas pris garde, quoy qu'il y ait déjà long-temps que je l'ay trouvée, 
lorfque je cravaillois aux triangles reâangics , 

Que tout nombre de chacun d‘iccux eft la différence des 2. moindres cotez d’une in- 
finité de triangles } 

Et tout nombre premier different de l’unitéd'un multiple de 8. ou compofe defclits 
nombres premiers feulement, eft la différence des moindres cotez d'une infinité de 
triangles rcâangles primitifs. 

Et y ayant desvoycs cenaincs pour trouver tous les triangles qui ont une même 
difFercncc en leurs raqindecs cotez , on aura aifement tous les quarrez fufdits. 
Sur quoy il faut remarquer que fi le nombre propoie , qui doit être la racine moindre 
du quatre de 3. &qui doit être U différence des deux petits cotez du triangle n'cftdi- 
vifiblcqucpar un fcul nombre premier different de i. d’un o^onaire comme font 7. 49. 
343> 17. 289. &CC. le nombre fera la différence des petits cotez de 2. triangles qu'on peut 
nommer Surprimitifs, pourec qu'ils font primitif des primitifs , card’iceux dépend 
l’infinité des autres trunglet , de ces deux triangles ibm toujours les moindres , dont 
l'un commence par un pair, dcTautre par un Impair, de d'iceux fe forme rinfinité des 
autres. Voicy la maniéré donc je me fers. 

h 2. I 4. I. Si je veux par exemple avoir tous les triangles qui 0nt7.de 
8. 3. I 9. 4. différence entre leurs moindres cèrez je cherche les deux 

19-8. j 2. 9. premiers triangles qui ont cette différence, de trouve 5. 12. 13. de 

46.19. f 53. 22. 8.i5.i7.jeprenslc$racinesdcsquarrezdcchaquerriangle,fçavoir 

3. 2. de 4. t. de mers chaque couple en tefte d’une colomnc. }’ay donc pour le t. 3 2. 
Pour avoir le triangle fuivanr je prens la plus grande racine du 1. pour la moindre du z. 
fçavoir 3. de pour U plus grande je prens le double de la plus grande du 1. h. la moin- 
dre , ainf] j'auray 8^ qui eft double de 3 -f 2. ce 8 . fera la moindre racine du 3. triangle, 
de la plus grande dudit 3. fera 19. qui eft double de 8 -»■ 3. on fera la même choie à l’au- 
tre couple 4.1. de onpourfuivra auffi loin qu’on voudra. 

Ayant donc tous les triangles qui ont 7. pour différence de leurs moindres cotez , il 
fera facile, parce qui acftéditcy.dcvsuic de trouver tous les quarrez anthmetiquemenr 
proportionaux , dont le moindre eff 49. Si le fufdit moindre quarré ctoit divUibIc par 
3. nombres premiers de même narurcquelesfuftlitsil y auroiC 4. fouches, dont tous 
les triantes dependroiem i s’il étoic divifihle par 3. nombres premiers , il y en aut oit 8. 
qui ne dependroiem point l'un de l'autre, dtc.Ainfi 161. compofe de 7. de 23. eft la diffé- 
rence despetits cocezdes triangles Iurprimitiftt9.180.1l1. 1 6a22r.s39. i 279.440. 
521. I dC4O0. 561. 6S9.de de chacun d’iceux on peut f^re une Infinité de triangles pri- 
mitifs, qui auront le meme 161. pour différence , dt partant le quarré de 161. fera le moin- 
dre quarré des 3. proportionaux en une infinité de fortes. Il ftuc excepter l'unité de ce 
quia efté dit, car clic fort bien de différence à une infinité de triantes, mais elle n'a 
qu'une feule fbuchc , qui eft le triangle j. 4. d'où dependent tous les autres } on aura 
7.13. 17. I 7.17. 23. donc les quarrez proportimiaux , dont les racines 

7' 7J- 103. I 7.97. IJ7- font icyjdconlcs pcuicontinüer tant qu'on voudra 

7.427. 601. I 7.565. 799. en continuant les triangles. Voila donc pour la 1. 

7. 2477. 3503. I 7. 3293- 4657. chofe qui appartient aulHits quarrez. 

La 2. eft de trouver icfditS3.qaarrezen telle forte qifilsfoicnt comme enchainez l’un à 
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rantrc,&qucle<irmici Scplus grand dnj.lbiclc i. dci ;■ Tuirans. comme on peut 
voir en CCS colomncs, b fabrique dciquelics je vous envoiray au premier voyager 
toutefois i'cilime que par rinfpeâion vous la jugerez aiiement. 
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Il y a aulü des vqyes pour avoir les dlSnences égales deCUts quarrez , car en la t. 
colomne I! on multiplie 24. pat les fommes de tous lesquaccez, leCpielles Ibmmes font 
I. s. 14. 30. dtc. on auia les diSètcnccs des quarrez. Et en la Iccottde colonuK il fàudtoic 
multiplier a4.par les fommes des feuls quarrez impairs! ilyad'auticscholèt àconlide- 
ra là dcfliis , que je n'ay pat maintenaor le loUîr de déduite plus au long. 

Mc voicy naaimenant à l'endroit de vôtre Lettre , auquel vous parlez des nombres 
qui font la fomme des deux petits côtez d'un triangle , de for ce fiijet . je vous dois ôter 
de l'opiiuon que vous avez que je ne focolTc pas que chactm de ces nombres peut fer- 
vir de différence à une infîtùtdde quatrez de de doubla quartés ) vous voustftez 
fondé fur un advettiilcmenc que je donnois, we leiSits nombta font toâjoors a. fois 
la difforence d'un quarté de d'un double quatre .mais je n'ay pat dit qn'ib folTent feulc- 
iscnt a. fois la difforence d'iu quarté, de d'undouble quarté , comme vous uoyez avoir 
leu i il Eiudroii avoir bien pea de pratique aux oombret , pour ne s'étte pas apperccu 
d'abord que y cil v fois la différence entre de fort petits nombres , fçavoit entre 1 de 
». I z.dtp. I Il.dczs. I as- de ga.de je ne vous ay pas cotté cela pour une propriété 
dcGlits nombres! mais vous ayant demandé le moyen de trouver le triangle dont un 
nombre donné cfl la fomme da côtez, làns avoir la quarrez, de doubla quatrez , dont 
il efl la diffetencc , il bloit vous advenir que iddits nombra étoient toujours a. fois la 
diSétcncc d'un quarté, de d'un double quatré, car il y a a. coupla donc je me fers pour 
avoir ledit trian^par exemple pour avoir le triangle dont y.eft la fomme dn 2. côtez je 
me fées de I.d: S-de de a.de p.de pour ce que j'etoit prcffé je n'eus pas le loifir de m'ecbir- 
cir d'avantage, je n'eotcns pas que ledits coupla foient a. 9-ic IS. 25. comme vous avez 
creu , mais 1. S. de a.p. de ce que fobfetve en cecy eû que ledita fomma font 1. fois la 
diffcrcnccd'un qnarré de d'un double quatré, en ch«)ue couple defquels il y a un 
nombre moindre que la diâércncc donnée ! fçavoir à un da coupla le quarré cft 
moindre, de à l'autre couple tfefi le double quarté: eda s'oblcrve toujours ainli: 
de aux nombres qui font compofez de a. nombres pcemiert comme np. Il y a 4. 
coupla , dont un da nombres elt tiKundrc que iip. Et voilà la metbode dont je ma 
fers pour voit quels font la cemptes utiles pour 6ire la ttiangla , or ce font ceux 
aufqucls un da nombra cil moindre que la différence. Ainli à 17. la 2. coupla uti- 
les font i.is. dtt.25. àcbaeun dclquels coupla il y a un nombre moindre que 17. de fé- 
lon vôtre méthode même on fé fcrviia aulli bien de 1 . 1». que de aj. ». car fi à 25. ». on 
prend a.de b difforencc de 5. à a. de même à i. tl.onaarag.de la différence de i.à g. de on 
aura en l'une de l'autre forte la méma nombra a.g. De méma fi on donnoit té i.on au. 
toit4.couples,fçavoiti.t6a. | ».169- I «1.24t. I ii».2«9.a chacun defquels il y a un nom- 
bre moindre que lét. de pour trouva les triangla je me fers des tacina da doubles 
quattcz,cat ella font la tacina da quatrez qui compofent l'hypothcnulc , ainli à 17. on 
aura a.dt g.racina da doubles quarrez 8. iS.mais quand ilyen a4,commeài6i. jeptends 
1« extrema , fçavoit 9. 8. de ccUcs du milieu 2. ti. qui donneronr les triangla 17. 244. 
145- de 44.117. 12s. Pour avoir le côté pair du triangle il but prendre le double du pro- 
duit da racines fuldites des doubla quatrez , ainli le double de 9- pars, cil 144. de le 
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double de i.par U. (A 44. mais pour le côté impair on prend le i. 162- i. ^ 

produit des racines des quarrczlimples«dnfii.parr7. donne 17. 169-8. 15. i. 

&9.pari}. donne 117. Ici. pour le triangle j7.144.145. le 1. pour 81. 242. 9. il 

44.117. 125. Vous voycslij’ay curailbn de dire que les nombres 289.128. 17. 8. 

fuldits font 1a diâêrence de t. couples quand ils Ibm premiers » & de 4. couples lors 
qu'ils font divifibles par 2. nombres premiers. Mais ce qui le montrera encore mieux eft 
la façon de ttouver tous les couples donc un deidits nombres eft la diftcrencc i car Iclon 
ma methode U eft neccâàirc d'avoir ces deux couples qui font comme 2. Touches. 
Exemple. 

On me demande tous les quarrex ôc doubles quarrez dont 7. eft ladiffcrcncc. Je cher- 
che Ica a. couples utiles à chacun dcfqucls il y a un nombre moindre que 7. j’auray 1.8. 3c 
9. 2.;c prens leurs racines 3c en ûis 2. colomncs feparées comme on voit icy, fie mets 
Quarra I Double, en chaque colomne les racines des 

• quarrez. | quarrez. quarrez d un cote, fie celles des doubles 

J, 3. f. I. quarrez de Tautre. ]*ay donc d'un côté 

5. S. 5. 4* 1.2. pour avoir les racines des couples 

II. S. ç. fut\*ans. Jeprcnsla fbmme de 1. 1. qui 

27. 19. 31. 22. eft 3. pour la racine du double quarréi & 

fSf, 4^. 75. 53. la fomme des racines des deux doubles 

ijy, III. l8i. 128. quarrez prochains pour la racine du 

quarté. Ainfila Tomme de i. 2. cftj. & cdlcdcj. 2. eft5. j'ay donc 5. & j. pour le 3. 
couple, la â>mme de s» S*eft >. celle de t.fic 3. eft 11 . On pourfUit aind amant qu'on veur, 
fie l'autre colomne qui commence par 3. i .Te fait de même. A chaque colomne la rangée 
de main droite doiK les nombres ft>nt pairs & impairs alcemativement contient les ra> 
cincs des doubles quarrez , Icfquds font plus grands que les quarrez, lors que h racine 
du double quané eft paire comme i. a. fie tl. t. mais le dtwble quarré eft moindre 
quand & racine eft impaire } ce qui a lien lorfque le mt^ndrequairé des z. qui compo- 
fênt i'hypotenufe du triangie dont ladite dUTcrence eft la fbmme dcscôtez , cftimpair, 
comme à 3. 4. s- mais c*eft le rebours , quand le moindre quané eft pair comme au 
ttiangic 5, 1». 15. JclailTc le refte pont le premier voyage, auquel /c vous envoyeray aulÜ 
la methode dont je me fers pour fonnet ks triangles relatifs en différence, comme 1 1. 
6a6i.fit 119. 120. 169. car fc ne me fers pas des3.quarrez proporrionaux. Voicy Teulemcnt 
ce que je vous {«o{K>fbray. 

t. Trouver le moindre norobm qtti Toit aatant de fois qu’on voudra , fie non plus 
la fômme de 1. quarrez. 

2. Trouveruntriangle auquclledoubledu quarrédupctitcôtéct.im ôté du quar- 
ré de U diffeieocc des deux moindres côtez , il refte un quatre. Par exemple H le trian- 
gle cherché étoit 7. 34. 25. ü ÊUidxoit qu'ôtant 98. de 289. le refte 19t. fut un 
quairé. 

3. Trouver un nombre qui Terve dliypotcnufc à tant de triangles qu’on voudra fie 
non p!us,à chacun defqucls le produit du moindre côté par l'hypotcnufc fbit plus grand 
que le quarré du moyen côté* 

4. Trouver les bornes des proportions que les nicincs des quarrez conftitutift du 
triangle doivent avoir l'une i l'autre , afin que les triangles ayent b propriccc du 3. pro- 
blème. 

Pour cecy U y a autant de danger que les racines pèchent en excez , qu'en defaut , 
mais elles ont un cfpacc allez grand pour s'égayer , fie elles ne font pas génees com- 
me àl'autrc limitation que vous m’avez envoyc'e. Si les racines font en proportion 
double, ou moindre, ou 11 elles font en proportion triple, ou plus grande» les triangles 
n'auront pas ladite pcoprieré. Entre ces deux proportions il y a un grand cTpacc qui 
contient une infinité de propoitiom propres à ces trungles , lequel pourtant n’eft pas 
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(î grand que U difTerence & intervalle Jet proportions double , 5c triple , mais eft un peu 
plus retrccy. 

Vous n'avez pas pris garde , que je vous avois propolc par ma precedente de faire la 
même choie de reticeintc entière du triangle que vous demandiez de la fomme desz. 
moindres cotez. Jefuis»5:c. 

Lettre de Aï. de Fermât au ^J^erenà *Pere Aïerfenne 
de l'Ordre des Aïinimes. A ‘Paris. 

M ON REVEREND PERE, 

J c vous dois deux réponlcs pour les deux dernières Lettres que j’ay receucs de vôtre 
part, 5c quefay trouvées routes deux en même temps à mon retour de la campagne, le 
Cuict de la première concerne MonfîeurDes-Argucs, 5c ccluy de la féconde Monficur 
de Frcniclc. Je furpens lardponfe aux queftions de Monficur Des- Argues jufqucs à ce 
que ;'auray veu par vôtre fàtveur le troifîéme Livre des Coniques de Mr. Mydorge , 5c 
les autres s'il y en a d’imprimez depuis les deux premiers qui font les fculs que j ay en 
mon pouvoir. Je vous promets alors dem'efiendre fur tout ce qu'il femble que vous 
defircs de moyj 5c cependant je fuis obligé de vous dire que j'eftime beaucoup Monde ur 
Des* Argues , 5c d'autant plus qu'il eft luy fêul inventeur de fes Coniques. Son livret 
qui palTe, dites vous , pour jargon , m'a parû trcs-inteUigible 5c rres-ingcnicnx. Pour 
Monficur de Erenide fés inventions en Arithmétique me ravilTenr,5c je vous déclare 
ingcnüemcnt que j'admire ce genie> qui fans ayde d'Algebrc poufle d avant dans Ia con- 
noiffance des nombres entiers, 5c ce que j'y trouvede plus excellent conftfte en la virefTc 
de fes operations , dequoy font foy les nombres aliquotaires qu'il manie avec tant d'ai* 
ûnce. S'il vouloit m’obliger de me mettre dans quelqu'une de Tes routes, je luy en 
aorois tres-grande obligation, 5c ne (àirois jamais difficulté de l'a4voüer , car les voyes 
onltnaires me bflcnr, 5c lors que j'entreprens quelqu'une de ces qucûions , il me fem- 
ble que je vois devant moy 

Magnum macis cquor arandum , 

i caufe de ces ftec{iientcs dlvifk>ns qu’il diuc faire pour trouver les nombres pre- 
micts. Ce n'ofl pas que mon Analyfè foie deiêâaeufè , mais elle efl lente 5c longue 
pour ce tcgard,5c j'ofe dire fans vanité que fi je pouvois raccompagner de cette facilité , 
je trou verois de fbre belles chofes , je voudrois avoir mérité par mes fcrviccs la faveur 
que je Iny demande , 5c ne deferpcrc pas même de la payer par quelques inventions 
qui peut être feront nouvelles à Mondent Ereniclc. 

Je viens aux ptopodtions des quarrez. Sur qiioy je vous puis protefter que je n’ay ja- 
mais veu , ny Stiphelius , ny cccce clavicule , 5c ne fçay ce que ces Livres contiennent , 
6c pour faire voir que j'ay veu peut-être plus loin qu’eux , 5c fâtisfàirc à h fcmoncc de 
Mondeur Frcnidc, je vous envoyé le quarré de 14. aux conditions requi (es , duquel d 
s’ous ôrez deux enceintes , le reflant fera auffi qiiarré aux conditions rcquifès , 5c d vous 
(hcz encore deux enceintes de ce ceftant , ce qui rcflcra fera encore quarré aux memes 
conditions. 

Le I. Qi^rré fait en fes lignes I379* 

Le a. fait pS^ 

Le 3. fait 591. 

Or ne doutés point que je ne pofTede U methode generale pour faire tonte forte de 
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quanez eii cette forte, & aux conditions qu'ôranc tel nombre d'enceintes qu oo voudra 
le reliant ibîi encore quarré , &c. 

Mais à n‘6tcr qu^lne feule enceinte , )e crois la queftion impoflible , i quoy peut- 
être Monficur de Frenide ne prît pas garde, lorsqu’il inc prr^lâ d’btcrj. enceintes 
de a J . de puis z. du reflant 6 c puis une du refiant , car aux deux premiers cas la queflion 
eft £ii(âble en beaucoup de manières , mais au }.)e ne Teflime point pofTible . dequoy 
la raifon dépend de ma réglé, laquelle jen'ay pourtant nytxouvce,ny cherchée que de- 
puis que ;'ay receu U Lettre de Monfieur Frcoicle , fie c'eft pour cela que >e ne détermi- 
ne pas abfolùmcfit rimpoflibiUtc de ce cas jufqu*^ ce que;’auiay eu encore qudqucs 
jours pour y fboger de nouveau. 

Mais ce que je trouve de plus beau en ma règle , fie que je ne crois pas avoir eflé 
touché ny pat Stiphelius , ny par aoestn autre, cfl que je puis determiner en combien de 
façons fie non plus chique quarte peut-être difpofe aux conditions requifes , comme 
par exemple s’il m’efi permis de demander à Monfieur Frcnide en combien de fortes 
differentes za. peut être rangé» 

JepaiTc bien plus oaneen paOànt auxfôlkicsqui le font e&âivement,j’ay trouvé 
une r^e generale pour ranger tous les cubes à l’infiny , en telle que toutes les 
lignes de leurs quarrez tant diagonales, de lar^r, de longueur , que de hauteur, faHcnc 
un meme nomt^ , fie dererminct outre cela en combien de ftçons diflèrentes chaque 
cube doit erre rangé , ce qui cil , ce me fcniblc , une des {4us belles chofes de l'Arihmc- 
tique, vous en trouverez un exemf^e fur le cube 64- i côte du quarré de 14.. 

11 faut ranger les 4. quanez qui font h û^iduc du cube , en telle âçon que le i. fbic 
deflbus , fie le fêoood fos mis ûu le prcmier,cn telle façon que j). foit fur 4. fie 5^. fur i, 
Ufiutenfuite mettre k fur le a. en telle façon que 60. foit fur fie jy. fur 56. fie enfin 

il faut mettre le 4. fur le 3. en forte que ij. foit fur 60. fie 16. fur Cela ctam fait vous 

aurés un cube qui fêta divUe en 12. quarrez , lefquels le crouveconc tous difpofcz aux 
conditions tequifS» , fie il y aura en tout 7a. lignes dj^crentes, dcfqueilcs chacune faica 
une même fi)fmne,(ipvoici30. 

Vous voyez combien cecy cû au deflus du Tctracdre fie de l'Hexagone de Monfieur 
Frcnide , defqucls le premier o'cfl pas fôlidc en effet , mats par fîélton kulemenc,quoy 
que je ne doute pasqn’Unepuiflc être haufle en folidettnais dans ces deux propofi- 
tionsil y a beaucoup de nombres fuperflus dans les entre-deux des lignes qui abouhfl 
fèm ou au fbmmet ou au c entr e, ce qui Êût qu’dlcs ne font pas fi parfîtes que la 
mienne en laqudk je puis encore ôter les enceintes rcquUês fie &ire que le tcfbnt de- 
meure aufii cube, flcc. Je foûmets pourtant le tout a mondit Sieur de Frcnide ,fic crois 
que û i'avois l’honneur d'être connu de luy, il auroic obmis qudqucs paroles qui font 
dansû Lettre. Jcnerdleraypasde luya{rcurer]’cfUmequejcfitisdcluy,ficdclecon'^ 
jurer de me &ire part de là me^ode. Pour le folide de la roulette , je le reduirois bien à 
des fblidcs plus fimples, mais à des Sphatres , ctMics , ou cylindres qui Ibioc créés par des 
lignes droites données, il me fêmble qu’il cil impoflible : exeufez fi le papier me man- 
que , ficc . 

Depuis ma Lettre cccite un de mes vieux papiers m’cil tombé en main, lequel contient 
une obfcrvatkm fur le problème ai. du Livre de Bachet imprimé i Lyon 1634. fie qui 
P .'rtc pour titre, Problèmes plaifàos fie ddcâables qui fc font par les nombres. 

Voyés l'endroit où il pmpok de rangeren quané les nombres confccuriâ en progref- 
fion Arithmétique , en forte que tous les rangs tant de haut en bas , qu’à côté Ôc par les 
diamètres fàficnt une même fbmme, dequoy il baille une règle generale pour les quac- 
rez impairs , fie avoiic n'en avoir peu trouver aucune pour lerpairs, mais avoir feule- 
ment fait plufieurs obfervations paiiiculicres par le moyen defqucUes il a rangé les pairs 
jufqUes à 144. 

Or pour la réglé des quarrez impairs , je dis prcmicrcmcnt qu’elle n'cfl pas de fota 
invention , car clic eft dans rArithmetique de Cardan , mais d’aUlcurs elle ne rd'our U 
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queftion que d'une feule fiçon qui le peut être en pIuHcurs. J c dis donc que ma me> 
thode range les quarrez pairs , & impairs à llnfiny. 

2. Quelle les range en toutes les façons polÛblcs, IcfqucUes augmentent comme 
les combiruUbns à mrfurc que les quarrez ^t plus grands. 

3. Q^e la règle des paircment, impairs n'cft pas differente de celle des pjiremcnr pairs, 
mais bien la même, quoy que Bachet aye creu qu'elle devoit être differente, 

Voicy un exemple de ma methode. 

K range le 23. d'une (èuJe façon , n'y fçaehant autre cliofe, & voyez comme il le 
range. 

Il 24 7 20 5 

4 12 23 16 

17 5 'J ai P 

10 18 1 14 22 

25 6 ip 2 15 

En voicy 3 . autres que )'ay choifi parmi plulkurs que ma methode enfeigne. 
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B range le }6. à tâtons d‘une feule façon « comme s'enfuit. 
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En voicy un autre parmi pluHeurs que ma methode fournit , fî le temps ne me man- 
quott)evous encnvoycrois demi douzaine. 
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Mais parce quon pourroit croire que la réglé n'a qu’un lèul exemple lors que les 
diamétraux demeurent les mêmes. Voicy qui âit voir le contraire. C'eft un exemple 
de ma methode du 64. different deccluy de Bachet , fle qui garde pourtant les dia- 
métraux. 
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En voilà a<Tcs pour donner de Texcrcicc à Mondeur de Frcnicle , car;e ne guc- 
res rien de plus \x2ü en 1 Acithmciiquc que ces nombres que quelques uns appellent 
Planetarios, de les autres Magicos de fnit i'ay veu pluficurs Talifniaiis ou quel- 
ques-uns de CCS quarrez rangez de la forte fonc décrits, & parmy plufieurs un grand dar- 
gent, qui contient le ^ range (clon la methode de fiachet, cc qui £ai( croire que per* 
f^nc n‘a encore connu 1 a generale ny le nombre des (blutions qui peuvent arriver à 
chaque quarre^H lachofecdfceuë à Paris, vous m’en éclaircirez , en tout cas je oc la 
dois qu'à moy Icul. Je fuis, 

Lettre Je Moniteur de Fermât au 7 {jverenJ Fere Aîerfen- 
ne de t Ordre des Mimmes. nA F arts. 

jyjON REVEREND PERE, 

J'ay rcceu avec grande Éitis&éàion vôtre Lettre accompagnée de celle de MonHeur 
Frcnicle, qui me confinne en Peftime qucjc Fûfois de luy. J'y répons fuccinûcmcnt , Sc 
premièrement ûir ce qu'il adoàté qucj’culTc une méthode generale pour ranger tous 
les quarrez pairs à riofiny,je vous prie dcTaflurer du contraitc,car il cft trcs-ccrcain qu'il 
■ y a plus de lo. ans que je la découvris , & en doonay dés lors des exemples fur des quar- 
rez plus hauts que ceux de fiachet comme Mr. Deipagnet vous pourroit témoigner. II 
cil vray que je n’avois pas fongé de determiner exaûemenc en combien de &çoos ces 
quarrez pouvoient être ordonnez, & j'avoue que je n'avois pas veu toutes les maniè- 
res qui y conduilènt , puUquc je doûtois même que le quarré peut demeurer Magique 
en levant une feule enceinte, mais ayant rrouvé une réglé pour les ordonner en beau- 
coup de laçons , je creus qu’elle les concenoit toutes , ce qui me (cmble excufable, puil^ 
que je vous envoyay ma Lettre auflî*tôc après la première méditation que j'eus fait 
lUr ce fujcî. Dépuis que j'ay receu la demiere de M onficur Frcnicle , j'ay auHi-tôc dé- 
couvert que ia queflion du quarré ii± étoû de ma portée , & pour ce que l'operation 
(croit trop longue qui conliftc à ranger le quané de 21^ en telle Ibrre que levant ^ cn- 
ednees il refte Magique , & du reÛanc encore 1. & qu'il demeure Magique, & puis une 
feule du rcAc à la uoérae condition , je me conceotciay pour ce conp de vous envoyer le 
quarré qui refte après les trois premières , 2 c les 1, (êcondes enceintes ôtées , duquel d 
vous levez une feule enceinte le cefte donenre Magique comme vous verrez. 
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Parce que le temps me manque je diffère à vous envoyer les ^ enceintes qui man- 
quent pour parfûcck quané entier de 2I2 juiques au départ du prochain Courrier. 

Après 
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Apr^sccLivous dcvcs aoicc que desque j'auray loillr, j'iray aulfi avant fur ce fu;cc 
qu’il cl\ poflTiblc. 

Pourccquicftdcs cuber , jcn'cnlçay pas plus que MonficurFrenicIc , mais pourtant 
je puis les ranger tous à la chaigc que les Diagonales Icules de quarrez que uous pou- 
vons fuppofer parnllelcs à l’Horifon , feront égales aux cotez des quarrez , ce qui n’eft 
pas peu de choie. En attendant qu'une plus longue méditation découvre le reftcr je drcf« 
foay ccluy de 8. 10. ou 12. à ces conditions H MonHeur de Freniclc me l'ordonne. 

Pour les quarrez qui ont des cellules vuides j’y travailleray au plûtôr. 

Ce que jc(Umc le plus cil cet abbregé pour l'invention des nombres parfaits, à quoy 
je fuis refolu de m'attacher , li MonHeur Freniclc ne me fait part de fa methodc.Voicy 
trois propofitions que j’ay trouvccs/ur lefqucllcs j'eipcre de faire un grand baHiment. 

Les nombres moindres de l’unité que ceux qui procedent de la progrcifion double, 
comme 

Î2J 45 ^ 7 8 9 10 

I J 7 IJ 31 127 255 Jii loaj 

II 12 2047 4095 8191 &c. 

Soient appeliez les nombres parfaits , patccquc toutes les fois qu'ils font premiers 
ils les produilênt. Mettez au deflus de ces nombres , autant en progcclEoii naturelle 
xi 2. ôcc. qui foicnc appeliez leurs cxpolàns. 

Cela fuppofe, jedis , 

I. lors que l’cxpolântd’un nombre radical eft compofé,(bn radical ell aulTI com- 
pofé, comme parcequc6.cxpolânt deéj. cH compofe , je disque 65. eft aufU corn- 
pofé. 

a« Lors quel’expolânteftnombteprcmier, jedis que fbn radical moins l'unité cH 
roefuré par le double de Texpofant , comme patccquc 7. expofâne de 127. cft nombre 
premier , je dis que 126. cft multiple de 14. 

J. Lo«s que l'expofant eft nombre premier , je dis que fbn radical ne peut étie me* 
furé par aucun nombre premier que par ceux qui (ont plus grands de l'uoité qu’un 
multiple du double de Texpofant , ou que le double de l’expoHint. Comme parce que ii. 
expofant de 2047. cH nombre premier , je dis qu'il ne peut être mefuré que par un 
nombre plus grand de l’unité que sa. comme 23. ou bien par un nombre plus grand de 
l'unité qu'un multiple de 22. en effet 2047. n’eft mefuré que par jh & par 89. duquel H 
vous ôtez Tunitc , refle SS. multiple de 22. 

Voilà trois fort belles propofîtions que j'ay trouvées 6c prouvées non ^ns peine. Je 
les puis appcUct les fondements de l’invention des nombres parfiiits. Je ne doute pas 
que Monficur Freniclc ne foit allé plus avant , mais je ne fais que commencer , 6c fans 
doute CCS propoHtions pafTcront pour trcs-bcUes dans l'cfpric de ceux qui n'ont pas 
beaucoup épluché ces matières , 6c je feray bien aife d'apprendre le fentiment de Mun* 
£cur de Kobcrval. 

Au refte vous ou moy avons equivoqué de quelques charaâeres au nombre que j'avois 
creu partit, ce que vous connoiftrczailcmcnt, puUquc je vous baillois 
pour fbn radical, lequel j'ay pouttant depuis trouvé par l'Abbrcgé tiré de mas. propo- 
lîtfon eftre divUlble par 223. ce que j'ay connu à la féconde diviHon que j'ay faite , car 
rexpofâot dudit radical cftant 37. duquel le double eft 74. j'ay commencé mes diviftons 
1^ 149. plus grand de l'unité que le double de 74. puis cominüuant par 223. plus grand 
de Tunitéque le triple de 74. j’ay trouvé que ledit radical eft multiple de 225. 

De CCS Abbregez j'en vois déjà naine un grand nombre d'autres , £f mi fâr S veder 
itm ^ânlume. 

Je vous cnrrctiendtay un jour demon progicz H MonHeur de Freniclc ne vient au 
fccours , 6c n'a!>brcgc par ce moyen ma rcchccchc des Abbregez , en tout cas je vous 
coojtite de faire en forte que Mr. de Kobcrval joigne fon travail au mien , puifquc je 
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me trouve preite de beaucoup d'occupations qui ne me laUTeoc que fort peu de temps 
à vacquer à ces chofes, je fuis , &c. 

Lettre de Monfteur de Fermât à Monfieur de Caredii 
Conseiller au (jrand Confeil. éAFaris. 

jyjONSIEUR, 

Vous m'obligez toujours , & Je conoois dans la continuation de vos ibins celle de 
vôtre afTeâion»dequoy je vous rends mille grâces. Pour 1a Geometrie je o'olê pas 
encore m'y attacher fortement depuis mon incommodité , je n'auray pourtant pas 
beaucoup de peine 1 trouver les deux de vos propolitiCMU { pour celle de la parabole , je 
ne lay pas examinée oy tentée, je remets touccecy k ma proniere commodité. Mais 
de peur que vous ne m'acculiez de n'envoyer rien demon invention , je vous envoyé 
trois nombres paimy plullcurs autres que j'ay trouvés dont les parties ;üiquocet font 
le multiple. 

Le nombre Tuivant el\ fous-triple de Tes parties aliquotes, 149411x3 176641920^ 
Ceiuy-cy cH lôus>quadrup]e , iSoa58i78o37036466i7éOh 
£t ccluy-cy aulTi , 8793447673766S055040. 

Puifque je me trouve fur cenc matière, en voicy deux que j'ay choUls parmy mes 
ibus-quimuplcs. 

Le premier fc produit des nombres fuivans multipliez entr'eux,83fSéo8. 2801. 1401. 
ai97. 2:87. «31. 457. 307.189- 141- 1^5- 41- Jt* 

£c l'aurre ic produit des nombres lûivaDS multipliez entr'eux . 134217718. 

J27. liJ. «3- 6 t. 43. 31. 19. 19. H. 7- 

£n voicy encore un fous-double de les parties de mon invention, lequel multiplié 
par 3. £iic un lôus-triple, ledit nombre cft, 51001180160. 

C'cA parmy quantité d'autres que j'ay trouvez que j'aychoilî par advancc ceox^oy 
pour vous en faire part, afin que vous en puifliés juger par cqt échantillon. J'ay 
trouvé la methode generale pour trouver tous les pofllblcs , dequoy je fuis aûuré 
que Monfieur de Roberval fera étonné , 6c le bon Pere Msfenne aufiî , car U n'y a cer- 
taioemeoc quoy que ce foit dans toutes les Mathématiques plus difficile que cecy , 2c 
hors Monfieur de FrcnicJe, 2t peut-être Monfieur Defeartes , je doute que perfonne en 
connoilXè le lècret, qui pourtant ne le fera pas pour vous , non plus que mille autres in- 
ventions, dont je pourray vous entretenir une autrefois , 2e pour exciter par mort 
exemple les Sçavans du Païsoù vous eficz , je leur propofede trouver autant de trian- 
gles en nombres qu'on voudra , de même aire, ce que Diophante ny Victen'onc trou- 
ve que pour trois feulement. Jefiiis,2cc. 

Lettre de J\Lonpeur de Fermât i ALonfieur de Carcavi 
Confeiller au (jrand Confeil. A Taris. 

Jp^ONSlEUR, 

Je fuis marry de la perce du paquet de Monfieur de $. Martin , je luy écrivois fitr le 
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fu;ct des nombres , de luy £û/bis part de quelques propofitioQSf de fur tout de la fuivan* 
te que Monfleur Fccniclc m‘avoit autrefois ptopofee , de qu’il m’advoüa tout net ne 
l'^avoir point. Trouver un triangle rcéhngle , auquel le qiiarré de la dilFcrcncc des deux 
moindres côtez furpalTc le double du quarté du plus petit coté d'un nombre quorré. 

J c luy âdvoüay auflî pour lors que /c n'en t^vois point U IblurioUj de que je ne voyois 
pas meme de voyc pour y venir» mais depuis jcTay trouvée avec autres infinics,voicy le 
triante i}6. 1617. 1525. Ilfcnà b fuivante quedion pour laquelle Monfieur Freniclc le 
tnctoit en peine de ce préalable. Trouver un triangle rcéûngle duquel te plus grand 
côté foit quarré » de le plus petit dilTerc d’un quarte de chacun des deux autres. Si vous 
;ugez à propos de faire part de cette propoûûon à mondit fteur de S. Martin » |e m'en 
remets à vous , je ne rcllcray pas de luy récrite par b première voyc. 

J’ay donné à Moniteur l’ Archevêque un petit mémoire decorreâions fur le Theon 
Smytnarus.quc je croy qu’il envoyeta à lAuthcuravcc le manulcrit del'AÜronomie. 
Je lcray ravyque cette occaHon me fcivc àétreconnude Moniteur BuUUud de qui le 
merite étant connu à tout le monde m‘a efté pleinement confirmé par ce nouveau tra* 
vail fur le Theon , où j’ay particulièrement adôûré U corceâitMi du Decret de Timo- 
thée, qui ncpouToitécredciic qu'à une main de cette importance. Je fuis , dcc. 

Lettre de Mo» fteur Tafcal à M. de Fermât. 

Le t;. luiUn 1^)4. 

jyjONSXEUR, 

L'tnipatiance me prend auBî-bicn qu'à vous, de quoy que je fois encore au lit, je 
ne puis m’empéchetde vousdire que jereœusMer aufoitdc b part de Mr.de Car> 
cavi v6trc lettre fur les partis , que j'admire 11 fort que je ne puis vous te dire. } e n’ay 
pas le loifir de m’étendre , mais en un mot vous avez trouvé les deux partis des dez de 
des parties dans la parfaite jultcûc , j'en fuis tout lâtisbit , car je ne doute plus nuin- 
tenant que je ne lois dans la vérité , apres U rencontre admirable où je me trouve avec 
VOUS) j'admire bien davantage la methode des parties que celle des dez J'avois veu 
pluficurs petfonnes trouver celles des dez, comme Mric Chevalier de Meré.qui cil; ccluy 
qui m'a propofe ces qudUons , de aulü Monlieur de Robcrval , mais Mr. de Meté n’a- 
voit januis pù trouver la jufte voleur des parties ny de biais pour y arriver , de forte 
que jcme trouvois lèul qui eulfc connu cette propoccion. Vôtre methode efl; très- 
Icurc , de cA celle qui m'^ b première venue à là penfée dans cette recherche. Mais par- 
ce que la peine des combinaifons eft cxcclTivc , j’en ay trouvé un Abbregé , de propre- 
ment une autre méthode bien plus courte de plus nette que je voudrois vous pouvoir di- 
re icy en peu de mots. Car je voudrois defonnais vous ouvrir mon cœur s'il le pouvoir, 
t.incj 'aydc joyede voir nôtre rencontre. Je voy bien que la vérité cft la nicmeàTolofc 
ôc à Paris. Voicy à peu près comme je fais pour lî^voirb valeur de chacune des par- 
ties, quand deux joueurs joiienc pat exemple en trois parties, de chacun a mis ja.pifio- 
Ics au jeu. 

Pofons que le premier en air deux de l’autre une , ils jouent maimenant une partie, 
dont le Ibrt eO tel .que fi le ptcmicc lagagnc,it gagne tout l’argent qui cAau jeu , fça- 
voir 64 pillolca > li l'auttc la gagne , Us font deux parties à deux parties ; de par conlê- 
quent s'ils veulent fc lcpaccr,Ü bue qu’Us letircm chacun leur mile, fçavoii chacun 
^2. piAolcs. Conlidetez donc, Monlieur, que lUc premier gagne U luy apparitcnt 64. 
s'il perd U luy appartient 32. Donc s’ils veulent ne point bazarder cette partie, de le fe- 
parer bns la louer , le picnucr doit dite , ic fuis fau d'avoir 32. piAolcs , car la pcitc 
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même me les dorme > mais peut les p. autres, peut-être je les auray » peut-être vous I es 
aiircx, le hazaedeft égal, partageons donc ces )s pillolcs par U moitié , & me doiiucs 
outre cela mes ^2. qui me Ibnt reutes, il aura donc 48.piHoles de l'autre 16. 

Pofons maimenant que le premier ait deux partic$»dc l'aurre point , de ils commencent 
a jouer une panie , 1 e Ibrt de cettte partie elV tel , que H Je premier la gagne il me tout 
l'argent, 64. pidoles, niaunc la gagne les voilà revenus au cas precedent , auquel le 
premier aura deux parties , de l'autre une» Or nous avons déjà monûré qu'en ce 
cas il appartient à celuy qui a les deux parties 48. piOolcs , donc s’ils veulent ne point 
jouer cette partie , il doit dire aintî , fi Je la gagne , je gagneray tout, qui cA (S4. Il je la 
perds , il m’appartiendra légitimement 48. Donc donnez - moy les 48. qui me Iboc 
certaines , au cas meme que je perde , de parcageons les 16. autres par la moitié, 
puis qu'il y a autant de hazard que vous les gagnez comme moy , ainil il aura 48 de s. 
qui ibni 56. piilolcs. 

Puions enfin que te premier n’aii qu’une partie de l'autre point. 

Vous voyez , MonHeur, que s'ils commencent une partie nouvelle , le ion en cA tel , 
que (1 le premier la gagne , il aura deux pai ries à peine , de partant par le cas precedent 
il luy appartient 56. s'il la perd ils font partie à partie , donc il luy appanient 32 pilloles. 
Donc il doit dire H vous voulez ne la pas jouer donnez-moy 32. piltolcs qui me font 
/cures , de partageons le rcAe de 56. par la moitié, de 56. 6tcz ^a.rcAc 24* parugez doiK 
34. par la moitié prenez en 12. de moy u. qui avec 32. font 44. 

Or parce moyen vous voyez par les Amples fbuAraéàions que pour la première par- 
tie il appartient fur l’argent de l’autre 12. piAolcs , pour la leconde autres 12. de pout 
la dernière 8. 

Or pour ne plus Élire de myAere , puifque vous voyez auiA bien roue à découvert, de 
que je n'en fài/bis que pour voir A je ne me ciompois pas , la valeur ( j'encens là valeur 
Utr l’argent de l'autre /êulemcot ) de U dernière partie ^ deux , cA double de U partie 
de 3. de quadruple de la dernière partie de 4. de oâuplc de la daniere partie de y. dcc. 
Mais la proportion des premières parties n'cA pas ü ailée a trouver, elle cAdoocainA, 
car je ne veux rien déguilcr. £c voicy le problème donc je failbis tant de cas , comme 
en effet il me plaît /bit. 

EAanc donné tel nombre de parties qu'on voudra trouver la valeur de la première. 

6oit le nombre des parties donné par exemple 8. prenez les huit premien nombres 
pairs . de les huit premiers nombres impairs, lavoir 2.4.6.8.1a 11.14 16. 

£c I. J. 5. 7. 9. 11. ]|. 15. multipliés les nombres pairs en cette /orte le premier par le 
A'cond, le produit par le croiAéme , le produit par le 4. le produit pat le cinquième, 
&c. Multipliez les nondarcs impairs de b même Zone, le prcmici par le fécond , le pro- 
duit par le troiAcme , dcc. le dernier produit des paies cA le dcnomiiiarcur, de le dernier 
produit des impairs cA le numeiaicur de b fraétion qui cxprinac b valeur de b première 
partie de 8. C'cA à dire que A on joiie chacun le nombre des piAolles exprime pat le 
produit des pairs, il en appanicndcoit fur l’argent de l'autre le nombre exprimé par 
le produit des impairs. 

Ce qui fe demonAre , mais avec beaucoup de peine par les combinaübns telles que 
vous les avez imaginées, de je n'ay peu les demoriArer par cette autre voyc que je viens 
de \ ous dire , mais feulement par celle des combinaifbns, de voicy les propoAtions qui y 
mènent, qui font proptement des propofiiions arithmétiques toudiant les combinai- 
fbns , dont j’ay d'affez belles propriecez. 

Si d’un nombre quelconque de Lettres, par exemple de 8. A, 6, C, D,E, F, G, H, vous 
en prenez toutes les combUsail'ons poflîbles de 4. lettres, de en Aiiee routes les conibi- 
naiibiis poAîblc.s de 5. lettres , de puis de 6. de 7. de de 8. &c. de qu’ainfi vous preniez 
toutes les combinaiAons pofTibles depuis U multitude qui eA la moitié de b toute juA 
qu'au tout, dis quel] vous joignez cn/cmble b moitié de b combinai/bii de 4. avec 
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chacune des combinaUbns (iipcricurcs, U fommc fera le nombre untfeme de b pro* 
grdTion quaternaire i commenceT par le binaire qui eft la moitié de la multitude. 

Par exemple , de je vous le diray en Latin > car le François n'y vaut rien. Si quotlibet 
litccraram verbi gracia oéto ABCDEFG H» fumamur omnes combinaiionrs qua- 
ceciiari),quinqucnarij,lênarij, dcc. uique ad oûonarium. Dico fi jungas dimidium 
cofubinarionis quacernarij nempe 35. (dimidium 70.) cum omnibus coBibluaiionibus 
quinquenari j nempe 56 plus omnibus combinaiionibus Icnari; nempe zS. plus omnibus 
combinationibusicptcnaril nempe 8. plus omnibus combinationibus oftonarij nempe 
I. faâum cfTc quartum numerum pcogreiTionis quatemari) cujus origo cfl: 2. dteo quar- 
tum nuoKSum, quia 4. oâonarij dimidium cft. 

Sunt enim numeri progrcffionis quatemarij quibus origo cfl a. ifU> 2. 8. 32. 128. 512. 
d(c.quoruni z.primus 8. fecunduSj^z. tcrtius^dc 128. quartus, cui 128- Ruantur h- 35. 
dimidium combinationis 4.1ittcrarum,-+ )6.combinaTionis litterarum, -f 28combU 
nationis ^.littcrarum,-^ 8combinationis7.1ittcrarum, ~+ icombinailoms s.Uaerarum. 

VoiU U première propotition qui clV purement Arithmétique. 

L'autre regarde la doéh’inc des partis , Se cil telle : U faut dire auparavant H 
on a une partie de $. par exemple , de qu'ainfi il en manque 4. le jeu fera in- 
faniibiement décidé en 8. qui cfl double de 4. U valeur de la première partie de 5. fur 
l'argent de l'autre cH la Haâion qui a pour oumerareur la moitié de la combinailbn de 
4. fur S. ( je prens 4. parce qu'il cfl égal au nombre des parties qui manque, de s. parce 
qu'il dl double de 4.)dc pour dénominateur ce meme numcraccut.plus toutes les corn* 
binaifbns rupericures. 

AUifi fi j'ay une p.irtic de 5.Ü m'apartient fur l’argent de mon jodetrr,-;^c*dl i dire que 
s’il a mis 128 pirtoles , j'en pcens ^5. de luy laiffc le rcfic 93. Or cette fraéUon 
cfl b meme que ccUc-U laquelle cÔ bitc par la multîplic.'ition des pairs pour 
dénominateur de de la multipUcaciond» impairs pour le numérateur. 

Vous verrez bien fans douce tout celafi vous vous en donnez une foie peu U peine. 
C'efl pouiquoy je trouve inutile de vous en cnuctcnic davantage, je vous envoyé 
neancmoins une de mes vieilles tables. 

Je n'ay pas le loifir de U copier , je la re&ray,vous y verrez comme roûioiirs b valeur 
delà première parue cil égale à celle de la (ccoikIc, ce qui le trouve aifcmcnc parles 
combitiaif'ons. 

Vous verrez de même que les nombres de U première ligne augmentent toujours. 

Ceux de la féconde Je même. 

Ceux de la croifiémc de même. 

Mais en fuite ceux de la 4. diminuent* 

Ceux de las.dcc 

Ce qui cft étrange. 

Je n'ay pas le temps de vous envoyer la demonUrarion d’utie difficulté qui ctonoit 
fort M ...... car il a très-bon cfprit , mais il n'cfl pas Geometre. C'cil comme vous 

fçavez un grand defaut , de même il ne comprend pas qu’une ligne Marlicmati* 
que iôit divifible à rintîny,dc croiefort bien entendre qu'elle efl compolec de points 
en nombre finy , de jamais je n'ay peu l’en tirer, Il vous le pouviez bire on le ren- 
droit parlait. 

)| medilbic donc qu'il avoir trouvé fatiflcié dans les nombres par cette railba. 

Si on entreprend de faire un fis avec un dé il y a advantage de rcntrcpccndic en 4* 
comme de 67». à 625. 

Si on entreprend de faire Sannes avec deux dez il y a defàdvantage de l'entrepren- 
dre en 24. 

£t neantinoins 24. efl à 36. ( qui cil le nombre de$ faces de deux dez ) comme 4.À 6. 
f qui efl le nombre des tàcesd'un dé.^ 

Z i 
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Voila qucléroirTon grand fcandaicqai iuy Êülùu dire hautement que les ptopofi. 
tlor.s n'éroient pas conflantes, dcquerArithmetiquelèdémcnroit. 

Mais vous en verrez bien aUment la railbn par les principes où vous cflés. 

Je mettray par ordre tout ce que i’en ay hit quand j'auray achevé des traitez 
Géométriques où Je travaille U y a déjà quelque temps. 

J’enay &it auOâd' Arithmétiques, fur le lùjetdcrquels jevousTuppIicdc me man/iy 
Votre avis fur cette dcmonftration. 

J c pofe le Lcmme que tout le monde J^ir, que la foinme de tant de nombres qu'on 
voudra de la progreflion coorinuée depuis runité comme i. 3. y.4. étant ptilê deux fois 
cft égale au dernier 4. menée dans le prochainement plus grai^ 5. c’eft à dire que la 
fbmme des nombres contenus dans A, étant pcife deux fois cil c^c au produit de A 
in A I. 

Maimciunt je viens à ma prbpoficion. 

Duorum quorumlibet culwum proximorum difFcrencia unitate demptd fcxtupla 
cA omnium numerorum in misons radice comemorum. 5 int duz radices R, S, unita- 
te diifi»entcs,dico B.* — - i.cqiunu&3e numerorum in S contemorunt Icxics fumptzi 
crenim S vocetur A. ergo R cA A -f i. Igitur cubus radicis R,iêu A 1 eA A’ h> } 
A* -«■ J A -4 i*. Cubus vero S lêu A cA A^ Et bonim differentia cA y A* 3 A -+ 1'. 
id cAR'—SMgitur fi auferatur unitas, j A* -f 3 Acq. R' — S* -t,fcd duplumfummz 
numerorum in A feu S concent oru m xquatur ex lemmate A in A -4 1 hoc cA A* A. 
Igirur fexniptum furoms numerorum in A coaccmocumæq.3 A* -+ 3 A. Sed 3 A* -4^ 

3 A zq. R 3 S‘ — 1. Igitur R* - S’ ~ i zq. fextuplo fiimmz numerorum in A feu S 
contentorum : quod état demonûrandum. 

On ne nu pas feit de difficulté U defius , mais on madic quon nem'en faifbit pas 
par cette raiibn que tout le monde cA accoutumé aujourd'huy à cette methode , fie 
mpy je prétends que fiins me £ùre grâce on doit admettre cette dcmonAracion comme 
d'un genre excdlenc , j’en actens ncantmoins vôtre avis avec toute foumiAlon : cour ce 
que j*ay demon Aré en Arithmétique cA de cette nature, voicy encore deux diAîciiltcz. 

J'ay demonAré une propofitlon pUnc en me fervant du cube d'une ligne comparé 
au cube d'une autre. 

Je pretcus que cela cA purement Géométrique & dons la feverité la plus grande. 

De même j’ay refblu le problème de quatre plans, quarre points & quatre Sphzres, 
quatre quelconque étant donnez trouver une Sphzrc , qui touchant les Sphzres don- 
nées paAè parles points donnez, AclaiAè fut les plans des portions de Sphzres capa* 
blés d angles donnez , & celuy<y. 

De crois cercles, trois points, trois lignes quelconques étant donnez trouver un cer- 
cle qui touchant les cercles , de les points , lailTe fur la ligne un arc capable d'angle don- 
né. J'ay refblu ces problèmes plaloemcoc n'employant dans U conAcuâion que des 
cercles de des lignes droites. 

Mais dans la demonAcation je me fers de lieux folides de parabc^es ou hyperboles. 
Jeprctensneantmoinsqu’acccnduqueUconAruâion cA plane ma fblution cA pla- 
ne , de doit pafler pour telle. 

C’eA bien niai rcconnoître Thonneur que vous me faites de fbuAVlc mes encrcciens 
que de vous importuner fi long-temps , je ne penfe jamais vous dire que deux mors 
(Se fi je ne vous dis pas ce que j'ay le plus fur le cœur , qui cA que plus je vous connois 
plus )C vous admire de vous honnore , de que G vous voyez à quel point cela cR, vous 
donneriez une place dans vôtre amitié à ccluy qui cA, dcc. 
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Lettre de Moniteur Tafcal à M. de Fermât, 



pu»4> Aouftx^rv 
jy^ONSIEÜR, 

Je ne peus vous ouvrirpu pcnTc'e entière couchant les partis de planeurs joueurs 
par rOrdinaire pâlie , de mêmes j’ay quelque répugnance à le taire, de peur qu'en cecy 
ccctc admirable convenance qui étoit entre nous, 6c qui m'êtoit H chcre ne commence à 
le démentir, car je crains que nous oc Ibyons de difierens avis fiir ce (bjer. Je vous veus 
ouvrir toutes mes railbns , 6c vous me ferez Ia grâce de nK redrefl^ f! j'erre, ou de 
m'affermir fi j'ay bien rencontre. Je vous le demande tout de bon 6c Cnceremeoc, 
car je ne me ricodray pour certain que quand vous ferês de mon o6cê. 

Qtund il n'y a que deux joueurs vôtre méthode qui procede par les comiMnairons 
eft trcs fcurc. Mais quand U y en a crois , je croy avoir ^monftrarion qu'elle eft mal 
juAc.fl M n'cftque vous y procédiez de quelqu'autrc manière que je n'encenspas, 
mais la methode que je vous ay ouverte, 6c dont je me fers pat tout cfl commune à tou- 
tes les conditions imaginablct de toutes forces de partis, au lieu que celle des combi- 
naifons ( dont je ne me fers qu'aux rencontres particuliercs où clic eft plus courte que la 
generale ) n'efi bonne qu'en ces (cules occafious, 6c non pas aux autres. 

Je fuis feue que je me donoeray à enteudee , mais il me faudra un peu de dUix>uis, 6c 
ô vous un peu de patience. 

Voicy conunoïc vous procedes quand U y a deux jo üeurs. 

Si deux joueurs joüans en (dufieurs parties fe trouvent en cét état qu'il manque 
deux parties au premier , 6c trois au fécond , pour trouver le parti il £mt ( dites vous ) 
Voir en combien de parties le jeu fera décidé abfolument. 

U cfl aifè de fupputer que ce firra en quatre parties, d'où vous conciliez qu'il £nit 
voir combien quatre parties fe combinent entre deux joueurs , 6c voir combien il y a 
de combinaifons pour Ëiire gagner le premier, 6c combien pour le fécond , 6c partager 
l'argent fuivauc cette proponloa.J*euf!c en peine i entendre ce difeoun U fi je ne l’eufTc 
a a a a i même auparavant , auffi vous l'aviez écrit dans cette penfée. Donc pour 

*a b a î combien quatre parties fè combinent entre deux joueurs , U Éuit imaginer qu'ils 
a a b b x ^ deux fiices ( puis qu'ils ne font que deux joueurs j comme i aoix 

6c pile , 6c qu'ils jettent quatre de ces dez ( parce qu'ils jouent en quatre parties ) 6c 

• bib X *i^>‘ntenant il £iut voir combien ces dez peuvent avoir d’affietes difierentes. Cela eft 

• b b a I ^ fupputer , Us en peuvent avoir feize qui eft le fécond degré de quatre , c'eft à di* 
abbb 3 rc le quarrés Car figurons n<His qu'une des faces eft marquée A, âvorabie au premier 

I joueur, 6c l'autre B âvotable auiccond,doncccsquatrcdcz peuvent s'afteoit furune 
baab ■ de cesfeize affictes, 
baba i aaat 

babbz bbbb. 

bbaaj <]u'U manque deux parties au premier joüeur, toutes lesfitces qui ont 

bbab a deux A le fisnt gagner, donc ü en a ji. poux Uiy, 6c parce qu'il y manque trois parties au 
b b b a I s fécond, toutes tes faces où il y a B le peuvent fàue gagner , donc il y en a 5. 
bbbbi a Donc il faut qu'Us partagent ia fouune comme o« à 5. Voilà vôtre metho^ quand 



Digitized by Googfë 





de M. de Fermât. i8j 

il y a deux joueurs. Sur quoy vous dites que s'il y en a davantage il ne fera pas diffi. 
eue de faire les parrys par la meme metUode. 

Sur cela, Monncur.j'ay à vous dire que ce parry pour deux joueurs fondé fur les 
combinaifons c(t tres-jufte & tres-bon. Mais que s'il y a plus de deux joueurs il ne lcra 
pss toujours jufte, de je vousdirayla railôn de cette différence. 

Je communiquay vôtre méthode À nos Mcfficurs , lur quoy MonHcur de Rober* 
val me üi; cette objeâlon. 

Que c'eft à tort que l'on prend Tart de &irc le patty fur la fuppofition qu'on joüc en 4. 
parties , veu que quand il manque a. p.irties a l'un de j. à l'autre , il n’eft pas de ncceill- 
té que l'on jolie 4. parties pouvant arriver qu'oo n'en joiiera que deux ou 3. ou à la 
verite peut- être 4. 

£t ainlî qu'il ne voyoit pas pouiquoy on pretendoit de faire le party juffe fur une 
condition feinte qu'on joiiera 4. parties, veu que la condition naturelle du jeu, eft 
qu'on ne joiiera plus dés que l'un des joueurs aura gagné , & qu au moins fi cela n'é- 
tgit faux , cela n'étoit pas demonffié. 

De forte qu'il avoit quelque foupfon que nous avions ûit un paralogifme, jeluy 
répondis que je ne me fbndois pas tant fur cette methode des combinaifons , laquelle 
vctirablemcnt n'eff pas en ibn lieu en cette occaHon , comme fur mon autee methode 
univerfcllc à qui rien n'échape , de qui porte û demonffracion avec foy , qui trouve le 
meme pany precifèment que celle des combinaifons, de de plus je loy demonffray 1a 
vérité du party entre deux joueurs par les combinaifons en cate forte. 

N'eil-il pas vray que n deux joueurs le trouvans cncéc état de l'hypotefe qu'il man- 
que deux parties i l'un de 3. à l'autre conviennent maintenant de gré à gré qu’on joüc 
qiutre parties complcttes , c'eff à dire qu'on jette les quatre dez à deux faces tous à U 
fois, n'cfi-il pas vray, dis>je, que s'ils ont délibéré de jouer les quatre parties le 
party doit être tel que nous avons dit iuivanc la multitude des afficccs favorables à 
chacun. 

Il en demeura d'acord, de cela en effet eff dcxnonffratif , mais il nyoitque U même 
chofe fubfiftat en ne s'aftreignant pas à jouer les 4. parties , je luy dis donc ainü. 

N'eft-U pas clair , que les mêmes joueurs n'étaot pas aftreincs à jouer quatre parties, 
mais voulant quitter le jeu dés que l'un auroit atteint Ton nombre, peuvent fansdom- 
mage ny advantage s'afteeindre à jouer les quatre parties entières , de que cette con- 
vention ne change en aucune nuoicrc leur condition. Car fi le premier gagne les deux 
premières parties de quatre, de qu'aind il ait gagne, rctufcra-il de jouer encore deux 
parties , veu que s’il les gagne il n'a pas mieux gagné , de s'il les perd il n'a pas moins 
gagné , car ces deux que l'autre a gagné ne luy fuffifont pas , puis qu'il luy en faut crois , 
de ainfi il n'y a pas affés de quatre parties pour füce qu'ils puiffcnc tous deux accciodce 
le nombre qui leur manque. 

Certainement il cfl aifé de confiderer qu'il eff abfolumenc égal de indiffèrent à l'un de 
à l'autre de jouer en la condition naturelle i leur jeu qui cflde finir des qu'un aura Ton 
compte , ou de jouer les quatre parties entières , donc puilque ces deux conditions font 
égales de indiffecentes le party doit être tout pareil en l’une de enrautre,or U cfl ja- 
ffe quand ils font obligez de jouer 4. parties comme je l'ay monllré. 

Donc il eft juffe auill en l'autre cas. VoiU comment je le demonffray , de fi vous y 
prenez garde cette demonffeacion eff fondée fur l'égalité des deux conditions vraye 
de feinte à l'égard de deux joücurs , de qu'en l'une de en l'autre un même gagnera roù - 
jours , de n l'un gagne ou perd en l'une, il gagnera ou perdra en l'autre , de jamais deux 
ji'auront leur compte. Suivons la même pointe pour trois joueurs. 

Et pofbns qu'il manque une partie au premier, qu’il en manque deux au ûreonJ, 
de deux au troificme; pour faite le p.irry fuivant la meme mcthodedcsconibinaironsil 
faur chercher d'abord en combien de parties le jeu fera dcci<.lé , comme nous avons 
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Digitized by Google 




iS5 



Lettres 



fait quand il y avoir deux joueurs, ce fera en 3. Car ils ncfçauroint joiier 5. parties lâns 
que la decilion foit arrivée nccciHiircment. 

]| faut voir mainienam combien 3. parties le combinent entre trois ioücurs , Se 
combien il y en a de ùvorablcs à l'un , combien à l’autre, Se combien au dernier, & iui- 
vant cette proportion dillribucr l’argent de même qu'on a âit cni’hypotcfc de deux 
ioiieurs. 

Pour voir combien il y a de combinaifons en tout , cela cfl aife , c’eft la rroinémc 
puiiTancc dci.c’cftàdire Ibn cube 27. 

Car fi on jette trois dez à la fois ( puis qu'il faut jouer trois parties ) qui ayent chacun 
3. faces , puis qu’il y atrois joueurs , l une marquée A favorable au premier, l’autre B 
pour le fécond , l’aurrc C pour le troificmc. 

11 cft manilêftc que ces trois dez jettez cofcmblc peuvent s'afleoir fur 27. aflictes 
differentes , fçavoir , 

Or il ne manque qu*une partie au premier, donc toutes les alTic- 
tes où il y a un A font pour luy , donc il y en a 19. 

11 manque deux parties au fécond , donc toutes les affictes où il 
y a 2. B font pour luy, donc il y en a 7. 

Il manque deux parties au 3. doue toutes les alTictcs où il y a 2, 
C font pour luy , donc il y en a 7. 

Si de là on conclûoit qu'il faiidroit donner à chacun fuivant la 
proportion de 19. 7.7. on fc tromperoit trop grofliercment , & je 
n'ay garde de croire que vous le falfiés ainli. Car U y a quelques 
faces favorables au premier & au fécond tout cnfcmble comme 
A B B , car le premier y trouve un A qu’il luy faut , & le fécond 
deux B, qui luy manquent, & ainfi A C C cft pour le premier de le 
troifiéme. 

Donc il ne faut pas compter ces faces qui font communes à 
deux comme vallans la fomme entière à chacun, mais feulement 
ia moitié. 

Car s'il arrivoit l’afiictc ACC, le premier, & le troificmc 
auroinc meme droit à la fomme ayant chacun leur compte, donc 
ils partageroient l'argent par la moitié, mais s’il arrive rallîetc 
A A B , le premier gagne feu! , il faut donc faire la fuppuutioii 
ainfi. 

11 y ais.afnctcs qui donnent l’entier au premier, & 6 . qui 
luy donnent la moitié, & huit qui ne luy valent rien. 

Donc fi la fomme entière cft une piftole. 

Il y a i^. faces qui luy valeur chacune 1. piftole. 

Il y a 6. Éiccs qui luy valent chacune-7 piftole. 

Et 8. qui ne valeur rien. 

Donc en cas de parry il faut multiplier , 

JJ. Par une piftole qui font. U 

6. Par une demy qui font. 3 

8. Par zcio, qui font. o 

Somme 27. ' 
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Et divifet 1a fomme des valeurs 16, par la fomme des aflîctcs 

«ion ^ qui cft ce qui appartient au premier en us de parrvs , 
dea/. ^ ’ 

Le parly du iccond 6c du troificmc joücur fc trouvera de meme- 



Somme 16 
27. qui fait la fra- 
fcâvoir 16. piftolcs 
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n y a 4. aflictcs qui luy valent i. piftolc« multiplies, 4* 

U y a 3. alllctcs qui luy valent piÛolcs, multiplies, i- 

Et ao. aflictes que ne luy valent rien. o 

Somme i7* Somme 5 

Donc il appartient au lêcond joueur y. piftoles & lîir a?. & autant au troiCcme ^ 
& ces trois fommes 5. _l_j. ^ étant jojntces font les 27* 

Voilà, ce me femblc, de quelle manière il faudroit ûitc les parte s pat les combinai- 
Ibns fuivant vôtre methode , H ce n‘cft qui vous ayés quclqu 'autre chofe fur ce fujet 
que je ne puis fçavoir. 

Mais fl je ne me trompe ce party eft mal juHc. 

La railbn en eft qu’on fuppofe une chofe &ulTc,qui eft qu’on joue en j.partics infail- 
libiemcnt,au lieu que la condition naturelle de ce jeu U cft qu'on ne joue que jufques à 
à ce qu'un des joueurs ait atteint le nombre de parties qui luy manque , auquel cas 
le jeu cclTc. 

Ce neft pas qu'il ne puifle arriver qu’on joiie 3. parties , mais il peut arriver aulU 
qu'on n’en jouera qu'une ou deux rien de nccclTité. 

Mais d'oû vient, dira t'on, qu’il n'eft pas permis de Élite en cette rencontre la meme 
fuppolitioii teinte que quand Ü y avoit deux joueurs? 

£n voicy la raifon. 

Dans la condition véritable de ces trois joueurs il n’y en a qu’un qui peut gagner : 
car la condition cft que dés qu'un a gagne, le jeu cefle i mais en la condition feinte deux 
peuvent atteindre le nombre de leurs parties : Içavoir fi le premier en gagne une qui luy 
manque, & un des autres deux qui luy ounqucnt,car ils n'auront joué que trois parrics.au 
lieu que quand il n’y avoit que deux joueurs la condition feinte 5c la véritable conve- 
noint pour les avantages des joueurs en tout, 5c c’eft ce qui met l'cxtrcrac différence en- 
tre la condition feinte 5c la véritable. 

fi les joueurs fc trouvans en l'état de l’hypothefc, c’eft à dire s’il manque une par- 
tie au premier , 5c deux au fécond , 5c deux au troificme , uculent maintenant de grc à 
gré 5c convicnent de cette condition , qu’on jouera trois parties complcttcs , 5c que 
ceux qui auront atteint le nombre qui leur manque ptendront la fomme entière ( s’ils 
le trouvent iculs qui l’aycnt atteim) ou s'il fc trouve que dcuxl aycnt atteint qu’ils 
b partageront egalement. 

£u ce cas le party fc doit birc comme je view de le donner, que le premier ait 16. le 
fécond, 5 “■ le troificme, 5 ““ de 27. piftolcs, 5c cela porte û dcmonftration de 
foy mêmes en fuppofànt cette condition ainfi. 

Mais s’ils jouent fimplcmcnt 4 condition non pas qu’on joue neccflaircmcnt 3. pat- 
ries, mais fculcmcncjüfquesàccque l'un d'entr’eux ait attcinc fes parties, 5c qu alors 
le jeu ccrtc fans donner moyen à un autre d’y arriver, lors il appartient au premier 17. 
piftolcs , au fécond 5. au croifiéme 5. de 27. 

£t cela le trouve pat ma methode generale qui détermine auffi qu’en k condition 

precedente U en faut 16. au premier j "v" aw & S* au 3* fervir des combi- 

naifôns , car elle va par tout feule 5c lâns obftacle. 

Voilà, Monficur , mes penfees fur ce fu|ec fut lequel je n’ay d’autre avantage fur vous 
que celuy d'y avoir beaucoup plus médite. Mais c’eft peu de chofe à vôtre égard, puifi 
que vos premières vcucs font plus penetrantes que la longueur de mes efforts. 

Je ne lailTe par de vous ouvrir mes taifbns pour en attendre le jugement de vous. 
Jeeroy vous avoir fait connoître pat U que b méthode des conibinaiibns cft bonne 
entre deux joueurs par accident, coounc elle cft l'cft aulU quelquefois entre trois 

Ass 
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ioücuM , comme quand U manque une partie i Ton . une a fautre, & deui à 1 autte.par 
ce qu-en ce cas le nombre des parties dans lerquelles le ,eu fera achevd ne fudit pas pour 
en Le gagner deux , mais elle n’eft pas genaalc , ic n'eft bonne généralement qu'au 
cas lèulemLi qu'on foit aftteint à ioiiet un certain nombre de parties exaûement. 

De forte que comme vous n'aviés pas ma methode quand vous m'aves ptopofé le 
party de pluHeurs joueurs, mais feulement cdle des combinaifons , je crains que nous 
fuyons de fentimens dilfcrens fut ce ûi jet.je vous fupplie de me mander de queUe fone 
vuus procédez en U recherche de ce patty. , , . 

Je recevray vôtre réponfe avec tefpcû & avec )oye, quand même vôtre fentiment me 
lcroic coiicraicc, je fuis » 5c c. 




Lettre de Monpeur Tafcal à M. de Fermât. 

Du *7. Oâobre 

jiyjONSIEUR, 

vôtre detnicte Lettre m'a parfaitement fatisfait, j'admire vôtre methode pour les 
partys , d'autant mieux que je l'entens ton bien , elle cil entièrement vôtre , 6t n a tien 
de commun avec la mienne, 6c arrive an même but facilement- Voili nôtre intelligence 
rcrablie .mais, Moniieur, fi j'ay concouru avec vous en cela , cherchez aillcnrs qui vous 
luive dans vos inventions numériques dont vous m'avez fait la grâce de m'envoyer les 
cnonci.ations , pour moy je vous conlèllc que cela me parte de bien loin , je ne tins ca- 
pable que de les admirer , 6c vous fupplie trcs humblcment' d'occuper vôtre premier 
loillt à les achever , tous nos Mcrtieuis les virent Samedy dernier 6t les eftimerent de 
tout lent cœur ; on ne peut pas aifement fupportet l'attente de chofes fi belles 6t fi 
tuuhaiiablcs, pcnlcs y donc , s'il vous plaît , 6c a^rez vous que je fuis , 6cc. 




Froblemata propofita à D-dc Fermât. 



P R-oponatur ( fi placet ) , 6c reliquis Angliz Mathematicis , fequens quifiici 

nunicnea. 

Invcnirc Cubum , qui additus omnibus fuis partibus aliquotis conticiat Qo^ratnm. 
Ixcmpli gratia. Numerus 34Î. cft Cubus.à Utcrc 7. Omnes ipfius partes aliquota: 
lünt tp7^pjqux adjunû* ipfi $4;. conficiunt numerum 400jqui cft quadracusÀ latcrc 20. 
Q^xtitur alius cubus numerus cjuldem naturz. 

Qj^ritur ctiam numerus Qu.idcatus qui additus omnibus fuis partibus aliquotis 
Conlîciar numerum Cubum. 

Has (bluriones expeOamus» quas 11 Anglia aut Galliz Belgica & Celtica non dede- 
rint . dabit Gallia Narboncnlis , calque in pignus nafccntis amicitii D, Digh) ofte- 
ra&diubit. 
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Lettre de iWf. de Fermât à Monfieur le Cbeyalicr 
K^enelme T>ighj. 

On 10 . Arril lé^j, 
jiyjONSIEUR, 

Puis que vous voulcs, que les complimcns cv^fTcnr, ü>it fjit. Il me fufHt de vous aflcu- 
rcr ime fois pour toutes, que vous vous eftes trcs*;ultcmcni acquis un pouvoir abfblu 
iür moy , & que je ne perdray point d'occafion à vous le témoigner, j ay leu VJriihme- 
tique Jnfmtêrum dcM.Uvallis , & ;‘en cHimc bcaiicop l'Authcur. Et bien que la qua- 
drarurc tant des paraboles , que des hyperboles inHnics ait cOé faite par moy depuis 
fort longues années , 3c que ;'en aye autrcsfbis entretenu l'illulVre Tocicclli , io ne lailtc 
pas d'elUtner l'invention de M Uvallis , qui Qns doiirc n'a pas l^eu , que j'euflé préoc- 
cupé Ibn travail. Voicy une de mes propolltions aux termes que je la conccus en l'en- 
voyant à Tocicclli. Soient les deux droites SKR, & K O F. Et foient dcicritcs les 
courbes E G H Qjl'un côte , & D A B C de l'autre , en forme d'hyperboles , dont les 
alÿmptotcs (oient les droites premièrement données. Soient encore tirées A G , B H , 
parallèles à S K R, & les droites BN,AM,GL,Hï, parallèles à K O F. En l'hypcr- 
bole ordinaire le rcâangle N P cil égal au re^nglc MAO. Mais fuppofons mainte^ 
nanc , que le produit du quarté B N & de la droite B P, foir égal au produit du quarré 
M A & de la droite A O. En ce cas la courbe fera une nouvelle hyperbole , dont la pro- 
priété fera, que le parallélogramme B 1 lcra égal à refpacc compris Ibûs la baie fi H, & les 
deux courbes BADE, FEGH qui vont àTinlinidu côté F. Q£clî le produit du cube 
B N 3c de la droite B P, cft égal au produit du cube A M 3c de la droite A O, en ce cas 
ce fera une autre hyperbole , dont la [vopricté fera, que le paiallclogrammc B 1 (cta dou- 
ble de l'efpace compris fous la baie B H 3c les deux courbes en monunr , ut liiprà. Et 
par rcvilc generale , Si le produit d'une puiflàncc de B N par une puiBance de B P, cil égal 
au produit d'une pareille puiflàncc de M A par une pareille de A O, en (lippofant celles 
de B N 3c M A pareilles entre elles , comme auflî celles de B P 3c de A O aufli pareil- 
les . le parallelc^amme B 1 (èra à la lîgure prolongée à l'infini , ut fupra, comme U dif- 
férence de l'expolant de la puilTanccde B N avec l'cxpofantclc la puiflàncc de B P cil 
à l'expofant de la puiiTancc de B P. De forte qu'il fuit de U , qu'en l'hyperbole ordi- 
naire , l'elpace de la figure prolongée i l'infini n'cfl point égal à un efpace donné , parce 
que l'expofant des puiBànces étant le même ne donne aucune difTcrencc. Et pour faire 
que refpace de ladite figure prolongée à l’inAni (bit égal à un efpace donné , il faut que 
l'expofant de B N Ibic plus grand que ccluyde B P, comme ileft aifé de remarquer. 
Tout cecyquoy qu'énoncé un peu diverfement le peut tirerdulivre de M. Uvallis. Mais 
il n'a pas Élit une fpeculation fur ces figures» de laquelle U fera (ans doute bien aifcd'ctre 
adverti » 3c qui peut paflet pour un des miracles de la Geometrie. Je l’ay autrefois don* 
né à Toricelli auffi bien que la precedente. C'cB comme il arrive que quelquesfbis l'ef- 
pacc prolongé à l'infîm, comme BADFEGHcft aulB inBni,conune en l'hyperbole or- 
dinaire»3t quclqucsfois (ini»comme eu celles donc les cxpofànts de BK furmontem ceux 
de B P. On demande, ft lors que ledit efpace prolongé à l'infini cfl égal à un efpace fini, 
il a un centre de gravité fixe 3: ccrt.iine. Or i) arrive une chofè merveilicufe en cette 
recherche , & laquelle j'ay decouverte , 3c dénionflrée,c'eftquc quclqucsfois ledit cfpa- 
cc quoy que fini n'a point de centre de gr.avitc 3c qticlqucsfois il en a. Car par 
exemple » h>rs que le produit du quarre B N, 3c de b droitt* B P, cft égal aux produits 
frn>blablcmcnt tire/, UfigureB A U FEGH prolongée à i'inhni qui en ce cas c(l égale 
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au pjraHcIogramme B I , n*a poartam aucun centre de gravité. Mais fî le produit , par 
exemple, du cube B N & de la droite B P eft égal aux produits lemblables £c lcinbU> 
bicmenc tirez , en ce cas non Iculemcnt rcfpacc de la figure prolongée k l'infini , eft égal 
k un erpacc donné , qui eft , comme nous avons dit > b moitié du parallélogramme B I, 
mais encore cette figure prolongée à l'infinia un centrede gravité, qui va en cccas 
en la ligne P F coupée en telle forte au point O, que la ligne P O foit égale i la ligrte 
K P. Et ce point O fera ledit centre de gravité de cette figure prolongée à TinfinL Si 
Monfieur UvalJis veut avoir b demonftntion de cette propofition & de b regjc 
generale pour trouver Icidits centres de gravité, je vous i'cavoycray pour luy en bin; 
part. 

Pour ce qui regarde la quadrature du cercle dans fondit trairté,|en'en fuispaspleirae- 
ment perfuadé , car ce qui le déduit par comparailbn en Géométrie n’eft pas toujours 
véritable. 

Je ne vous parie ny devôtrelivre, nydcccluy de Thomas Anglus, ne fniêrmltr* 
erefieUm. Vouseftés Ibuverain en Phyfique, & je vous rcconnois pour tel. J'clpcre 
pourtant au premier voyage de vous entretenir de la proportion que gardent les graves 
dans leur defeente naturelle , dequoy vous avés rraitié dans vôtre Livre que Monûcur 
Borel m‘a fait bbvcurdcmcioirevoir. Jeiiùs,âcc. 

‘Problema fropoptum a Z), de Fermât. 



Q üiftionn puii Arithmeticas vix cil qui proponat, vii qui intcUigat. Annon quia 
^iihmetica fuit haâenos traâau Geometneè potius quara Arithmetice * Id fane 
innuunt pleraque de Veterum de Keceotiorum volumina. Innuit de ipfe Diophantus, 
qui licct k Ccometrb paulô ma^ quam cacteri difceOTcrir , dum Arulyticen numeris 
tantum rationalibus adftringit : Eam Camen partem Geometriâ non omnino vacare pro- 
bant bris Tuperque Zecetica Vicm t in quibus Diophaoti methodus ad quantitatem 
continuam , ideoque ad Geometriam porrigitur. Doârioam itaque de numeris inte- 
gris , tanquam peculbre fibi vendicat Arithmetica patrimomum. Eam apud EudU 
dem Icviccr dumtaxat in elemcntb adumbratam , ab ijs autem qui (ccuti funt, non btis 
excultam • ( nifi forte in ijs Diophanti libris , quos injuib temporis abftulit , dclitef- 
cac,) aut promovere ftudeam j*ft4fansi«r xi«ï/»r,aut rciK>vare. Quibas ut potviam lu* 
cem praricramus, Theorema fcu f^obbma feqoens, aut demonftraiKiumaut conlfrucn* 
dum proponimus .Hoc autem fi invenerint, btebuntur hujufmodi qoatftioDcs nec ftib* 
rilitate, ncc difikulbte, nec ratione demooftrandi .celebrioribus ex Geometria eSc 
Infirriorcs. 

Dato quovis numero non-quadrato, dantur infiniti quadrati qui in datum nume- 
rum duAi , adlcita unitate, conficiant quadratum. Exemplum. Datur numerus non- 
quadratus! tUe duplus in quadratura x, adfcitâ unitate, conficit 4, qui ell quadratus. 
Item idem 3 duâus in quadratum 16, adfcitâ unitate , bcic 4p, qui eft quadratus. Et lo- 
co 1 fc 16, pofluiit alij infiniti quadrati idem prarftaotes inveniri. Sctl Canonem Genera- 
lem. Dato quovis numero non-quadrato, inquirimus, ^uxratur, verbi gratia, qua- 
dratus, qui duâus in i49»aut top, aut 43], dcc. adfcitâ uniUte conficiat quadratum. 
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de M. de Fermât. ipi 

Lettre der M- de Fermât à Monfieur le QheTtalier 
Kjenelme “Digh- 

Ou 10. luia Kff. 



jyjOKSIEUR, 

J ay reccu vôtre dernière lettre à h veille du départ de M. Bord , qui ne inc don- 
ne quafi pas le loifii de vous faire un mot de réponfe. Vos deux lettres jtPgUïfes m'ont 
efte traduites par un ;cunc Àn^Uts , qui eft en cette ville , 6c qui n'a point connoilTancc 
de CCS matières > de forte que fa rraduâion s'cll trouvée fi peu intclligi ble , que je n'y ay 
peu découvrir aucun Icns réglé i 6c aind )c ne puis vous rclbudre , fi ce Mylord i làtis- 
tait À mes qudUons,ou non. 11 me Icmble pourtant au travers de robfcuritc de cette tra- 
duction bourrue , que l'Autheur des lettres à trouvé mes qucltions un peu trop aifèest 
ce qui me fait croire . qu'il ne les a pas relôlués. Et par ce qu'il pourroit equivoquerfur 
le tens de mes propofiiions, j'ay demandé un nombre cube en nombres entiers, lequel 
.idjoûic à routes Tes parties aliquotes fàlTc un nombre quarre J'ay donné par exemple 
qui eû cube , 6c auiïi nombre entier , lequd adjoûicîl toutes fes parties aliquotes 
f.ut 400, qui ed un nombre quarré. Et parce que cette quefUon reçoit pluficurs autres 
folittions , JC demande un autre nombre cube en entiers , qui joint a routes lès panies 
aliquotes fjllé un nombre quatre» Et li le Mylord BrouncKcr répond, qu'en entiers il 
n'y a que le l'cul nombre 34^. qui làcisfàlTc à la queflion, je vous promets, 6c à luy auûj, 
de le ddabufer en luy en exhibant un autre. Je dcinandois encore un quarré en cnriers, 
qui joint ù routes fes parties aliquotes falTe un cube. Pour la qucllion propoféc dans 
récrit Latin , que je vous envoyay, elle eft auQi en nombres entiers. Et partant les 
fdblutionscn fraé\ionsflcfqucllcspeuvcnt erre d'abord fournies i tju$hbet de tuvio 
Artthmetu» ) ne me lâiisfcroieot pas. Je fuis,6cc. 




Lettre de AL- de Fermât à AL ou fleur le Qbetialicr 
Kjenelme T>iglj. 

Du IJ. Aeoft itfsr* 

lyjONSIFUR, 

j 'ay rcccu avec joyc 6c fatisfaclion vôtre dernier pacquet , 6c quand il ne contien- 
droit autre nouvelle , que celle de vôtre convalcfcencc , 6c du retour de vôtre lântc , c eft 
un bien fi grand , 6c fi confidcrable pour tous ceux qui aiment les belles lettres , qu'ils 
ne peuvent en recevoir un plaifir mediocre. J’ay rcccu la copie de la lettre de Mondeur 
Ü vallis, que j’cftimc comme je dois, 6c j’advoüc, quelles ligures Ibnt les memes que 
les miennes, 6c que lèsconclullons poot leur quadrature foncaulTi les memesi mais fa fa- 
çon de dcmonfttet, qui eft fondée fut induûion plutôt que fur un railbnncmcnt à h mo- 
de d’ Archimede, faiea quelque peine aux novices , qui veulent des fyliogifmes demon- 
fteatifs depuis le commencement julqu'à la lin. Ce n’eft pas que je ne l'approuve . mais 

Am 
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toutes les propofitions pouvant étrcdcmonftrccs vu êrdirtarUt legitimi dr Anhime<U^, 
en beaucoup moins de paroles, que n’en contient Ibn livre, ;c ne fçay pas , pourquoy il a 
prefcrc cctic manière par notes Algébriques à l’ancienne , qui cft & plus convainqvian- 
ce, & plus elegante, ainû que jcfpcrcluy taiic voir à mon premier loifir. Jevoudrois 
qu'enluitcil eût détermine les centres de gravite de ces hyperboles infinies en diAin- 
guant celles qui en ont , d'avec celles qui n‘cu ont pas : car tandis qu’il dira , que la 
choie luy cil connue, & qu'il n'en a pas voulu charger ibn livre, il ne me periuadera pas: 
£c d'autant plus , que la proportion generale fans dcmonilntion me fuifira de Ci part ) 
Et je vous reponds ï l'advancc, quelle ne içauroit contenit plus de huit , oudû lignes. 
Des qu'il me l'aura envoyée , je luy &iray part de ma ipcculation fur ce Àijct , & de ma 
iâçon de demonilrer. 

Pour les queilions des nombres , j*oiê vous dire avec rei^él & ûns riea cabatre de 
la haute opinion que j'ay de vôtre Nation , que les deux lettres de Mylord Brounitcr , 
quoy qu’obreures ï mon égard Se mal traduites , n'en contiennent aucune iblo- 
tion. Ce n'eil pas que je prétende par lit tenouveller les joûtes Se les anciens coups de 
lances > que les Anglojs ont autrei^s Êüt contre les François. Mais iâns Torrir de la 
Meraphore > j'ol'c vous rouÛenir,Se à vous , Monikuc , plus juilcmenc qu'à tout autre , 
qui excellez aux deux mcllicrs , que le hazard. Se le bon>heoc fe mêlent quelquefois aux 
combats de fcience auiÜ bien qu'aux autres , Se qu'en tout cas nous pouvons dire , que 
nt/êêmms fert 9 m»u telUs. Je feray pourtant tavy d'etre détrompé par cét ingé- 
nieux Se fçavanc Seigneur , Se pour luy témoigner > que nôtre combat ne lêca point à 
outrance , je me relâche dans la queftion fuivante , que je m'en vay luy propoièr , de U 
rigueur de mes premières queihons , qui ne voulolent que des nombres entiers : U me 
Tuffira , qu'ils Ibient rationaux à 1 a mode de Diophante. Le nom de cét Autheur me 
donne ToccaHon de vous &ire Ibuvenic de la promefle, qu'il vous a pieu me faire de 
recouvrer quelque manuferit de cét AuHieur » qui contienne cous les treize livres , Se 
de m'en faire part » s'il vous peut tomber en main. Voie/ la nouvelle queflion ou pour 
Mylord Brounicer, ou pour MonOeur Uvaliis , que j'éais en Latin fuivanc vôtre ordre. 

Datnm ntmetum ex ditehms mtmtris eubis cemfejitum divuiere in dues âliês nmme- 
T 9 S enket. 

Hdnc frefefitienem in ^uedutit tàntum txeautttus eji DiifbéntMS, I» ettih ne tex* 
Uvit quidem , in ijs fâltem lihris , qui ud ms de méjere i^Jîusmere feryeneruut, 

Exemfligratid ffrêfeuétur uumerut 3 $. ex duoiusCuhs i. (^27. cêmfefitus 
diilum numerum 28. in dues dites Cubês remnales divUere^ & frefêjstienis fiiuùenem gt* 
nerdliter frafidre. 

Je confens ,qucMon(Ieur Frcniclc l'entreprenne , je fuis perfuadé, qu’il ne la trou- 
vera pas n ailée , que les autres , que je l^vois être de là jurildiâion. Je l'clUme ex- 
traordinairement auûî bien que vous, mais pourtant ce que je m‘envayadjoûter,re- 
Aonnera, ûvous prenés la peine de le luy communiquer. Je luy avois écrit, qu'il n'y a 
qu'un feul nombre quarté en entiers , qui joint au binaire fàllc un cube. Se que ledit 
quarté cA i$. auquel A vous adjoûtés 2. U le 27. qui eû cube. 11 a peine à croire cet- 
te propolicion negative , Se la trouve trop hardie Se trop generale. Mais pour augmen- 
ter Ibn étonnement , je dis que (i on chetebe un quané , qui adjoûté à 4. fiiAe un cube , 
il n’en trouvera jamais que deux en nombres entiers, Içavoii 4.SC ui . car 4. adjoûté à 4. 
fait 8. qui cA cube: Se 12t. adjoûté à 4. fût 125. quicA aulHcube: mais après cela toute 
l’infinité des nombres n'en Içauroit fournir un uoifiéme, qui aie la même propriété. 

Je ne fçay ce que diront vos Anglois de ces propofirions négatives, Se s’ils les trouve- 
ront trop hardies. J'attens leur relblution , Se celle de Monficut Frcniclc, qui n'a point 
répondu à une longue lettre, que M. Bord luy rendit de ma part} dequoy je fuis fur- 
pris, c.tt je luy repondois exaftement à tous Tes doutes, ôc luy failbis quelque que- 
Aion de mon chef, dont j attends la Iblution. J c fuis, etc. 

J'oubliots 
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de M. de Fermât. 

J'oubiiois de vous dire » que Monfieiii Bord a eair à Ton pere que Monfieur i’Am- 
{%ilfadeur de Hollnnde s'econnoie dequoy ie a’avois pas répondu à M. Schoocen qu'il 
prétend avoir rdalu mes queftions , & m’en avoir propofe d'autres. Mais je vous al- 
icurc, que je n’ay rien veu de (à part , & que G vous m'en envoyés copie, j’y répondray. 

J'ay mis la propoGtion un peu plus generale dans la page Giivance oà die me (êmbic 

être mieux. On la peut concevoir pour M.Fcoiide,qai aime les nombres entier$,en ces 

termes. 

Trouver deux nombres cubes » donc la ibmme foie cube : de trouver deux nombres 
CD bcs , dont ta Tomme Ibsc égale à deux autres nombres cubes. 

Profêfuït Di«fbâMtus i*tmm mumerum ^uâJrâtam in dons attêdraUs divieUrt, 

jtem.Datom nomtmm ex doobos tjnodrgHs comféftum in do9s oUns tfondroiot drvidere. 
âutan *d cuhês twhert , uee ifft , nu V%tU tentâVif. 

J^nidnii^itmrfdmtfum frêftfisûmem, &recatSiêrib*s refer)fâUm Anolyfis^ txftdirt 
ont dohittmus . ont dtfftfémnt i 

tnftnotnr «e, dâtnm nomenm cnàom in dont cubns utinndlts divùUrt. 

Jttm. Dâinm nnmtrom ex dsuknsaAis cemfefaum in dont âlUs cnbes râtiênoUs dividere. 

Ti^marquer * de M- de Fermât fur t Arithmétique des Infi- 
nis de Monfieur Dtallis ‘Profejfeur de Qeometrie en 
^Angleterre dans i'Vniyerftte' d' Oxford. 

I. ^ Epitre il déclaré comment il s*cG mis à la recherche de la Quadrature du 

J^Ccrcle , U. die que quelques veritez qui ont cGé ddeouvettes en Géométrie , luy 
ont donné Tdpccancc , qu’elle Te pourroïc trouver. Ces veritez font , 

la railbn des cerdes inGnis du Cône aux inGnis du Cylindre eG connue , Iça- 
voir celle du Conc auCylindee quiamémehaTede hauteur : de pareillement laraübn 
des diamètres deTdics Cerdes , Içavoir celle du T rianglc qui paflTe par l'Axe du Cône » 
au parallélogramme , qui paGë par l'Axe du Cylindre. 

Comme auGl onalaraiTon du Coooïde parabolique au Cylindre circonlcric, deed» 
le de la parabde au paralidogramme , qui paGènt par leurs Axes , qui font comme l’af- 
Crmblage des Diamètres des Cerdes inlinis , qui compolcnc lelHirs Iblidcs. 

De plus , qu'on a auGî trouvé la railôn des ordonnées tant au Triangle > qu’au Co* 
noïde parabolique , ou parabole , qui Ibot les Diamc c.*es defdits Cerdes. 

D où il conclud , que puis qu'on a trouvé au(C la ration de la Sphère au Cylindre 
circonicrit , ou celle de l'inGnicé des Cercles paralldcs , donc on peut concevoir que la 
Sphère cG compoféc .à pareille multitude de ceux qui Te peuvent feindre au Cylindre; 
on pourra auGi elpcrcr de pouvoir découvrir la railbn des ordonnées en U Sphère , ou 
au Cercle > à celle du Cylindre . ou Q^rré , fçavoLr la railbn des Diamètres des Cor- 
des inGnis , quicompofent h Sphère, aux Diamètres des Cercles du Cylindre; ce qui 
lcroit avoir la quadrature du Cercle. 

Mais de meme qu’on ne pourroit pas avoir la raifon de tous les Diamètres pris en- 
Icmblc des Cercles , qui compoicnt le Couc , k ceux du Cylindre drconictit , G on n’a- 
voitla Q^dratuic duTrianglc non plus que la raifon des Diamètres des Cerdes qui 
compolcnc le Conoïde parabolique , à ceux qui font le Cylindre circonlcric , G on n'a* 
voit la Quadrature de la Parabole. AinG on ne pourrapasconnoicre la raifon des Dia- 
mètres de tous les Cercles , qui comoofenc U Sphere , à ceux des Cercles , qui compo- 

*lxi Prabkmcscjr-dcrant ioipriittct xSS. ft i^e.<nvo]rez p>r M. de Fennu i M. le Cheralter Disbjr 
avecrciRcnunyuetjont eOclcrujet d'twLimdeM. VvaUi> cdcbtePcbreÜ'eur ic Ceomcaîe dam l'UAiverlité 
d'Oxford 1 ictirrede ce Li/re impdmê en Aneiecerre en {I. eft. Cbmmercntm tipiftolicnm. inmO. Viceco- 
miiem Bnnincker Anulum ; O- Kcniimuin Digov vD. Fermatium SenatnrïniToloranum vD.FrctiidumNobücin 
Psrifinum, eum O. Joh. ÛvaUia Ceo met. Oxonijt D.Frxnc.i SehoMsa. MmÀ' Prof. Lugduni Bauv»- 

ruH) f Ali)l'<p:c. 
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fcnt ic Cylîndre circonfcrit i Pi on n a pas la Quadrature du Cercle. Car de demander ta 
raW'oii , qu'il y a entre les Diamètres de tous les Cercles Parallcles , qu'oii peut conce- 
voir en U Sphere ( lesquels Duoictrcs pris tous cnlcmble , ne Ibnt autre choie , qu'un 
Cercle ] & ceux des Cercles » qu'on peut teindre au Cylindre circonlchC ( Idqucl» font 
unquarre circonfcrit audit Cercle) cela n'cft autre chorc,que de demander laraifondu 
Cercle au quarre circonfcrit. 

3. En la meme Epitre apr^s avoir pofé une fuite de nombres, f^avoir 2. 6. jo. 140. 
6)0. il demande le terme moyen, qui doit être mis entre t. 6c 6. Je refponds,que fi on a 
egard à la fuite entière dcldirs nombres , on ne peut pofer aucun terme moyen entre 
Icfdits 1. de 6. pourcc qu’en cette fuite les nombres ne font pas une proportion conti- 
nue ;mais en autant de façons , que l'un eft compare à l'autre, autant font ils de pro- 
portions differentes , de Ibrte que ce ibnc plufieurs proportions , ou ptogrclEons dif- 
jointes,dc ainlî quand on ptendroic un terme moyen entre 1. 6c6.il n'auroit rien de 
commun avec les autres nombres. 

Toute la proportion ou fuite, qu'on peut remarquer en ces nombres.conflflc au raport 
qu'ont encr'eux les nombres , donc ils proviennent par multiplication , aufquels on voit 
uneefpeccdc progreflion Arichmctiquc) neantmoins ncf^uroir palTer aux nombres 
rufd'ts,cn telle forte que par iecluy onpuifTc donner un terme moyen entre deux des 
nombres, qui aie corrcfpondancc à toute la fuite : au contraire 1a propriété meme de 
cette progrefTion fait, qu'il n’y en peut avoir. Voicy comment. 

Les nombres donnez i. 6. jo. T40. font produits par les luivans en multipliant, 1» 
4. L 4* t- 4. — 4. -1 ou les équivalons 

En ces nombres , qui fervent à faire les donnes , il cft facile à voir où cft le raport: 
11 confide aux premiers , en U feule augmentation du dénominateur de la fraction , qui 
y cfl jointe, ce qui fait diminuer les nombres d'autant plus , qu'ils s’éloignent du premier 
terme , fçavoic de i, 6c aux . r. 6cc. ( qui font les mémos en autres termes ) les 

numérateurs des fradions augmentent de 4. 6c les dénominateurs de l'unité, ce qui fait 
pareillcmcncdiminücr les nombres, tant plus la progrefTion avance) en forte que-ccluy 
qui cfl le plus proche du premier terme i. fçavoir 4. L ou Lqui vaut 6.cd le plus gr.ind 
de cous. 



Il faut au ffi remarquer , que le raport des nombres de ladite progrefTion n*arrive pas 
Jufqiics au premier terme 1. ou plutôt ne commence pas des le premier terme, m.iis 
au fécond feulement , qui ed h borne) De forte que lî on vouloir augmenter les ter- 
mes de ladite progrefTion , en la changeant 6c mettant un nombre moyen entre le pre- 
mier 6c le fécond terme , fçavoir entre 6c 4. JL. ou i_ii ne faudroit pas avoir egard à i. 

mais aux autres nombres 4. 4. 4 . î. 4. i. ou à ces autres qui font les memes i lî J* 

. » • » «• t I 4. 

i^ar cette ptogredion n’auroit pas de fuite , fî on la commençoit par i. 

Puis donc qu'il ne faut pas avoir égard au premier terme i. qui n'a rien de commun 
avecics nombres de ladite progrefTion ) mais aux autres feulement, 6c qu'ils augmen- 
tent i mcfurc , qu'ils approchent du premier terme 1. il s’enfuit , que le nombre, qu’on 
prendroit entre 1. 6c 4. Lou ^feroit plus grand, que ledit J!, ou 6- 6c il faudroit mul- 
plicr le premier terme i. par ce nombre moyen, qui (croit plus grand que 6. pour avoir 
. le moyen terme entre les deux premiers des nombres premièrement donnez, qui font t. 
6c6 (carleidits nombres donnez i. 6.30.140.6)0. n'ont point d'autre rapon ouliaifbn. 
que celle, qu'ils empruntent de leur.s mulripHcatcurs , autrement ils n'en onr aucune ) 6c 
ainfi on auroit un nombre plus grand que 6. pour le moyen terme d'entre i. 6c 6. ce qui 
cil ablurde. 



De lasVcifuit, qu'on ne peut donner le moyen terme entre i. 6c 6. en tant qu’ils font 
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compris enlafuiteoapcogcdCon des nombres 1.6. ja d]0. 

On peut infercr de là » que la l^ne courbe V C, n'eû point dgale en elle même, 
&qu'ciicnc peut provenir d'aucun mouvement continu , qui Toit égal ou réglé 1 mais 
de pluflcurs diifêrens , Clivant Tes parties i 6 c que c'eft une ligne compoiee de propor* 
aons de pluCeurs courbes coxnprilès entre les parallèles à Taxe V X de la figure : car en 
icelle il cil bien necefiâice » que la moyenne ligne tirée entre la première de 1a fécondé 
ftarallclcs , rçavoir entre l de 6. C>it moindre que 6. mais outre que cette moyenne ligne 
icroit de dife rcn tc longueur Tuivant la nature de la propriété de cette portion de la 
courbe V C, qui n’a rien de commun avec les autres portions » comme a cûé dit i clic 
* n'autoit raport qu'avec les s. termes, 1.6. de non pas avec les autres, n’y avec les moyen* 
nés , qu’on auroit tirées enttc*dcux , C on pienoit le tout cooioimemeat. 

5. En la première propofition ledit ûeur U vaUis propolc une fuite de quantités com- 
mcnccans par # , ( qui tepeelente le point ) de qui fe Cti vent en progrcfCon Arithméti- 
que } de cherche qu^ taifon U ya entre la ibmme deClitcs quaantcz,dc la fomme 
d'autant de termes égaux à la plus grande des données. 

Le moyen qu'il donne pour trouver cette raifbn, efl de prendre les fbmmes de diver- 
(es quantitez de nombres commenccans pat les moindres t puis comparer les raifons 
les unes aux*autres , de inférer de la une propofition univecfcUc. 

Onfc pouvoir Crrvir de cette metiiode, fi la demonfiratiou de ce quiefi propofé 
écoit bien cachée y de qu’auparavant de s'engager à la cberchct on Ci voulut aficurcr à 
peu près de U vérité : mais il ne s'y fiiut fier que de bonne forte , dr on y doit apporter 
les précautions necefiâires s car on pounoit propofêr telle choie 6 c prendre telle règle 
pour la trouver, qu'elle ferrât bonne à pluficurs pacctcuUers , de neantmoins feroic fauf 
fc en cflfcft , de non univerfeUe ( de forte qu'il fimt être fort clrconfpca pour s'en fcrvicî 
q uoy qu’en y apportant la diligence requife elle puifie être fort utile , mais non pas pour 
prendre pour ^dement de quelque fcicncei ccqu'on enaura déduit} comme fiiit le 
Ocur Uvallis j car pour cela on ne fè doit contemex de tien moins , que d’une demon- 
firation , de prindpalemcnt au fujet de la propofition , dont il s'agit i dont la folution de 
demooftracion cfi fort fiicUe. 

Voicy comme on demonfhera que lefdîtes quantitez propofees , érans jointes en- 
fcmblc , font la moitié d’autant de quantitez égales à la plus grande d’icellcs. 

Soient expofées des quantités ou nombres , qui commencent par le point , ou par #, 
de qui fc fuivent en progrcfiîon Arithmétique , de foicut celles de la première ligue, 
t. #. 4. 6 . c. d. Q^nticés données. 

3. d. d.d,d»d. Quantités égales à la plus grande des données. 

d. <. ’k, 4 , Excès des plus grandes par deflUs les données, 

Puifque les quantités données font en prt^cfilon Arithmétique , le ctotfiême ter- 
nae ê,furpafiTera le fécond de pareille quantité, que le fécond ( f^voira) furpaffe le 
premier qui cfi # s mais l'excès de 4 par deffus 4 À a» de partant toutes ces quantités fe 
fûrpafTeront l'une l’autTc de proche en proche , félon la quantité du fèctMid terme 4. Et 
fi on prend les quantités de z. en 3. laiflant une «ficelles entre-deux , comme font 4 , r, ou 
h, d» <îc la première ligne i leur diffeience fera le troifîcme terme , comme U efi evidem : 
de de même fi on les ptenoit de 3. en s- elles aucoienc le quatnéme terme ^ pour leur 
dilR:rcnce. 

De là ü s'enfuit, que fi on prend autant de termes égaux au plus grand terme <é, des 
quantités données , comme en la féconde ligne i leur excès paidefTus les quantitez don- 
nées fera égal aufditcs quantités données} comme on voie en la troifiémç ligne. Car 
l'excez de d, par deffus la plus grande des quantitez données , f^voii par defliis d, efl », 
qui cft le premier terme des quantitez données ) l'excez du même d , patdclTus le tame 
precedent r, cil le fécond tame a, comme U a cfié monûré } fçavoir touccc que les 3. 
quantitez c 6 cd, font prochaines : de enfuire l’excez du «/,por deflûs d, fera d, de ainü dca 
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autres i |a(qae$ à ce » quVnfv ^aot au premier terme $, Tckcz de d, par defius iceluy 
fera !eméme & ainisla ligne des excez, qui e(Ua troUidme , (cra égale à la première 
qui contient les quantitez données. Mais la première dt 1 a troiliéme ligne étant jointes 
cnlcmblc } fçavoir les quantitez données , étant jointes aux ezeez des quantitez de la (c» 
conde ligne par defltis celles de la première, qui Ibnt les données, font ladite fe« 
cbnde ligne, qui achacun de Tes termes égal au plus grand de ceux de la première, par» 
tant la fccondc ligne , ou le plus grand terme des données , pris autant de fois quil ,y 
a de termes , fera double de la premicre ligne, c*cft à dire des quantitez données. Ce qu'il 
£üloit dcmonftrcr. 

4. En 1 a fcccmd: propoHtion U requiert , que le premier terme fbit e , 6c le fécond u 
autrement il dit que m*dtràtiê tfi <idhAt»dA. 

A cela je dis , que H on commence par # , quelque nombre qu'on mette pour le fê* 
o>nd terme , la (omme d'autant de ibis le plus grand terme fera toûjoun donblc des 
quantitez données; car H pour a, e, ds on prend quelques nombres, qu'on voudra, qui 
fbient en progrdBon Arithmétique dc-puis le premier terme #,ccla fuccedera toujours 
en la même forte, ainfi qu'ü aefté cy- devant demonftré. 




Lettre de ALonJieur le CheT>alierT>igkyà AL. de Fermât, 

Du f, D«ccBbrc x#;^. 

M ONSIEUR, 

Je me donnay Thonneur de vous écrire le 19. du mois palTc , depuis cc temps U j'ay 
cflé en Normandie , & à mon retour j'ay trouvé U Lettre que vous m'avés fut l'hon- 
neur de m écrire du 17. du même mois, dont je vous rends tres-humblcs grâces, & ni'e- 
Aime ncs-hcurcuxde vous fcn'ir dans le commerce qui cA entre vous & MonHcurdc 
Frenicle, à qui je mooftray aufli vôtre Lettre , & comme vous y parlez de nôtre Chan- 
cellier Bacon, cela me fit fouvenird'un autre beau mot qu'il dit en ma prcicnceune 
fois à feu Moniieur le Duc de Bouquingam. C'étoit au comoicnccmem de lès mal> 
heurs, quand l’AÛèmbtéc des EAacs, que nous appelions le Parlement , entreprit de le ru i- 
ner , ce qa'clle fit en fuite : cc jour li U en eût la première alarme. J 'étois avec le Duc 
ayant difné avec luy, le Chancelier furvint, Ôc l'entretint de l'accufation qu’un de 
ceux de 1 a Chambre Baflc avoit prclcntéc contre luy, & il fupplia le Duc d’employer 
fon crédit auprès du Roy pour le maintenir toujours dans fbn efprii : le Duc luy ré- 
pondit qu’il étoit fi bien avec le Roy leur Maître qu’il n'étoit pas befoin de luy rendre 
de bons offices auprès de Sa Majcfié ; ce qu’il difoit, non pas pour le rcftifct , car il l’ay- 
moii beaucoup , mais pour luy faire plus d'honneur > le Chancelier luy répondit de tres- 
bonne grâce , qu'en effet il croyoit être parfaitement bien dans l'cfptit de fbn 
Maître , mais aufii qu'il avoit toujours remarqué que pour fi grand que foie un feu , & 
pour fi fortement qu'il brûle de luy même, il ne lailTera pourtant pas de brûler mieux & 
d'étre plus beau & plus clair fi on le fbuffle comme U faut ; de même j'ay dit ï Monficur 
Frenicle que pour fi grand feu d'efprit qu'il air, & quelque merveilleux que fbit fbn gé- 
nie pour la &ience des nombres, fon feu icroit plusbrillanc s'il le vouloir exciter ou 
augmenter par i’cfiudc , par la leéfurc des Anciens & par la converfâtion. U vous hon- 
norc infiniment ,& dit que jamais homme n'a approché de vôtre fond de fcicncc ,ij m'a 
apporté cc matin un écrit pour vous l'envoyer, je l'ayCiic copier par mon Secrétaire , 
car vous ne l’auiiés peu lire , il écrit d'ordinaire fûi ^ lambeaux de papier, & fivîte 
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qu’il n")' ) que luy meme qui puiffe lire Ibn écriiurc. Vous autés veu par ma derniccc 
Lettre que j'ay receu cdle que vous me fites l'honncurdc m’écrire lots que vous crtie's 
àbcampagne. Au lieu de vous lalUerpalTcrlc titre de paicfleua que vous vous don- 
nes injufteraent . j'admire infiniment la ftcilitc de la pteicnee avec laquelle au milieu de 
vos glandes occupations vous ciprimcz lûr le champ vos profondes de fiibtiles penfées. 
] c vous fupplic de croire que j'honnorc vos rares ralena , de que je v oudrois que mes 
aélionsvous peulTene témoigner mieux que mes paroles i quel point je fuis, dec. 

Lettre de Monsieur le Cbenalier Di gby à Aï. de Fermât. 

D«iiu Decesbic 

jyjONSIEüR, 

Depuis que je me fuis doniW l'honneur de vous écrire une Lettre du 5. de ce n)ois, 
;c rcccus celle que vous m'avés f^t la âveur de m'écrire du 25. du palTé,donc je 
vous rends tres-humbles grâces i elle me fût rendue comme j'étois à cable avec Mon* 
ficuc liccnicle 4 qui ^ la montray , 8 c y ayant papier Sc ancre fur le bulTet, je le priay de 
vous écrire quelque petit mot fur ce que vous y diftés fur Ton fujer , je vous envoyé 
fon écrit : il me éic fouvenir fort (buvent d'un Aumônier qu avoit le feu Roy d‘An* 
glctcrrc , qui étoit un des plus Eloquens Prédicateurs de fon temps, Ôc tres-fubrü Théo* 
logien : mais depuis que la guerre fut commeucéc Un‘y avoit plus moyen de le faire pré* 
cher ou parler de là fdeocCiU n'avoit d'autres idées en fou imagination que de ma* 
chmes de guerre 8 c des ftratagcines pour prendre des Villes, en quoy il n'entendoie rien 
du rout : aioH MonGeuc Fccoicle ne me veut entretenir d'autre chofê que de la Théo* 
logic Myflique de de Tes penfées fur le Franc-arbirrc , ou fur la predcfUnation , quinant 
le rang qu'il pourroit polTedcr d'un des plus grands Mathématiciens du ficclc pour un 
des moindres Théologiens: car c’cfl bien tard de commencer la Phylîque de la Théo* 
logic après l'^ge de cinquante ans , je dis la Phyfique , parce qu'il mal aife d'écre un 
grjiid 'Théologien H on n'cft un foUde PhyHcien , de H on n’a une véritable connoifTan* 
cc de U nature dont le fommet fort de bafe à la grâce. Mais je dois bien prendre garde 
«le m'engager en ce que j’entens auffi peu de encore moins que luy , je reviens à ce que 
jr de fcicncc certaine, donc je vous feray demonfteation évidente toutes les fois que 
i'occaüon s'en prefimecra, de c'eff que je fuis , dec. 



Lettre de Monfteur le Chtrtalier Digby à M. de Fermât. 



Du I]. Fcfucr itfft. 



M' 



ONSIEUK, 



Je fuis fur le point d'entrer en carrofTe pour aller à Rouen , dont je ne aoy pas 
revenir de 15. jours ou rrois femaincs , c'eft poucquoy dés que j'eus rcceu vôrrc pacquet 
du 17. du paffé j’allay chea Monficur ClcrfcUct, de n’y ayant pas moyen de luy fài* 
rc &irc des copies de vos écrits avant mon départ , je creus que vous trouveriez 
bon que ;c les luy conhaflè Eir la parole qu'il me donna «le vous les rendre hdelc* 
ment dés qu'il aoroic tiré copie de ce qu'il luy faut: c'eff un forchonnccehommc« 
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& fort vôtre ferviteur, U m'a dit qa'U lé donneroit llManeor de vous daite , pat 
céc Otdioaire. Au rcAc, Monfieur, quand bien je demeureiois icy je ne (crois pas aûcz 
rain pour accepter la durge que vous voudriez m'impolcr , elle eft trop pelàate pour 
ma Â>iblcflc, je Cçxy trop bien, yaUi fine retufitn , ^uut v*Ué»t huwuri , pour 
pouvoir ^tre Arbitre entre deux Grands Perlbonages il £iut aller du pair avec euxs 
Oalibf s‘aquitta bien mal de eette fbofbon entre Cstlâr de Pompée , n'ayant pas les 
reins auOi forts qu’eux. U cft vray que ceux qui font dans les valées peuvent dircemer la 
hauteur da plus grandes montagnes pour en avoir de l'admiration. Mais pour bien tu- 
ger de ce qu'il 7 a au foimnct de quelqu’une d'elles il 6ut être monté auflî haut for une 
autre. Vous me permettrez donc de vous dire avec le grofoer Palzmon , tun nejirum 
inter vu tentât amfnere lètes , Et pour ce qui cft de la chaleur avec laquelle vous» 
MonlkurA Monfieur Defoanes avés fodtenu vos fomlmcos, jene (crois pas d’avis d’en 
rien ofier on changer , pourveu qu'il n’y ait rien qui (bit olfi^eant , ce qu’on ne peut 
prciumer de deux aulC grands hommes » de à quoy Monfieur Cktfolier prendra garde. 
Car de vouloir erouffir ce petit fou brillant de étincelant » ce feroit ôccr l^ucoup de la 
gnee de de la force à une cootcibtioo d'elprit de de (ctence, de c’eft une des raifont 
pourquoy les diTputcs aux Unlrerfitei des Suifiês font (i peu agréables » leur manière 
d'argumenter étant bien éloignée de la vivacité des Bacheliers de la Sorbonne qui pre(^ 
feot avec vehemencc de avec chaleur { car cette chaleur provient d'un fou qui ne brûle 
pas , mais qui (êmble donner la lumiae de la vie comme celle du Soleil. Je oc fçaurois 
m'empéchcr de vous envoyer quelques Vers que le plus grand génie de nôtre l(k pouc 
ks Mu(cs écQvir au Chancelier Bacmi^qui étoit fon cnnd «my ,de que vous témoi- 
gnez être fort le vôtre en le citant (boveot. Je <Üiay comment ;e les ay rappelles 
en ma mémoire : l'autre joui m’entretesaor avec une perlbnnc de grand mérite de vos 
rates qualitczf je luy rccitaycesvetsy meciam vôue nom au lieu de celuydcBaco» 
il en voulut avoir une copie , je la luy fis tranfixlre pat mon Secrétaire for le brouil- 
lard que I *en fis à la bûte , il vous en auroit foit aufiî une copie s'il eût cûé chez moy, 
nuisjeviens dcrenvoyetchcz Mooûeui rAmbaÛadeut d'Angleterre* Jefois,dcc. 

Lettera ici Signor Dighj al Signor Di Fermât. 

JLL.MO Sia Padaok COL>*o. 

Haurel tetnuto d1n€ifii<Bre croppo V. S. lUuftrifiîma oon ouova lettera ,& h 
foa ultima delU 4. del corrente, non mluveCTe recata cagiooe (quantuoqueiolbg- 
gettodi poco rilievo) di renderlc quakhe picdola (ervitù bpiû prefio oQèquio e con- 
formité alll fooi commandi i Haveodo im^cato dal (âvio, che corne tempo di paria- 

XCjVi lo è anche del filentio 1 de dallo ^iritofo PoctaTholco» chc 
■// pentit âJKtrfieU 
fiâver frient e ftrtUo 

Ma lei havendomi focro l'honoré d'ordinarmi di maodarle un de’ miel Ubri délia 
Phyfica in Inglclc » non l'ho voluto lafoiat andare iciiza accompagnamento di qaefie 
poche righe,pet ringratiarla délia foa tanta compiaœnza in dite che ha intento di 
oalcorterlo» per auvczzacfi coTi alla no(h^ rozza fovefia i rozza in quant'al foono» de in' 
grata all'oteclUa nonauvezza aeflâtma forfe» quanto alla copia » propriété > de ener- 
gia ddl'cfprcfiiooi, de aU'eleganza e poUcezza in ogni altro gencro » ebe non cede pun* 
to aile più eleganti e lUmate , ne dcllc volitari, ne dclle dotte » chc babbino mai ha- 
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vuto prAttica ncl mondo , c chc ndlc pocTte che habbiamo , non folo va dcl pari , ma 
âuvanza di gran lunga li migliort 6 Tofeani» 6 Lacini j 6 Crcci» ccccttuando pero 
neUIdcroica Homero &Virgilio, i quali doi,l'cnza concraOo , ion fuori d’ogni com- 
paratione con tutti de i iêcoli dopo loro, c perô , prudencemente fecc qud Clramma- 
tico ardito Giuglio Scaligero ( che maggior epitheto non gli polVo concéder io * quan- 
Cunque i pedanei moderni gl' aifigghino il titolo invidioro di divine Critico ) chc in vece 
di iâr ccniuradeiruitimo cforfe il minore di eÛi.gl' cccflfc un altare. Onde veramen- 
te aile voltc lamento la Ibrte chc ci ha iâtti, 
ptnitus tetù eiivifoi orbe Britannos, 

Poiche habbiamo parecchic compontioni Poëtiche Icquali meritarebbono la hice 
&il godimcnto univcrfalc , e per Icquali capire, ho conolciuto 4. pcrlbne di Tpiriti 
fublimi & ingcgnofinimi (doi Francefi, cdoi Italiani) chc per haver ville dclIcgroHicri 
interpretationi in profa di certi carmi lnglefi> H Ibno applicati con lcrvore a Iludiarc ik>- 
ftra lingua , per bever alla fchictca fonte délie noArc acque , le quali hanno poi confef- 
iâto haver glipiù fedato la loro Icte in iimile matcria>chcquainvoglia abondante Aume 
di altra regione in terra ferma. Per conformarini dunque ai voler di V. S. J. ho meflb 
in mano dcl Meflaggiero di Tolola Lunedi pallàto ua involto contenendo il mio detto 
libro, dcl quale verameme non ne haveva piu copia aprdTo di me,havcndo per cio feritto 
in Inghilterra, doue c Aato riAauipato qucAo trattato tre 6 quactro voltc in ambeduc 
le ITniverfità di Oxonio c Cantabrigia : e poi chc Ici H uvolc penarc di dar un ' oc- 
chiata à qucAo mio componimento , mi rallegro molto chccio (ta nella lingua nclla 
quale to l‘ho conccpiito ; Perefler chcquantuiiqucil tradottocc fia (lato huomo dot- 
tilHmo.e la (lia tradtittione eÛaminata pce tutto U Collegio de i Dottori Inglcfl di queAa 
Città tutti valenti Thcologii quali la feccro&re per fèrvir allô Audio di tutti i ioro femina- 
rij , nlcmedimeno,egli è co(â certa, che ci c gran differenza tra l’original & il tranferitto^ 
inquanto al vigor dcil'erprenione , e credo che dopo haver viAUco fempre in noAra 
cortc polita , c con\ crfato continüamente co'l Bacono , il 6cldcno c altri maggiori lu- 
mi délia noAra Patria , non fi Aimarebbe vanità in me s’io mi attribuiAc Io (eriver cor- 
rctcamentc in Inglelc. E quando io feci il primo dilegno di quc.Ao dicorlb , godevo di 
tranquillita aAai per fpiegarcon maggior chiarezza cio chc volcva dirc,eAcndo chc Io 
fccinello fpatio di queili quafi doi annich’iofui continüamente fu'i mare : duran- 
te ii qiialc,i ben verochc quafi ogni giorno hebbi occallone di prepararmi a combar- 
tere con la mia Aotta (cAendo ncl mar mediterraneo circondata dalle forze Franccfi e 
Spagnnole, con chi hauevamoallora guerra , e anche dalle Vinczianc ) nientedimeno 
miavuanzava tanto tempo, chefe non folTeAato che per évitât il tcdio( ancorchc il 
comando dcl Kè fù il mio primo motivo) miaccingevo ogni giorno con premura a 
metter qualchc co(â in carta,dimodo che poAo con ragione dire corne quel piu dotto 
& gentil cavaglierodi tutta la nation CaAigliana, e Prencipe dc'loro Pocti Garcilal^ 
(bdcla Vega , 

Entre las armas elel fan^rientù Marte 
Hurt'e del e^a breve fuma , 

Temanàe hora la Jpada^haro la pluma. 

Ma poi chc Ici A degna voler veder de i mcA:hini parti dcl mio Aerilc ingegno ,ho 
volfuto farle parte ancor.i d'un altro trartaticivolo che ho compoAo intorno alfinfal- 
libiiicà deila Religione Catholica per dac (bdufattonc a un' de’ maggiori geni) ch'io 
habbia mai conofciuto, e chehnalmcmc l’ha convinro. Perche lui non (1 contenta- 
va di con(klcrar Iddio corne un LegiAatore, chc volcAc dimonArarc ii fuo potere con 
darpremij 6 pene (ècondo una volontà imperiofa (enza motivo ragioncvolc fondato 
innatura, e perobilbgno pcnetrarncila Filolbha délia Religione, e perche efla Aa 
ncccAâria a grhuomini. In una pacola , bilbguo combatterc in lui ciitte le maggiori 
forze de' p'iù dotti Sociniani (la piùtcriibil'ictta d’Hcre tici che fia mai Aata) nci chc 
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&ce ho qui impicgàto tuttol vigore del mio dcbbolc ingcgno ixi una ftia<Unon calcata 
d'altci t & nittc le piu IquiCtc elpicflîom che sô délia lingua noAra, & non ne fcci itaiii' 
pare, (ê non 30. copie per dar ad amici coohdcnci. Gli mando ancora un altro tratuto 
Inglelc^chc ha fattogran romorc in Inghilterra & ebe molri vogliono attribuirea 
me , ajKOT chc fia Totto il nome dcl Signor Bianchi ( conolciuto Ibtto titolo di Tho- 
mas Anglus ) per dfer chc i (êntimenti dcU'Autor & U mlet fîano piccilâmente gl'iC 
tclG. Dimando perdooo dc'l mio uiito iitiportururla , & la riverifeo , dcc. 

Lettre de Moniteur Tafcal à AI. de Fermât. 

DeBtaufiitle 10. Aoufi i€to. 

jy^ONSIEUR, 

Vous ^ces le plus galand homme du monde , Sc je luis alTurement un de ceux qui 
Tçay le mieux reconnolire ces qualirez )à dclcs admirer inhiiimcnr, fur tout quand elles 
font jointes aux taJens qui le trouvent fingulicrcmcnt en vous {tout cela m'oblige à 
vous témoigner de ma main ma rcconnoiiLaiicc pour l'ofrc que vous me £urcs » quel- 
que peine que j'aye eiKorc d'écrire & de lire moy même : mais l'honneur que vous 
me &tcs m’eft Ci cher que je ne puis trop me hâter d’y répondre. Je vous diray donc» 
MonGcur, que nj'ccois enfanté je fetois voléà ToloTe.dcque je n’aurois pas (ouffen 
qu'un homme comme vous eût fait un pas pour un homme comme moy. J c vous dir.4y 
autn quequoy que vous foyez cciuy de toute l'En’ope que je tiens peut le plus grand 
Geometre » cc ne feroit pas cette quaUtcUquim'auroicattiré. Maisque je me hgure 
tant d'cfprit & dlionéteté en vôtre convcrùrion que c’eft pour cela que je vous rechcr- 
chcrois. Car pour vous paclci franchement de la Ccometrie» je la trouve le plus haut 
exercice de l'cfprit » mais en même temps je la connois pour H inutile que je lâls peu de 
différence entre un homme qui n'cB que Geometre, & un habite artifan. Audi je l'appelle 
le plus beau métier du monde»mais enfin cc n ’eft qu'un métier^ j'ay dit (buvent qu'elle 
cA bonne pour faire rrfiày,mais non pas l'employ de nôtre force : de forte que je ne fc- 
rois pas deux pas pour la Ocomcirie » de je m’aflurc que vous êtes fort de mon humeur. 
Mais U y a maintenant cccy de plus en moy que je luis dans des études fi éloignées de 
cct cfprit là , qu'à peine me fouviens je qu'il y en ayt. Je m’y étois mis U y a un an ou 
deux par une raUbn tout a fait (Ingulicrc» à laquelle ayant ûtisfait je fuis en hazard de 
n'y plus penfèr jamais, outre que ma fanre n'dt pas encore aflez forte , car je fuis Ci foi- 
blr que je ne puis marcher lâns baAon , ny me tenir à cheval. Je ne puis meme faire 
que trois ou quatre liciics au plus en carroüé» c'cA alnfl que je fuis venu de Pans icy 
en vingt-deux jours: les Médecins m'ordonnent les eaux de Bourbon pour le mois de 
Septembre je fuis engagé autant que je puis l'ctredcpuis deux mois d'aller de là en 
Poitou par eau jufqu’à Saumur pour demeurer iufqu'à Noël avec Monflenr le Duc de 
jKoanes Gouverneur de Poitou »qui a pour moy des fentimens que ie ne vaus pas. 
Mais comutc je pafleray par Orléans en all.int a Saumur par la rivicte , G ma lanté ne 
me permet pas de pafTcr outre , j'itay de là à Paris i Voilà » Monfleur» tout l’état de ma 
vie prclcntc, donc je fuis oblige de vous rendre compte, pour vous afïorer de i'itn- 
poflibilité où je fuis de recevoir l’honneur que vous daignez m offrir, & que jefbuhaite 
de tout mon cœur de pouvoir un jour rcconnoîtrc ou en vous ou en McfTicurs vos en- 
fans,aufquclsjcfiiistoutdcvoüé,ayant une vénération patticulicrepout ceux qui por- 
tent le nom du premier homme du monde. Je fuis,ôcc. 

CUrHTîmo 
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vmj) CLARISSIMO T>OM. qASSE3\(JD0* 
Tctrus Je Fermât, S. T. 

De proportione quà gravia decidentia accelerantur. 

P Renuntiavit GalÜcus motum uniformiter acceleratum efle cum ,qui \ quiete re- 
cedens temporibus «qualibus «qualia cclettucis momenta fibi fu^addit. 

Eum vero qui «qualibus fpariis «qualia cclcricatis momenta fibi fupcraddii , adeo 
non convenire motui gravium dciccndentium aflirnut,uccxco fuppofito motum in in* 
fianti fieri deducar , & ut fibi pcrfuafic , fiicillimé dcmonfltcr. 

Sed concedatur, fi placet, viro pcrlpicaci 5c Lynceo indemonArata conclufio dummo- 
do fit vera. DemonAraiionem enim dum primo ûatim obtutu , 

Amt videt y aut vtdtffi futat f€r nulnla.y 
Nihil mirum fi leâoribus minus utique Lynceis parum videatur fatisfeciOc. 

Ut igitut confiet fuus honor Galileo , neque amplius de ipfius illatione ambigatur , 
aut rationibus tantum probabilibus dUpuietur,propofitioncm iplam more Atehime- 
d«o hic demonfiratam habdiis. 

Si quotlibct reâx ad unum pundum concurrentes exponantur in continua propor* 
tione , carum intervalla erunt in eadem ratione , verbi gratiâ, 

B e D £ 



Sint re£l« A F, £ F , C F, D F, E F, dee. in continua proportione , erunt intervalla ip- 
ûrum A B,B e, CD, DE in eadem ratione. Efi enim ut tota A F ad totam BF ira 
ablata B F > à priore ad C F ablatam Ï pofteriorc. Ergo ira reliqua A B ad reliquam 
fiC,ut tota ad totam, hoc efi, ut AF adBF,dc fie de exteris. Eadem ratione de- 
monfirabimus ut A F, ad C F, ita cfie A B ad C D, de ut B F, ad D F , ita efle fi C> ad 
DE, dee. 

SiinrelUgatur morus à punâo F verfus punâum A continué acceleratus fecun- 
dum rationem dccuribrum fpatiomm de exponantur quotlibct contione proportionales 
ut A F, B F, £ F, dee. tempus in quo mobile percurret fpatium D E , erit «quale tempo- 
ri, in quo idem mobile percurret (parium D C, denique fpatia omnia £D^ DC>CB, 
eodem tempore (Ingula percurrentur, 

R M K O V X 
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Demonfirabimus primé (patia C B,B A, eodem tempore in fuppofite» motu percurri. 
Si enim tempus per A B, non efi «qtulc tempori per B C, erit vel majus , vrl minus. 
Sit primum majus fi fieri poteft. Ergo tempus per AB, efi ad tempus per BC, ui ali- 
qua reda major ipfa B F , ad Ipfam B F : fit reda illa Z. Ergo efi ut tempus pet AB, ad 

H«c epiibU Tfpii «di(c fgit ron« e. operam CaGendi iotcr epiAolai ad eum Crriptat. 

Ce 
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tctnpus per B C iu re^ Z ad reûam D F, lUmantuc inccr reâas K F, B F, tôt inedis ia 
commun proportione, ut RF, MF.N F,doncc minor cxipHs ut AF, lit minor quam rc- 
^ Z, quod quidem ncceflàtio eventurum vcl ex Ibb medix inventione , cjufquc itera- 
câ , quptics opus fucrit,opencionc , quîs non videt f 

£runc ergo continua; proportionales re^ ÂF,RF^MF,N F,BF,cùm autem Hr ut A F, 
ad BF,iraBF,adCF,&itaAB,adBC,crgo poterit continuari proportio iub eodem 
numero terminorum , ut fine etiam proportionales B F, O F, V F, X F, C F, idque in ea- 
dem lupcriorum ratione. 

His ita pofitis fie conitruf^is confiderentur Se comparentur lingula Ipatia A R. R M, 
M N, NB,(ingulis IpatijsB O, O V, VX. XC, lingula nempe nngulis,hocclirpatium 
A R, rpatio B 0 : 11 igitur per rparltim A R. fiierit motus unitbrmis juxta gradum ve- 
locitatis in punâo R acqtiilttum , tempus per A R, ad tempus per B O, componcTcmc 
ex ratione fpati; A R, ad fpatium B O, & vicîûîm ex ratione velocitatis per B. ad velo- 
citatem per R, quodnotilHmum dl, de Galilcus ipredcmonUravit propolitionc quintâ 
tradtatus de motu xquabili. 

At ut Iparium A R, ad rpatium B O , ita per primam propofitionem rccia A F, ad rc- 
^mBF,& utvclocitas per B, ad velocitatem per R, ita ex itippofita motus accelerati 
juxta rpatia decuria dednitione, recb B F ad reâam R F,ctgo tempus per A R , hoc ca- 
lli ad tempus per B O» componeretur ex ratione A F, ad B F, de ex ratione B F , ad R F, 
elTct igitur motus per A R, ad motum per B O, ut reâa A F, ad ted^am R F : deinde (i 
per fparium R M, fieret motus uniformis juxta gi adum velocitatis in O .icquiritum, ea- 
dem ratione probabitur motum per R M, ad motum per O V, cfle ut rcila R F , ad rc- 
ûam M F : lîmiliter conliderando velocitates punûorum N , & V , erit tempus per 
M N , ad tempus per VX, ucMF,adMF: denique conliderando velocitates 
punctorum B ,& X , in ultimis fpatijs erit tempus per RB,ad tempus pcrXE.uc 
K F, ad B F , fed omnes ejuûnodi rationes nempe A R> ad R F, R F, ad M F, M F od N F, 
N F, ad B F, ex conllruâi onc font cædcm. 

£rgo tempus omnium motuum per totam A B, ad tempus omnium motuum pet 
totam B C, in ucrifquc fpatijs , ita ut diximus , conlidcratorum cA ut rcâa A F, ad RF, 
live N F, ad B F, fed tempus motus accelerati per A R, cA minus tempore motus pcc 
A K uniformis juxta velocitatem in R, cum enim à punâo R , ulquc ad punflum A, 
perpetuo ex hypothefi velocitas crefeat , ergo i punÛo R, ad pun^um A, citiiis per mo- 
tum acceleratum pervenitur, quàm Ii velocitas acquillca in R, eadem & uniformis ufque 
ad pun^um A,perfevcrarct.£âdcm ratione probabitur tempus motus accelerati per RM 
efie minus tempore motus uniformis per RM,li velocitas ipfius ultimo ipHus fparij M 
pnnâo rcrpondcat.Deniquc confiât motum per totam AB,accclcr.itum,ut fiet hypothe* 
fis, minori tempore fieri quam motum alium fiAitium ex motibus uniformibus juxta 
velocitates ultimis Ipatiorum A R,R M,M N.NB,punâis rcfpondcntes compontum,ac 
contra tempus motus accelerati pet B O, cA majus tempore motus uniformis per B O, 
conliderati juxta vclociutempunâiB, quia velocitas à punâoB, ad 0,lcmper crefeie 
in motu accelerato , juxta hypotelin,& minor femper cA velocitate, qux rcfpondec 
punÛo B : unde pari ratiocinio concludetur motum per rotam B C, acccicntum , ut fiet 
hypothelis , majori tempore fieri , quàm motum illum fiâitiuro ex motibus uniformi- 
bus juxta velocitates primis fpatiorum B O , O V, V X, X C, punftis rcfpondcntes com- 
pofitum. 

Cum ergo tempus morus accelerati per AB, At minus tempore motus illius 
fifhtij per eandem A B, & contra tempus motus accelerati per B C, lit majus tem- 
pore motus illius fiâirij pet eandem B C , ergo minor cA ratio temporis motus aece- 
lerari per AB, ad tempus motus accelerati pet B C , quàm temporis motus fiftitij 
per AB,ad tempus motus fiûitij per BCilcd ut tempus motus accelerati per AB, ad tem- 
pus motus accelerati per B C, ita pofoimus ctfe recani Z ad rc^m B F , ut tempus 
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morus per A B» ad tempus motus fiûitiji per B C, ira demonstravimus efle N F 

ad B ergo roinor clt ratio re£>x Z ad reclam B F , quàm reâa; N F , ad camdcm B F 
quot.1 cil abl'urdum , cùm rcâa Z (k major rc£la N F. 

Ergofcmpus motus accelerati per AB» non ell majus tempore motus accelerati 
per B C. Eàdcm Eacilitatc probabimus tempus motus per À B» accelerati non elle minus 
tempore motus accelerati per B C rfitenim minus» H fieri potcSl »crit igitur ut tempus 
motus per AB, accelerati ad tempus motus accelerati per B C,ita reda imnor iplà B F, ad 
ipOm B F » cüo itaque reÛa ilia minor quam B F G, & fie tempus motus accelerati per 
A B , ad tempus motus accelerati per B C, ut G, ad reftam B F, 3c inter rcclas B F, C F 
exponatur continué propoctiooaUum lèrics quarum maxima O F, lit major quàm G. 

Eodem quo uii flimus iniîipcriori dcmonftracionis parte ratiocinio conferendo ipatia 

in ipû B, inter HinUcs proportionales intcccepca , cum fpacijs B O, O \\ V X» X C» mu- 
temus l'olummodo velocitates uniformes , 3c fingamus verbi gtatiâ motum per A R» 
uniformem Beri juxta gradum velocitatis in pun^o A acquifitv, motum verô uniidrmcni 
per B O, Ben juxta velocitatem acquilicam in punâo, O 3c lie tn reliquis Tpatifs in qui* 
bus patet omnes velocitates per AB»uniformes augeri» vclcKitatvs verô pet BC, 
uniformes ininui , contià id quod in priore dcmonflrarionis parte tiierar ufurpaciim. 
Concludetur ut lupri tempus motus hujufmodi uniformis pet A R, ad tempus motus 
uniformis per BO,cÛ'e ut refla RF,ad rcflam AF.dum enira augentur velocitates, tempo- 
ra motuum minuuntur: (imiitter tempus motus uniformis pet R M,ad tempus mums 
uniformis pet O V,cric ut M F,ad MR ;dcmquc tempus motus ficlmj illius per A B, 
ex uniformibus compoBti ad tempus motus Bdlitij pcrBC,cx uniformibus pnnter 
compoliticrit ut RF, ad AF» cum omnes rationes line cardem > hoc cll ut O F»ad BF» 
per primam ptopolitionem. 

Tempus autem motus accelerati per AB»eftmaju$ tempore motus illius Bfllcij ex 
uniformibus compoBthcumruppofuerlmus in motibus uniformibus auflas fuilTc velo- 
citates, qux nimiriim in hoc cafu primis Ipatiorum A R, R M , 3cc. punclis refpondcm; 
fcd3c tempus motus accelerati pet B C,cll minus tempore motus Bâitij ex uniformi* 
bus compofiri, quia hic velocitates minuumut »3c ultimis Ipatiorum B O, O V 
piinclis rcfpondcnt. Ergo major cll ratio temporis motus accelerati per B C » quani 
temporis motus Bâitij per A B » ad tempus motus Bclitij per B C : fedut tempus mo- 
rus accelerati per AB» ad tempus motus accelerati per BCî ita eft rcôa G ad 
redam B F» ex ruppoBcionc : ut autem tempus motus fidicij per A B,ad tempus motus 
fiditij per BC, ita refla O F,ad B F.cx demonftrationc} ergo reda G , ad redam BF 
majorem proportionem habet, quim reda O F, ad redam B F, quod cft abfurdum » cimi 
reda G,fit minor reda OF, ex condrudionc:non ergo tempus motus accelerari per AB, 
cft minus tempore motus accelerati per BC,fed nec majus uc fupra demonftrarum cft.cr- 
go cft xqualc. Eadem ratione pacet tempus motus accelerati per C D » xquari tempori 
motus accelerati per A B, 3c tempori motus accelerati per B C, 3c continuatis, fi placet , 
in infinitum rationibus , cunnia omnino i^cia eodem tempore percurri. 




K K 



His politis tertii propoficionc mentem Galilcl revelamus» aut propoiitiotils verita- 
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tem âihuimus. Incclligatur motus gravium dtffcendcinium i quiere expnnâo Auf- 
que ad punâum H, verbi gratia , & luponatur , fî ficri poteft , vclccitarem gravis ca* 
dentis accelerari juxta rationem fpatiorum decurl'orum. Ponatur motus jam faûusab 
A » ufquc ad H, tempore unius minuti^ aut altero qiiovir tempore determinato, & Aip* 
ponatur motus continuari ufque ad pun^m K,aio motum per HK, fteriiniilami.St 
enim motus per H K, non fiat in infianci, fiet in tempore aliquo determinato, quod pet 
aliquem numerum multiplicatum excedet tempus in dccurfu Tpatij A H inlumptum. 
Ponatur numerus multiplicans ita ut tempus motus per HK, quinquies fumptuin 
cccodar tempus motus per A H, refais K A, H A, fumatur tertia pioportiocalis G A , 
& toties continuetur proportionalium Icries, donec Ipaiiorum interceptorum numerus 
excedat numerum quinque; iianr ergo ex proportionalibus coutiniiatis (ex, verbi gra* 
tiâ , fpatia ultra punâum H , qUa: fine HG,GF,F £, £ D,D£,CB. ergo tem- 
pus morus per H G , per prxceHcptcn> cfi xquale tempori motus per HK , fimi- 
liter tempus motus per G F, tX squale tempori motus per H K. Denique 
motus per totam H B, fiet in tempore quo4 ?d tempus per HK, erit fextuplum. 
At tempus temporis pec H K , quincuplum cfi m;«jus tempore motus per A H , er- 
go à fortiori tempus motus pcr H B , tempore motus per coeam H A, cft majus, uuod 
efi abfurdum. £rgo Vera remanet Galilci illatio quamvis eam ipfc non demon- 
fitacir. 

Hxc breviter &familiaiiter,Clari(nmeGa0cnde,fcripfunus, ne tibi Impofierum 
&ccHat negotium aut Cazrzus , aut quivis alius Galilci adverfarius, & iu inimendim 
cxcrcfcanc volumina , quz unici demonfiratione , vel fatentibus ipfis authoribus aut de- 
(Irucncur, aut inutilia & fuperflua efikicmur. Vale. 



Lettre de Monfteur Çajfendi À Monsieur de 

jyjONSIEUR, 

Il y a déjà quelque temps que Monfieur le Preüdent dcDonoeville s'écant donne la 
peine de me venir voit,mc laifiâ un écrit de Monfieur de Fermât touchant raccroiffimicnt 
de vîccRc qui cfi en la cheute des corps , & parce que je n'ay point eu l'honneur de le re> 
voir dcpuis,6c que je ne f^y point fon logis pour le luy pouvoir rendre, & que d'ailleurs 
il me femblc qu'il me dit en pafiânt qu'il avoit charge de vous le remettre apres qu'îl 
me Tauroit monfireje me fuis advKlS de Vous l'envoyer (ans plus attendre, avec les très- 
humbles rcmcrcicmens queje dois à mondit ficur de Fermât de la bonté qu*il a eue de 
m'cD donner la communication. U feroit fupcrfiu de vous dire , combien j'en fuis (âtis- 
&it,puifqce comme vous fçav'cs mieux que tout autre rien ne peur partir d’une telle 
mûa qui ne foie pariait en tout point. Je (ûis,&c. 
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JjCttera del Signor ‘Benedetto Cajleili Abbate di f^erona. 
al Signor di *!!•*=«• 

JLL."® ED ECC.“° SIG." 

HoLcrrii penHcri iottUifTimi dd Sig/ di Fermât Intorno at ccntro dt gravita , e 
confclTo hbetamente che mi fono parti belii , 6c degni di quclto Publimc intdlctto , chc 
mi fu cclcbrato con alta iode dal Signor di Bcaugrand , quando pa^b per Koma . e vo- 
glio credere chc ne habbta atToluta dimoftiatione { c perche ilSig.'^ diBcaugrand mi 
difle di havcrc dimoftrata una Hmilc propofitione , cioè , chc il incdcfimo grave po< 
fto in divcric lontananze dal centro délia cerra pefava incgualmeme » e che il pcfb al pe< 
To cra corne la didanza alla diftanza dal centro dclla terrra » io mi applicai à pcnlà- 
re k quefta materia , c prctefi allhora di havere ritrovata la dimoftrationc , mà dopo 
eH'endo mi Hatc promolTc alcune dilficoiti , mi raffreddai in queda fpecolationc : mi h- 
cordo pero che ancor io ne dcducevo U m^efima confequenza , che deduce ancora il 
Signordi Fermât , cioè, chc il grave che haverà U fuo ecmro di gravità col centro 
dclla terra non haverà pefo alcuno : c di più che 1a terra Ultra non ha pefo : c in oltrc 
necavai, che defeendendo un grave verlb il centro délia terra non folo và mutando 
pdb di momento in momcnto,ma ( cofa chc puo parère più marauigtiofa) il lup centro 
di gravità fi va continuaroente movendo nclla mole di cfib grave } dl più chc un grave 
di qualfivoglia figura chc fi mova in le mcdcfinio circoUrmcntc pure va continuamenre 
mutando il fiio centro di gravità : e pcc tanto fiicilmcnte concorro con il Sigh di Fer* 
mat, chc U centro di gravità non fia in natura taie qualc l'hanno dclcritto comuncmen> 
te i Mechanici : c fc io crcdclTt chc le mte deboiczzc potclTcro efier carc al Signor di 
Fctmar, gli ne mandaret una copia , non folo per riccvcrc documenti da S. Sig."* IIL"’* 
ma per fare acquifio di un talc c tanto padronc, al qualc ptego V. S. J. dedicarmi lèrvi- 
tore di fingolare devotione , c U hacio le mani. 

riBJD CLARISSIMO DOM. DE RAlhCCHl5\(\ 
Scn.Èhol. ‘Petruf de Fermât S. D. 

P Olyxnum tibi tuum , VirCbriflimc, mitto, lcd oblcrvaiida in co quardam fup- 
peditac codex manuferiptus optimz nota; auâorum rci militaris haclcnus ine- 
dicorum quem pênes me habco ; apud eum collectionem quamdam prxeeptorum 
& monitorum militarium inveni fub nomine cujus auCtorem licet mamif- 

criptus non detegat, colligo tamen ex glofiario Grzcobarbaro Mcurfi;,cum cdcHC' 
ronem , non illum quidem Alexandrinum cujus fpititalu 6c alia quxdam opuicula 
extant, 6c qui antiquo, hoc cfi, optimo evo , Grxee rcripliv , fcd alium poficrioris 
xvi , quod pleraque iplius vocabula Gtxcobarbara fatis innuunt » utrumque , artarem 
nempe & nomen auâoris , confirmat Mcurfius in voce ubi citantur lequcn- 

tia Heronis verba in >!f w nuTer m « ««tSt 

iuee enim verba cum in meo manu/cripto defint , fnpplcndum in co nomen auCtoris 
cx manuferipto Meurfii } tempus vero quo h*c feribebantur &. quo voces 
«tmCifmr in ufu erant, ultea reptingcnros plus miniis annos non videtur excurrere» 
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hoc aurcm traüatu , pleraque Poly*ni ftratagemata fuppreCToaurhoris nomi- 

ne alijs Ixpc verbis referuntur, quandoque & ijfdein , unde ampla emergit emendatio- 
num denotatum criticarum penus ; celebriores aliquot tibi, vel fi mavis doâis om- 
nibus tuo nomine jurercprxrcntationis libenter exhibeo. 

Cleomenis ftratagema narratur Ub. i. Polyzni pag. zo. editionis Torn«(ianx fe- 
quentibus verbis , tmifiw rj , Sr mr A'f)*tur T*r 

/f0uw»r 7UJ nf.iiâoif , «MTK Sfft lUuMraf vs* nnfvtQ’ urfuun t« ^ dur$t ‘m Tra 

arSiW^arra, i^tirrmr «MraiMfivar «mraravam , KAitiairai 

JWi, ira/ afiftmtî^eu t^rdgfai,{ fàrcni$fvç$r, Si/i A'fyiitt vfifttftftr i9fmrrt,KMnuw »«Mr- 

À'f40fir *tS‘aA»e ^ y//irwt tH ananirir, hoc loco pod VCfba tçijrwr aV- 
rtm^Utar, addcndum cx manuicnpto^rr^i'Wi nfktn f quod Anis ipHus ftratagcniaris plcnif^ 
fime confirmat. 

Themillodis firatagema . eodem libro pag. 44. refertur hoc modo, r«f«v 

Xif^f ttit E'iXwr» i*i « T»^l , A r/fif Vmns i /tvia mun 

ims »-n T«f , limt *tavnt 0 *A^mut fitnuvf vwbtV*; tivrii «’-rsiiîrAT» , COrrigcnduni CX 

nianufcripto »V»yw», quam elle veram Icclioncm innuit fenfus. 

Agcliiai firatagema occurrit Ub. 10 . pag. 86. A^h^a*©-, aitillc, ^ K»fwmVA’j«F««f i»J- 

KUTW t iyftiAi JH , M nAifuêi f(vy-t*tr uf Tor nwf tàj a'^mm;, ô j TpmAçir Ul/ »T ^ C«Avr- 

Ti «Tiirtu , •/ hit f^£A*fir ru^Ait»r9a4 nti àmntaf fia^irn/ , ibi lOCO VOCÎS A'farrâ/ 

reponendum cx manulcripto 

Aliud Agcfilai ftratagema refert Polyxnus eodem libro pag. lOt. a>»»>.«@- ia ruTr 
/iMTftrCt/M/ •|i« fmMfmt t</ |u«\ir« /vr«7ii irifAniSw vfl/ «u7«* «rr /MAi£a7o< r»r wim «wp^ifjprwr, 
T*TM/ it} «AiTrir KMrwr«F ^ 9 -n<kiri» CK#ir (riaiiH /<«' r«/ fwF x«M»r 

Ov^fr- Vulteius hoc modo interpretatur : AgefiUus in legationibus petebat abhofU- 
bus ut maxime potentes ad le mitterent } cum quibus de communi utilitate lermo- 
nes conferret, cum his plurimum habens confuctudinis , & communicans fixum ac 
cineres, fcditiones in urbibus excitabat propter vulgi fufpicioncs. Videtur interpres 
loco verbi rnrJSf quod crt in textu Grxeo, legifTc cum vertat cineres, fod ni- 
hil mut.^ndum ex manulcripto evincitur ubi leguntur hxc verba 

CIcarchi (Iratagcma narratur libro coti. pag. no. his verbis , •rxi-fx©’ •' ^ »y*- 

7îr«M* 9»Cu ri rfMnuY* i^iUMfiCartr t* 'j tafiyJtiMr f « yuv:» »««7*f 9ôfvC©-, fu/<r* JfJi» «»i- 
«MC«ù d/a/fitfiv , W ‘wafdyftKfx* n7* cfiTt^rte 7« vua7viv<’ pgCt. 

Verba quzdam hk fupplcnda cx manulcripto, quae tamen videtur in luo cotiice vi- 
dilfc interpres Latinus, licce defint in editione grxcàTornxIij , limt autem tequcnria, 
w* /t**! •H»*Mr*r7i dTATÊÜilu v> rafaMi^ttru. Atquc ita deficrunt cxilitc ac pertur- 
bari. 

Perdieex firatagema fequens legitur libro 4. pag. 114. rAXvf,«;, ^ Mxu^orm- 

kifiiilmt tTuU hUxilirU ikifurh t x«> ** AMira/ McuArtl M/7f«»r vfif 1 *$ tJi- 

Srar i-rUMfVKX^al» *if) AÙ7r»r , i*inKa(utQ- ry «n/uju «T«nA9«F7i dt 

«f« 1'MvfiW ftit mftrUitl* , «*AA« Te/ iiyiAmArnltl nJitntn. u Si M<x«/>ri/ arnytirftt 

tit tld rif Au7ftfv emjnflat 467*au*7»*»i «/J/ ■nf ijtri»'?® , dt è# (/km t 5 »f«i» l;^v7(( 

quod Ite interpretatur Vulteius. Perdiccas Illyriis & Macedonibus bellum ge- 
rentibus cum multi Macedones caperentur vivi , reliqui etiam redemptioni^ fpc .ad 
pugnam minus alacres cr.tnt, quibus legationem inter (e de redemptoriis muneribus 
mittentibus, praecepit legato ut reverfus nuntiaret Ic redempeoria munera lllyriotuna 
non accepturum, fcd condemnatos captivos morte jffeûurum , Macedones dclpen- 
tl ûlute redempti vl audaciores ad pugnandum reddebantur, quippe quibus in fi»la 
viclorilfahis polita efler. In hoc ftratjgcmate vocem r>Aufi#j mutandam in indj- 

tar nota marginalis editionis Tornxll.tnx j fi vera eilct explicatio Vulteii , non iuliim 
\cr.i Icd & ncccflaria efict illa cmcnd.itio , fed frigidiifimum cftet ftraragcnia, fi Ic- 
qacicmur it*nlUnunrcrprctis : Polyxnus quippe viilr Perdiccam pixccpilTe leg.ito.ut 
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rcvcrfus nuntiaret Illyrios rcdcmptoria munera non accepturos , & hic cQ verus fen- 
/îjs ftraragcuuris , quem Hero aliis verbis, Iccundùm hanc qua; cft vera & germa- 
na interpretatio , cxprcHlt m manuferipto hts verbis, T«ii7«r, 

•/ iA(ir7« 5fli nt ««Ai/ûiv «Tiî» fn <r«Ai>u iC«A»u#*r7* xju Tr* Ira xftliftnf 

Alexandri ftratagema refertur etiam lib. 4.pag. 048. verbis fcqiientibus , A*M'Ç«/rÔ- 

fÙAAof, W»f MAWtinr «aWir. ■» ya»«h 7 St tir pmi jud- 

/;*Tf/^rn T»r>»ii,îr A ■ wn A M«uatptr i'w cWmp, u 

A n< |*p« Mf*iu/ririaf iJirrte , tn» *fk » #p ^ 

y n^* ««u/fk Ztf m , d MtMJim 'Cairf rvrlâÿutn tîp 

Ttïr rd* #«.«>>« fo^tvTV if fuyit hfmfnm. 

Hoc loco défunt quxdam verba poft vocem »n, qu* Hipplcnda ex manuferipto 
ubi narr.irio e(l integra & elegans i lacuna iraque ex eo Hc replenda , -rilt fÇ' ÿ «V- 

a>4idf -ntr «•At«j?jr «firC&AAiTf. 

Pammenis liratagema tale proponitur libro 5. pag. 3S5. nA^^kiir •Ar>,iir tx"f At«fur 

^««fl^karp ^Tt^tAtr tJ n w rf«To«*J<p, i A' #iV 9 h^a ijnftaSmf ln^HA« rf 

Tt^uirn , i ^pvKTk tTiHfurQ- 7»7t ««M/xiMr , «iMif dvrir t6ilfv «Vnr rv*pf«^> ^lir 

A HP }v«pi^(MP w «x^Tii T«r itKiiif f*i /Vr«fMPiip Aj iî 

HÎC addenda ex manuferipto poft verbum •wtk fcquentia , «vrix «ùr « rrr* rp«7k 
i}trt*rK»t r wu^p »i «wpAufM , luIrNr A' ««fi* itx k «txoth wi rv^Tk yr»ft^ur Tk j/lu S 

v</ nwkt,uj>x , T4,r «4,\if<<wp « çvrhf 4 M dmcfivtiûrttf, 

Pompifei ftratagema refertur lib. 5. pag. 402. n«/xwPK®- **w» , »■» tm **a- 

A«i> nf ydfgf içn'tt/ ri/ mt^fOtS «««Avnf , t«/ A m>p <x« #urt;^<8/ . . . . ^ wi AM^«/4rw/ 

4« n-ra Tira ^fsfin^tr , •< A c« tSs ÀJimS ki«v8« 4 A lir mimt , w/ 

iiutT*! Titiis tTi9iiur&-lil i^ifaS dulif i^iir*r«Tp. 

Vox qux hic vulgo legitur, corrigendaex manulcripto & loco illiusrc- 

ponendum runydiH quod ex conjeflurâ viderat Cafeubonus ut patet ex ipUus notis. 
Alexandri Pherenhs ftratagema refertur lib. 6. pag. 426. AVÎ^w/f©- n»r«r^pjrui*fxr»- 

»©■ A(wA«r>i *foi irsraf *r«x A'rlmdt ttût ftrtfZs tmvtm^r i ^dffSr f ^*‘**H’^*^ »»i «Wmf ri/«-7«4, 

Uc. legendum efle, «vt «ot/p, ut vult Cafaubonas in notis, confirmat codex manuf- 
criptus ubi legitur Ac «xncrri, quz verba idem ibnant. 

Cyri ftrar.igcm.1 n.irrat Polyxnus lib. 70. pag. 477. his verbis. Kî/Ô* MiAir 

Tfff "t7iî»jiTfi A riff#wp W yuraCùut ri riu^icat k n*r*fyidvt # 7i?cf7»x k- 

7aCf« cvradt , «cxip itv)âf «< n«fc<u , wx ttaf ri TicPc x{ rit yjt^Uat , «Bk?»/ tm‘ crkft* 

4«* > »k «7A(7«/ A*j»r7c< Tf«4c^rsi , r/car nxi<^v'm klxKxv, «x ^>u7x «vrk ca- 

A4X AnB«p<u 

HÎC loco vocis ««dk7i/ corrigendum ex manuferipto »v#»”r«lk7ix. qu* vox itidem rc- 
ftituenda in ftr.ttagcmarc Apollodori pag. 435. nianuferiptus nofter ex quo coniici- 
mus vocem «cB«r7i/ murandam in »n>*^r«9o'p7if verbis fcqueiuibusrem narrat & ftratagema 
Polyxni exprimit , d A *vy.r«Hii<t raiar fititum , &c. vox autem illa melius authoris fen- 
fui rcfpondct quam « ‘•tAitlu vt legendum cenfuit Cafeubonus. 

Darii ftratagema narratur lib. 7. pag. 489. hoc modo. ûcf«7©- ivMtfw zcn^x rtiy» A»- 
fWHMX , /wcx ûfÂxyn >t«p A Zcxk»p U^irTut rii iAn7cx ^ xivfuf ^ tc I«ac tv?/ 

m.#*// &c. hic loco vocis x^r7*r qux cft corrupta in editione Tornzlii, legendum ex 
mamiferipto cV«<rf^ir7«x. 

Scipionis cominentix exemptum laude digniftimum refertur lib. 8. pag. $68. fc- 
quentlbus verbis , Sxxwxi’ AfviAiltt Xcfwr k l’CnfU wiup ♦driai*’ • dx «Î ««fjt p*p 5>«- 

>r OvfffvM bcp«cj>,Tk «cTtfC cpTir «PC^MTKax i;^<Vc7* *vrw ■^*'>crifc, nt ÿ /«fc «M- 

^ i '$ rdî^» rutij^rm}» f mfoin^ 9»r*f iwtJiArau 4« , &C« ibi VulgO IcgitUt 

>94'« quod interpres vertit captivorum duûorcs.fed legendum ex manuferipto. rvfBc^jx/, 
hoc cft virginum duriores, qu* corregio & veriflima , & elegamiflima , ur nullus fu- 
perfit dubitandi locus. 

Plura adjungerem , fcd feriis jam definentibus quarum beneficio otium fuppetebat, 
finem quoque huic ««ficCtAcx imponimus. Vale 6; me ama. 

Ce 4 
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VIT^JJ CLARISSIMO Z». T>E TELLISSOS^I^, 
Libellorum fupplicum Magiftro. 

Samuel de Fermât. S. F. 

C Riticas obfenrationçs quas mihi nupcrmififti, vir dariffimc, fipius Icginont 
ne voluptate & admiratione} in illis cnim ingenii, judicii, 6c doârinz dotô 
quas in rc jarapridem rufpicimus ubique clucent : mliil autem invenire poflim quod 
ranci muneris vice cibirc^am, niü commodi cgeilati me* ruccucrcrenc vari* k« 
diones quas virtibi fîngulari conjun£hi$ amidtiâ , cujus mihi jucunda femper cû re> 
cordacio , margini appofuic quorumdam librorum quos (êdulo pervoluebac, & quo- 
rum pleraque loca , fed </3 emendavit } feis cnim quim prxcoci ille ubertate 

florum amæniutcm fraauum maturitati junxerit , nec me latet quantâ ipfe âduciâ 
Tuas exercitationes (bliius Hr in tuumfînum effundere } licct autem omnes iOz qoas 
excerpli emendationes ,vel parentis mei conjeâur*, tibi novicatis gratU non commen- 
dentur, illas tamen, quatcua eft comitas, te benigni manu iufceptunim non dubito. 

Theo.ncm Smyrnxum , ne te diucius motet , vit clarifTime, nofti , auâorem operis 
illius cui cimius iit di rJf fî , quod prodco- 

mt inflat efl auc Uâgoges Pbilofbpbiz Platonice , qu* nemini Geometrii non ini- 
tiato patebat : illud opus edidit Luteti* anno 1644. Ifixuel CulliaJdus vir doâifTimiu 
& Latinitate donatum elegantibus notis illuftravit } fed non omnibus illud mendis 
purgafTc videtur, uc aliquot, ni ^Uor, exemplis, qu* fcquuntur, planum hct. 

Primum occurrit pag- 7*- iUius operis ubi ** tc niàfmti^ agit ; locum illam 

exferibere non piger, iplâcnim feries emendationis procul dubio ncceflitatem, 6c ve- 
ritatem oflcndet} 1« ait ille , ÿ dimiem) td , & infe- 

ritis , M Ji yWifruw «» rSr fiiyj-mt Uvm miihtr tmtm* tît} «fikw i^a Jimeftmti tt» rw;^WW/, 

huic voci aflerifcus in margine rcfpondcc cum voce /»«/* 7 « , at hîc reponen- 
da bis videtur vox loco « A«f*rd & , legendum nempe 

fmrtl iit} , idquc confirmât Manuel 6r}'cnniuscap. 1. Ijb. a. 'Af^Mvwr : legen- 
dum pcxterca **wn/ meojtfmrm 4 j«*f» 7 «< ^ & li*c quoque leâio con- 
firmatur verbis cjufdem Bryenmi lib. 1. cap. 3. ubi dicit 99 iy^& Ri it i ;»• 

rit n ifiiidi, linfmtp li» yftftfiSit w' 10 rv» fî punflum , vcro 6c infhns llint 
«A«eir< & confcqucntcr non dividendi vim habem , uc uvit inter- 

pres Latinus ; ncc immerito Bacchius Senior in introdu^ione artis muficc quzRioni illi 
7» 7 i in» i>Mjgçwr lit iM.ieTtfmmt , rcfpondet, qucm non tantum fcd etiam 

efle docet anctqux mufic* celeberrimus auâor Ariflides Quintilianus lib. i.dc 
Muficâ , atque ita authoricas *quc ac ratio fblffagatuc huic emendationi, qu* fit unius 
tantum littcr* mutatione. Mintmâ quoque mutatione alia fit eodem capite licet mi- 
noris momenti correâio, ubi vulgo male legitur, 9 nti itsi rit n» 9 *)Pfiùi , legendum 
fcilicet, M'I, uc apud Brycnniumx(>sM. Paulo infèriùs ubi legitur «V«mdT«i ; 
ifASm A' mi im tm^mt , ififu di fnxfh y Icgcndum vtdctur ÔC 

Bryenniiauthocitate confirmatur. 

Haftenus dc fono de quo agitur in cap. illo 6. In cap . vero t. agitur dc femitonio , 
& ita vulgo legitur *? 7» •* »/ Sturu pmth «aSiu» «V it ^ ivrmKi 

«vnfiwîr I legendum vero videtur^* non legendum prxrctcA «m* ii 
ivTt fmrir qui Icclio cjvfdcm Bcycnnti autliocitatc nixa veriorem vulgati fm- 

fuin efficit. 

Atque 
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Atque harum probario Icâionmn defumi pocetl» i* ^ ‘"> 1 * >j»» 7 <Svtrwr 

mi U ^ ^ wîi fàMi^liJuis ut Porphyni verbis utar, qu* in commentants 

clarilCmi ititcrprct» referuntur pag. 276. fed non line mendo, malienim ibi legitur, 
2« r rSs fttris •Cmvtummf, 

Nec lilcntio prxtcrmittenda cft elegantUGma, & audaâcr dicam, ccrtilTima alte- 
rius loci cjafdeai Theonis emendatio pagina 164. ubi de oâonario loquitur : rcfcrtuc 
ibi veras infcripdo quam in columna Ægypriaca rq>ertri tradidit Evander hoc modo, 

««rn»'0#ifi/ imt «Ya*«mr ÿ ifmti >Mf ÿ ntiitfm*' 1} mà ÿ r«r W?«v 

rir iaifMiwv E P fi T fi fttwftC» t« ww «ferai » îd eft , Ut vcrTît BulUaidus , an- 

liquiffimus omnium Rex Oûris dûs immortalibus Spiritui , & Coelo , Soli , & Lufur, 
dc terrz, dt Noâi , dc Dici , dc patri cotum qux funr quxquc futura fum , prxdicabo 
memoriam magniAcentix ordinis virx ejus : mendofum procul dubio in hac inferip- 
tionc illud EPOTE , dc hanc leûionem fl retineas quis inde ^fus cUci poccrit ) legen- 
dum igitur EPfiTt , atque ita parvi unius Iciiicec Utterx mutatione huic loco fua lux , 
dc amori fua laus ficUe rellttuirar } nec aliena eft ab hoc kx» iaplcntilTimi Platonis, 
cujus vclut interpres Smymxus ille , lententia , dum ait in convivio ^ fw /li ràf > i»y 
Wan» «dn«f iii fpam«n 7 «< fd «w ifflQ' ^ rifiw y s^ia 7 * ^ fJtlmi « 47 « -ra ^ 5 «, ete- 
nim animalium omnium cfrcâioncm , ut vertit Serranus , cx amoris Ikpienrii cxillere, 
ideft gigni atque nalci ecquis naverit , 

Prr gt»m $mne âmïmàMUtm 

C$mnf iturj txêrtnm igmigâ S 9 l$i. 

Apud lulium Frontinum de aquxduûittqs Rocnx pag. lotf. editionis Piantinianx, 
vulgo Hc legitur : in vicenarid fi(lulâ,qux in confinio utriufquc rationis pofiia efi , utri- 
que tatioui penè congruh^am habet Iccundùmeam computationem, qux interjacen- 
tibus modulis fervanda efi in diametro quadraoietvigiDti :cum diametri ejuldem digiti 
quinque lint,dc fecundum eorum modulorum rationem qui fcquantur ad cani, ha* 
bet digitorum quadratorum ex gnomoniis vianti. Hic procul dubio legendum non ad 
eam, fcd aream : cujus emendationis ratio ex fupputatione geometrica ducitur. 

Eidem etiam paginâ legitur, centenaria autem dc centenum vicenum, quibus alfi- 
due accipiunt , non minuuntur , fed augentur, Ncc ufu irequens cfi ; videtur legendum 
Cen. ideft centenaria, loco vocis illius Nec, litteris Icilicet ordine invcrlb accipiendis , 
cum fortade in manulccipto repertum fuerit Cen boc eft centenaria , quod iranferiptor 
tcanfpofuit dc legendum Ncc, paniculâ fenfui magis, ut videbatur, accommodata per- 
peram cxillimavir. 

His emendationibus unam aut alteram duorum infignium locorum addam , quorum 
primus efi apud Sextum Empycicuro, akef apud Athenarum : Sextus ille lib. 1. Pyrrhonia- 
rum hypotypofi^n pag. la. ofienderc conatur quam varix fine prodiverfitate xcatum 
Phaucanx, ^<1 3 tm' rmxmt , inquit, Iri • i\rM «iy iiii «*r >«fwi itt Jtnil , vHt 'i «c^^V 

ttt •vJtf«7@'ÿ «’vr# Ef«|U« »tf (ùt wfttCvrimt «yMvfir fsnT«< , ^ 9**'* * 

«’vni Wr dtuufÀ Axit Tvyxdf"* r«ur ^ , id cfi, uc vertit Hcnricus Stephanus, cx 

xratibus autem quoniam i^m aër lenibus quidem frigidus efie videtur , aliis qui in 
xcatis flore conftituti funi bene temperatus , dc idem cibus fenibus qmdem tenuis vi- 
detur, at iis qui florent xtate cralTus, eodem modo dc vox eadem , aliis quidem depref- 
faclTc videtur , aliis vero alta» at hujus loci cleganrior feofus erit fi legatur non 
fed t alioquin de lenfii vifus qui fiicilè maximam mutationem patitur , nullus hSc 
foret lermo: prxeerei » <M«avf«r melius colori convenit quam cibo, dc xquè decolore 
ac de cibo dici pocefr fic apud Virgilium legimus, /iir«rar«r m»r$c€ vtfitSy ^ 

hjâU pumr$ futâU cplore. 

Nunc ad Achenxi locum tranfeoi quis autem urbanifiimi illius fcciptoiis fales varia 
conditos eruditione ignorat? Et fi quid in eo frigidum aut inficetum occurrat, quis ibi 
mendum fubeOe non fufpicctur ’ Sufpefra igitur erit leâio loci illius in quo hic auâot 
hb. a. loquitur dc depravatis Alcibiadis moribus, qui locus fi uvlgatam IcfUoncm 

Dd 
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retineas ip^o fotûn Alcibiade depravatior crit : Athewri verba hsc fum, A»e»W 5 i 

™# Trwfîs mm My>f pt*it , fHaVnim ^ ‘aajuô^ tU 'l»^€w0nf 

'ACwXv /»• ir7i TiJr’AivAriF «i IwmmiW > #wi7* JW- 

ma»Ktt Q) Sio«7v«< »’ A’(<*;^A’A«û^t ctror hic procul dubio in voce Ula de 

legendum iyumUn hoc cft concubuerunt » arque ita d faliâ Xynoceipe deleatur , 6c Ib* 
la fupcrlit Ula duobus oupca Medontias , portentode iftorum iuvenum libidinis novi- 
tati nihil detrahetur > veritas autem illius emendationis latis per ie patet , & ex ipsi 
loci leric clici potell , in quo illud A'i «m alioqui fupervacaneum foret , nec ;am am- 
plius ambigua proles i ratio igitur illius cocrcûionis in promptu cA , cui c;uldcm 
Athenxi accedit aurhoritas» is enim lib. i). iterum de Alcibiade loquitur hoc modo, 
yif TÎf A’OiAr*/ i| «*uTr«( «<r'E)AM'Tof7*r #3r U it iun ^ 

iit «wl hvwlas i W*f « A*>vt w*' iwtinttH iuip , id cft Ut interpre- 

tatur Daicchampius , Mcdoiiridcoi Abydenam auditione cantum ille amare coepit , 6c 
imprimis charam habuit , cam tamen cum Hcllerpontum navibus adiiflet ,Axiocho 
navigationis comiti « 6c pulchritudinis iplius amatori , ut inquit Lydas in oratione 
quam contra cum rcrlplic , utendam dedit : ibi autem dfhciz Xynoceipes pulla men* 
t io > & illud Utittmv seque 4 C ivt•ui^r communes Alcibiadis , 6c Axiochi amores fuilTc 
latis arguit. 

Sed ab idorum juvenum voluptate oculos avertamus , & cam qux ex Audiorum 
Ibcictate percipitur, puriorem & diuturniorem, fummumque adveeforum d>latium Uc- 
Ceras ede fateamur > cum tu his mirum in modum oblcûeiis , non iniucundas tibi fore 
conddo oblcrvationcs in quibus amici manum agnofccsi ipdus ego lucubrationum 
fparfas varijs in locis reliquias c tenebris quibus abditz jampridem erant , emere cona- 
tus fum, neque hxceooremnenda duxi, ut ex hoc Ipicilcgio rerum qux dUigentidi- 
mos , ut ita loquar, mcATores latuerunt, pareat, quantam earum au^r in libe- 
riori 6c conjeâuris aperto critices campo ^etcmfuciitcoUcâuru$,n Acplus in illo 

(patiari voluidct ; Ydledcmcama. 
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CEDE DEO. 



SEU CHRISTUS MORIENS- 

Z). Tetri de Fermât Carmen ameebreum ai Z). ^alz^acum. 



BSTUPUIT totidque elufum mentis acomen 
I Dedidicit vanos veris prcferrc colores 
I Laminibus. belU moves , ddctaqoe pridem 
' Numina pncftigiis linguc folertis adumbras 
Intblix ratio ^ Num te fimuiaclua tot annis 
Dcfîta , & imbelles Divum lub imagine fixnue 
Fallaci cinxere metu 1 Num te olUa Ditis 




Aut (lygis remorantur aquar » ElyfUve receflus , 
Er quidquid credi voluit Dijs squa poteftas i 
perge tamen quo te fecuro tramite ducunc 
Balzaco prscunte vis , neC inertia dudùm 
Fatidies tefponia Des , quercurve filemcs 
Dodons , aut taciti venerare oracula Phoebi i 



Cede Deo. Ceffit veterum numcrola propago 
Cœlicolûm : Deus ecce Deos , quem prona parentem 
Agnofeit natura Tuum, cui terra» (alumque 
Pacet» U edomitx £italia flabra procclls» 
Submittuntque ip(z jam non fua murmura nubes. 
Hic puro fulgore micans , de lumine lumen 
Dum traherer » Deus unus erae » natufque fupremi 
Ærcrnâ sternum manans de mente parentis 
AfiumpHt vetos morimrs carnis aroiâus» 

Si qua forte queat mortalia fleâere corda • 
TantUlumque animis extundae polfit amexern. 

At poftquam fumini tandon mandata pareatis 
Horrendo (aerum capue objecere fiiroti» 

Humanas maerenti animo depromere voces 
Cœpit » de in(bUto (ucculfas membra fragore » 
Omnipotens , (1 nondiim orbem mala noftea piarunt» 
£c placet infandum poens genus » en , aie » adflun 
Viâima» letbifèroque libens fuccedo dolorL 
Cerne tamen (tidorc madens & (anguine corpus » 

Et It nulla fupec noftrs tibi cura (alutis > 

Ac (altem (blare animum non digna (brentem. 

Dixit fic humentes oculos ad (ydera tollens , 

Qu« non iilc preces , qus non (u(piiia fudit 
Anxius «rumnifquc gravis , tua , rcaot Olympi , 



£c 
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Dum ûtagit , mcntcmquc futur* acdagere pugna 
Sponrc patit Î Cocio interci demiffus ab alto 
Aliger , ut varios animi componeret «Ihis ♦ 

Improvifus adeft , ccciditqiic repente fragoram 
Turba minax , auftxquc ûjperno toboic vires 
Dcfpcôant longi poenas , nondumqnc parat* 
incubuere Cruci: nam cur, fuprcmc, motaris 
Rcaor , ait , cur me per tanta pericula vcûum 
Siflis , incxplctoquc obices opponis amori l 
Dixerat , humanilquc iterum fiiccumbcrc curis 
Vifa caro , ttlftes agitant pnccordu motus , 

Nctdum fccuro greffu vdligia ponit. 

Hxc inter dubi* mentis certamina totam 
Nodem orat y focios akus (bpot urget inertes • 

Quos decuit vigiles oranti impendere curas. 

Heu pavidx mentes , fi nec coclcftia tangunt , 

Nec verae virtutis honos , hoc munere faltem 

Defungi jurata fides , jufiumque magiflci 

Debuit una fequl> fed jam ftrepit undique murmur, 

£c Tegni tenebras abrumpunt lumine t*d* i 
Quo fc cumque feret , jam vis inimica propinquat, 
Fiûaqnc adorantis fpccies , verique dolores 
Non procnl. Inftufti tandem l'ub pondere ligni 
Deficit , affixufquc crud , jam verbera paflus , 

Jam fpinas , laceros fpargens tormenta per arrus < 

Nempe urgebar amor , nofirxque cupido falutis , 
Humanam cgrcfilis fortem , mortique tremendus 
Dum fieret morti propior , fccmitulquc , mmalquc , 

Et conjurat* Tpemens convicU turb* , 

Degeneri vitam populo pacemque precatur , 

Nec , quas ipfc tulit poenas , tortoribus optat. 

Ec jam finis erat , violataque pedora puti 
Mucids undantes fpargebant undique tivos. 

Nec tamen imbelli fubiit fata ultima mente J 
Quin magis afiurgens, divinaque lumuia, Coelo 
Sic propior, vocemque fonoram ad fydeta tollens , 
Summe Deus , quid me moribundum deleris , & jam 
Semianimem , populique tuoque furore fatigas? 

Sat tibi , lât mundo dedimus , finitaque dudum 
Singula przfcriptas habuere oracula meus. 

Sic fiitur moricDS, clataquc lumina rursum 
Figit humi , nec jam Coelum fpedare fecultas 
Ulla datur , cecidere animi , mateentiaque ora 
Ætherco vocem extremam fudere parenti : 

Hanc tibi , fumme patens , animam commendo, nec ultra 
Profiliit, vitamque flmul cum voce reliquit. 

Haud fcciis extremo videas fpicaminc lychnum 
Ingentem nifo valido producere lucem , 

Et fiirsum claras , iterum fubûderc flammas , 

Donec anhelanti fimilem circumfluus humor 
Deferit , & dcnfz fubcunt fuliginis und*. 




Debilis interci vi& cA (cintiUs per umbras 
Semianimes atris roUcerc vaporibus ignes , 
Deficiunt tandem & vano conamine (ursum 
£veâi , zternis noâis condantur in umbris. 

Nec tamen zternx claudent tua himina noâcs. 
Nate Deo , veram referet lux tertia lucem , 

£c majora dabit renovato lumina mundo. 

Qup me, qub, Balzace , rapis ( juvat ire per altum 
Exemplo quocinque tuo me ma(a vocarit , 
Exiguo fine te vix faficAura labori ) 

Scilicet optati venient tanto Attfpice verfiti, 

£c quo Pietij frucris fuper ardua montis 
Editus , hoc olim forfen potietur honore 
Balzaco proles non inficianda parenti. 
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